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Chriftianiflimo Gallora Reg,
EREN CISCO Elvs NOMIL
nis ptimo,Orontius Finzus Delphinas, S. D.

e A IVINA PROVIDENTIA
fattum effe puto, FER ANCISCE Rex
Chiftiawiffime;vt que preeclara funt & dif
ficilia,quantd magis ab ipfis defiderantur &
v perquiruntur bominibus:tantd tardius & pan
cis plurimim inveniantur , & in [fua diffe-
rantur tempora,illifque deflinentur inuento=
ribus,quos [olus Deus ad bac nouit ¢ffe dele-
Etos.Ciim ob multa,tum vt igneus & plane
celeftisille diuini [plendoris vigor, mentibus
noftris infitus, magis atque magis eluce[cat/: & ad per[crutanda latentium rerum
arcana acrioti nos'vrgeat [timulo , in illorimaque affidua contemplatione & inda-
gatione fixam obleCtet intelligttiam.Q uod fs tam in dininis & naturalibus,quam
mechanicis & ciuilibusvebus,locum babere. compertum wft: in ijs artibus, quee fole
Mathematica,boc eft,difcipline nucupari meruerist,v[u maxime Venire (opinor)
negabit nemo . Q yanquam enim ipfe Mathematica , medium inter intelleCtilia
fenfiliaque locum obtinentes,cateris artibus tum fide & ordine,tum certitudine ac
integritate C preeter fummam quee illis ineft Weilitatem ) longe praftare Viden-
tur:ratiores nibilominus [emper babuere profeffores,& infigniora theoremata,ma-
iori cum difficultate , longiorique tempotis fucce[Ju adinuenta atque demonftrata.
Q_uemadmodum in ea difciplina,que Geometria Vocitatur,de Circuli licet intueri
quadratura.Q uce tamet[i ab ommibus pbilofophis [ciztia cotineri fuerit exiftimata,
& tato tempore i tam dotlis perquifitaviris:battenus tamen videtur fuiffe defi-
derata, fatta interim non modicarernm Mathematicarum acceffione:multa enim
[eitn digniffima, que prius erant abfconfa, prodiere nota. Cim igitur praefatam
Circuli quadraturam,extra artem non efJe intelligerem, & illins inuentioné ad me
now. fie divino numine inre quodam deuoluizqui & patre philofopbo ac Mathema-
-tico infigni Francifco Finaeo Jum natus,& ad bas difciplinas natura fattus (quas
e




a mutis,quod aitie,magiftris acceptas,ofto & Viginti annos Latetice publicé docen-
do,interpretando,feriptis & nouis inuttionibus exornado illufbrauiYpretiom opere
* fatturum me putaui, finodi bunc diffoluere, & Galliam tuam [ub tuo fedlici nomi=~
neshoc rariffimo iunere donarem.Q #od (i me fallit ipfa veritas,& Mathemas
ticarum inexpugnabilis certitudo)a divina tandéimpeimﬂidem?tia.lpﬁzm nan
Circuli quadraturd,via battenus & nemine tentata, & methodo inaudita,clariffi-
e demonftraui,atep won vni tantiimodd Circulo equale quadratis,fed tribus Cira
culis tria [imul aqualia quadrata;velé dierf, figurare docui:totimas inuentionis
ac dems[trationis artificiit,quingg problematibus,& “yica, edgp [implicifJima,con-
clufs figura contextura.Ex ipfo autem primo problemate,a Gracis olim tot modis
inueftigata,fed nodi plane demoftrata Cubi duplicatio,euidetiffime colligetur Huic
porro Circuli tetragonifmo,duas adiunxi demonftrationes:alteram de ipfius Circuli
dimenfione,alteram Verd de ratione circunferentice ad diametrum:que tot felicia
ingenia, vt Circalo aquale darent quadratum hattenus defatigarunt. Sublequitur
deinde abfolutum,& & nemine antea tentatum opus,de multagularum omnium &
reqularium figurarum defcriptione: quo bona pars ipfius Geometrice,que priusla=
tebat, & [upramodum Vtilisvidebatur.in pofterum fiet manife[ta. Acce[fit tandem
liber admodiim eximius, de inuenienda longitudinis locori differentia,aliter quam
per Lunares eclipfes,etiam dato quouis temporeyna cit Planifpherio geograpbico,
recens itidem excogitato.Q wem librit anno fuperiore,gallicé conferiptum,Vna cun,
Delpbinatus, Prouincice,Sabaudice, & Pedemontance regionis Corographia,tus ob-
tuli maieftati Hec igitur infignia totié[gp defiderata Matbematum opera tria, fub
tuo feelici nomine & aufpicio,in publicum tande prodire fum Paf]\bs:_%ce tibi Ma
thematicarum,ac veliquarum bonari artium varo Meceenati,térqs maximo Principi
(nempe Regié Chriftiani(fimo,potetiffimo,ac omni Virtutii genere animis dexteri=
tate pradito)candide denoueo, & protegenda comitto, Anverd palmd banc preeter
multoric [pem;reportaturus fim:cuinis eequo lettori, & in Mathematicis now infee-
liciter Verfato cenfendum relinquo. Cuperem tamen de multis, bic te vnicam ba-
bere iudicem:fi per humanitatem tuam, & publicas occupationes,quibus boc impore
tuno tempore Cin.quo Mars [uis comitatus Furijs,longe latégs fremit)valde diftrin
geris,me ipfum interpretem audire graue nd effet:qui- & de rebus omnibus re€te iu-.
dicare, & illas cequi bonique confulere abunde nofti. Reliquum eft, clementiffime
Rex;vt tui Orontij fic tandem meminifJe pergas: vt eum in inflaurandis, & Cte
aufpice)docedis Mathematicis,annos meliores confumpfiffe non peniteat.  Vale.
Lutetie Parifiorum, Menfe Iulio, 15 4 4. ”
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s®AD CHRISTIANISSIMVM GALLORVM REGEM
Francifcum, De Orontio Fineo infigni Matbematico,
Atntonins Mizaldus,Monflucianys.

Vfarum Francifce patens, Rex maxime,cuius
Aufpicijs docti ftdntque, cadintque viri.
Nt tua maieftas magnis decorata trophzis,
Nouit &Axdaey tempus habere patrem.
Nouit prudenter quod tempus operta recludits
Adit &in lucem quz latuere pritis.
Nouit ad hac,homines non omneis omnia poffe:
Et pofita in raris munera rara locis. ,
Fuclidem hinc celebrat Megara,Aegyptus Ptolemzum:
Tollit Ariftotelem hinc Stragira clara fuum.
Hinctua Finzum do&iflima Gallia jacat:
Quem mare,quem Calum,quem tibi tetra canit.
Hic etenim reperit,quod fcibile dixerat olim,

Sed nondum {citum magnus Ariftoteles. Arifloteles in Ca
Huic nunquam potuit quadrari circulus vaus. . g

O ter magnum hominem,trasfimul ecce quadrat. B
Rurfum quadratis zquales tramite eodem Phyfic.t. cap-2.

Demonftrat ternos (res celebranda) xuxaze.

Nec fatis hoc,omnis generis worvywyie pingit
In circo:ntim {ummihoc opusartificis?

‘Tanttim de eclipfi diftantia nota locorum
Prifcis:huic alio panditur ingenio.

Victa gemis, fuperata doles,nec cornua tollis,
Vt quondam,raris Gracia nota Sophis.

Das Gallis inuita manus,ac porrigis herbam:
Quid facias? funt hec fata ferenda tibi.

Ferte Mathematici violas,& bal{ama,nardos
Spargite:materies digna fauore venit.

Ecce feges vobis multo fudore parata,
Quam quondam veftri tam cupiere patres.

Gallia donec erit,donec victricia Mundus
Lilia odorabit,lilia fufpiciet,

Rex Francifce,tibi tanto pro munere grates
Soluet:nam res eft congrua,caufaiubet.

Per te refpirant,floréntque Mathemata,perte
Totius mundi Machina vafta patet. -

Per te Finzus Pylijs digniffimus annis,
Perficit inuentis optima quaque {uis.

T'e duce Gallorum nomen fuper zthera tollit:
Tecelebrat,cuius fama perennis erit.

Regia,crede mihi,reseft fuccurrere doctis:
Quasilli dederis,{emper habebis opes.
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Ad ampliffimum Lotharingiz Cardinalem,
ftudiofa Mathematicarum iuuentus.
Ve Mathemata qui colunt amantque,
Q norum lumina puluis eruditus
’ Moratuf,réiti(?/qué metiendi, ‘ ‘
Gratias & agunt babéntque miras
Pro tuis in Orontium,facrdmque
Mathefin meritis Pater, [enatus
- Splendor pontificalis, atque Gallo
* Regi proximus,intimifque Achates.
Ex te pendet Orontius [ecundum-
Ceeli numina,Gallicimque Regem.
Ule quicquid babet tibi fatetur
Se debere,tuo dari fauore .
He [tipendia,quee [ibi meretur.
Ergo refpicics Virum , ferendam
C Vt foles) ad opem.noui libells,
Q #os Vulgat,deus! & laboriofs,
Et quales Vetus expetebat atas,
Suis ingenijs tamen negatos,
Sat fuadent tibi Cardinalis ample,
Propugnator & buic patronus vt Jis
Aduer(us rabiem calumniantu.
Hoc debes quogue munus eruditis.
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s Ludouicus Ficnenfis Villanonauus, De Orontiana
Circuli quadratura.

Y od nunquam potuere Sophi molimine toto,
Diuintfque Plato; & magnus Ariftoteles:
Hoc praftat mira divinus Orontius arte,
Nam folus circlos arte quadrare poteft.
Quare omnss veteres vincet,quicunque fuere:
Et meritd princepsille Mathefis etit.

@1z laudem Orontii Finaei,Delpbinatis, Mathematici
Regij,Ludom’ci Fontanier
Epigramma.

T E tua verbaprobant diuino munere plenum

Quadrator cycli,nec tuafcripta negant.
Illudat imprimis, maturaquod edidit xtas,
Numinis inftar habens,quo tria fumma facis.
‘Tripliciter trinum fola quod imagine condit,
Quo toties voum {ub tribus obijcitur.
Eft etenim trinum {peétes 11 forte {upremum
Numen,in ambobus res tribus vna fubeft,
Materiam fpectas,trinus quadraturin vno
Circulus,hatudque poteft vaus abefle tribus.
Additur eximic huicarti dimenfio cycli
Cum feGtore {uo,certior Archimedis.
Te facit & mirum intentata repertio,Cyclo
Appingis quicquid linea recta feret.
Omuibus hisaddis, nullus quod pratitit ante:
Hatdque vno prftas tramite, fed duplici.
Scilicet vtcitra defeétum luminisalme
Phaebes demonttres,quid loca diffideant.
Rurfus opus trinum videas,fi lumine mentis
Artificem luftres,qui tribus vius ineft.
‘Ternio quartus adeft,tutorem {1 infpicisillum.
Francifcum regem,qui hzctria folus habet,
Quadrator cycli,tu felix aufpice tanto,
~ Verbis & {criptis,& Lare dexterior.

@ e Ludouicusyad inuidum,

Iuide,Finzi nomen cur rodis Oronti,
I ~ Cum nil tale queasedere,quale parit?
Te {atis expugnant,necnon tua tela retundunt,
Grammata,qux Regis munere digna facit.

Rodere more tuo,genuino dente Mathefin
Finzipoteris,reddere tale nihil. :



78 Francifcus Boufletus, Diuionenfis, de Orontio Finzo’
Delphinate,omnium Mathematicorum
huius ztatis facile principe,
Contra Zoilos.

Inens [uperos mente petit Deos,
4 Totus ferméanimo perfimifis fuo:

Axemad [yc{ereum qua fit iter bene

Novit dottus Orontins.

O Finee,quater;mufto etiam amplins
Felix:non tibi mors prepediet ferox,
Antfiquicquam alind morteferocius,
Rettas ad fuperos vias.

Nofti qua fit iterqudque homines Polos
AccefJere pij. quod fator omnint
Demonfbrare bonis omnibus, vt tibi,
Dignatur famulis [uis.

Nofti inguam,melius fed relignis tamen
CunElis Aftronomis,atque profundisns:
Fretus mirificis it rationibus,
Dignus munere lauree.

Ecquidiam fupereftinuide,nunc nifi vt
Cernici triplicem funicnlum pares?
Chutts tamn profpicunts totmen Orontij
Clarym fit fuper aéra2

Ant qui linide fit te bandrapiat tremor,
Ant bonor quatiat? [piritus & calor
Sefe intrd rapiant,cordis ad intima,
Conculcéntque animatn tyam?

Nots tutum eft hominem quemlibet,ac minys
Conturbare Deos:qud[ve volunt ij
Charos effe fibi.difce periculis
Maiotutt,inuide, vinere.

Ne tu fulminibus forté Gigantivm
Inftar difpereas;trufus ad inferos:

Et cogaris ibigrande aliquod many
Saxuin voluereSifypbi.

Neve ben Cancafearnpe fubafpera
VinEloimmane iecur vultur edat tifis
Tncnféfque Towem more Promethel,
Nec detur requies tibi.

Cum fit calitibus nofler Orontins
DileEHsifque Toniypropter amabilen
Splendorem ingenij:difce bominem bonis
Mecum extollere [andibus.

28 In inuidum,Michatlis Lochiani Epigramma.

Fonidem fimulacrifit,{pectante corona,
: M Zoilus,vt livornon nifi fummapetit:
A& Nec moraprzcipitem celfa de rupe dederunt,
V't caperet factis premia digna fuis.
Supplicio grauiore quidem tu dignus haberis,
Communi ftudio qui malus inuideas.
Quod vocat in lucem tenebris Finzus ab imis,
Ingenij mira dexteritate iuvans.

Diuite quem Mufa felix natura beauit,
Cui linguz veneres delitid{que dedit.

Qui dotosinter tantum caput extulit omnes,
Sol quantum ftellis claritis ipfe micat.
Quédque Latina fuo debent vexilla Camillo,
Hoc fe Finzo noftra Mathefis ait.
Atqui (fat {cio) te virtus aliena remordet
Florida,quam nequeas liuidus ipfe fequi.
Cdgeris inuitus {fannas,& ponere nafum,
Hoc opus & latis plaufibus excipere.
Nil aliud latres,alio te ferre neceffe eft.
Hic nihil eft quod agant fpicula,cede,tua.



£&INDEX PROBLEMATVM,
& propofitiont,atq; corollariorum,fuccedentibus
libris fiue operibus Orontianis contentorum.

~ p® Libride Circuli quédrgtura? L

Problemata.

1. @Datis duorum quadratorum lateribus , quorum alterum circa, alteram verd
intra circulum deferibitur:binas medias lineasrettas [ub eadem ratione citinu

_ proportionales inuenire. | AE fact duauade s,
2. €Dato circulo,equale quadratum: aliifque duobus circulis,duo frmul equalia
 quadrata alterum alteri defcribere. Dato e quadrato, circulum eequalé:alifep
- duobus quadratis,duos aquales circulos alterum alteri [imul delineare. Fa. 1.
3. @ Pradittorii quadratorum atgg circulorum inuicem accidentes proportiones,
. in'yniver[um colligere: Tridque intetiora & minora quadrata,tribus ipfis circue
lisyquiin tribus primis & maioribus quadratis deferibunturordinatim fore pro-
portionalia,demonflrare, [ ) C  Fa. 14.
4. @ De rationum compqﬁtione,pauca ﬁcbnotare:Atgp'ci_rc_ulum tertium & mini-
mum , ad fecundum quadratum eandem habere rationem , quam reCtangulum
triangulum ipftus maximi quadrati dimidium,ad ipfum primum & maximum
circulum,conjéquenter oftendere. 4 Fa. 16,

s QQud triainteriora & minota quadvata , ipfis tribus circulis qui in tribus
primis & minoribus quadratis deferibuntur , fingulatim G ordine comquenturs
tandem efficere manifeftum. A il ¢ selinib Bguos

' Corollarium. ' i

- @Dato igitur quouis reCtilineo, circulus @qualis Vel facile deferibetur: Et
proinde circulus etiam defignabitur , [ub dato quouis partium ac men[urarum

- aumero comprebenfus, T Fa. 23

’ ?@ Secundz partis efufdem libri, De area circuli, & ratione
circunferentiz ad diamettrum, Propofitiones.
1. @ Quod circulus it wqualis triangulo re€tangulo,cuius alterum laterum quee
 ad rettum funt angulum [emidiametro, reliquum Verd circunferentize cinfden
- direuli eft @quale,demonflrare. oteh Faup6.
‘ Corollarium 1,
. @ Quod igitur Jub civeali diametro & dimidia circunferentia continetur re-
- Slangulumsaquum eft ipfi circulo, '\ Fa.31.



INDEX.
Corollarium 2. _ :
@ Area confequenter cuiuflibet regularis poligoni , ‘azq'u:avtizr reCtangulo, éaod
[ub perpendiculari ex centro in latus yium demifJa poligoni , & dimidio con-

furgit ambitu. 2] : Fa, 32.
][Religua Propoﬁtio. T '

2. @Circunferentiam circuli , ad cius diametrum rationem babere tripla [efqui-

[eptima minorem:maiorem autem tripla [efquiottaua. Fa.33.

Corollarium 1. ~ - | -
 @Non babet gitur circunferentia circuli,ad diametrii vationem tripla fuperde-
" aupartiente feptuagefimas primas (vt afferit Archimedesymaiorem.  Fa38.
% Corollarium 2. AR G iy
@Ratio tripla [e[quifeptima, magis accedit ad Veram rationem circunferentice
-~ ad diamctrum:quhm tripla fefquiottana. ux Fas.
ot corollarium 3. 8 |
@Pracifior eft adbuc ratio tripla fuperbiparties quindecimas (vt 3 & 2adr)
 ipfaratione tripla fefquifeptima. . ‘ "'Fa. 39.
& Corollarium 4. HEE
- Areaitaque circuli ad circunferiptum quadratum, rationem feré babet,quam 11
- ad 14:ad inferiptum autem quadratum, quam 11 ad7; to - ‘Fa.40.

@ Libri de abfoluta multangularum omnium & regularium
_figurarum defcriptione, Problemata.

1. Datam quamuis lineam reGtam praefinitam , in quotcunque partes inuicem =
- quales diuidere , illiifque partem quotam,a dato quouis numero denominatam
inuenire. : Fa. 42.
2. @ Dato triangulo ifofcele,cuius Vterque angulorum qui ad bafin duplus fit reli-
qui: catera ifofcelia triangula conflituere , quorum Vrufquifque eorun qui ad
bafin unt angulorum eam rationem obferuct ad religuum, quam datus nume-
ris ad vmitatem: & multangula latus,quee per ipfum deferibitur ifofccles, fimul
reddere notum. e Fa. 44.
5. @ Angulo re€tilineo dato,alterius anguli reCHilinet maltiplici:ipfum angulic da-
tum in tot @quales angulos difcindere,quotuplex is fuerit veliqui. Fa. 52.
4. @1 dato circulo poligonum aequilaterum & equiangulum a dato quouis nu-
mero denominatumconfequenter defcribere. Fa. 53.
Corollarium 1, v
@[ Circunferentiaitaque dati cuiufcunque cireuli, in quotcunqae partes inuicem
cequales Vel facile dividetur:quod batTenus fuerat dc:ﬁdcratum. Fa.58



INDE X.

Corollarium 2. |

@ Angulus praterearctius, in quotlibet partes inuicem wquales confequenter

diuifibilis erit. Fa. 59.
: ’ Corollarium 3.

@ Ratio infuper anguli cuiuflibet poligoni aquilateri & equianguli, ad ipfum
'aﬂ‘gulum rectum,fit pendenter manifefta. Tk Faé6o.
R Corollarium 4.

@ Anguli rurfum cuinflibet equilateri & cequianguli poligoni , & primo vel im-

pariter pari numero denominati : ad illius ifocelis angulum,cum quo ipfum de-

feribitur poligonum,ratio tandem dignofcetur, Fa. 62.
@ Reliqua problemata, _
5. @ Superdatalinea recta terminata,Polt'gonum quoduis a‘?quilaterum & aqui-
angulum deferibere. A Facie.6 4.
6. @ Circadatum circulym,poligonsm quoduis aquilaterum & aquiangulmm de-
lineare. ‘ Fa.65.
7. QI dato quouis poligono aequilatero & azguiangulo, circulum Ver(a Vice de-
feribere. Fa.68.
8. @ Circa datum quoduis poligonum aquilateric & cequiangulum,circulum tan-
dem figurare. Fa.7o.

£ ® Librideinuenienda [ongitudine locorumyaliter quam
er Lunz defectus,Problemata. :

1. @De longitudine atque latitudine locorum, & earum comparatione cum longi-
tudine atque latitudine [yderum, ac Vtriufque differentia, officio, &rvtilitate:
generalia quaedam in primis elucidare praambula. Fa. 75.

2. QLQud radicalis quifpiam locus eligendus [it,ad quem ceeterorum locorum dif
ferentice longitudinales referantur : quee infuper ad ipfius longitudinalis diffe-
rentic requirantur inuentionem,con fequehter edocere. Ya7

3. WQuota diei cuiuflibet naturalis hora atque ipfius horae minuto,Luna ad ele-
Etum & radicalem perducatur Meridianum caloulare:tincgs Vermm ipfiusLu=
nae locumin Zodiaco fimul deprebendere. Fa.=9.

4. QQuuota rurfum oblati cuinflibet diei naturalis bhora,Luna ad alteriys cuinf-
cungg lociyquam radicalis, peruttura fit Meridianum: & quam Zodiaci partem
ipfuus applicationis tempore Luna occupauerit,vna cum ipfius Lunae latitudine,
confequenter obferuare. , Fac.83.

5. @ Qualiter ex proximis duobus problematibus, longitudinalis dati cuinfcurm

loci differentia,ad ipfius radicalis loci relata Meridianum,fubinferenda ac colli-
genda [it:tandem aperive. ' = Raey



INDICIS RESIDVVM.

?"Secunda& partis eiufdem libri,ybi de Geographico
agitur Planifphario, Problemata.
1. @Planifpharij geographici,ex vulgati Aftrolabij feu Planifpharij aftronomici
contextura,{ummatim elicere compofitionem, , Fa. g3.
2. @ Angulum pofitionis,qué facit arcus Viatorius binis locis interceptus Cquorum
alter eft vadicalis))cit ip ius loci radicalis Meridiano,in primis obferuare.Fa.gn,
3. @Dato pofitionis angulo,& arcu viatorio inter datum quemuis locis & radica-
lemqad cuius latitudinem ipfum fabricatum eft inftrumentum comprebéfoslon-
gitudinis atque latitudinis corundem locorum differentiam,ex codem infFrumen-
to promptiffime colligere. Fa. 100,
4. WCogritalongitudine atgp latitudine td radicalis, alterius cuinfcungg loci:ar=
cum viatorium eifd¢ locis interceptit, i cum pofitionis angulo,fubeodem arcu
YViatorio & Meridiano loci radicalis coprehefo, ver[a Vicereddere notti.l%z.:o;f
5. @Plani[pherii ipfum geographicit,in amplioré magi(as Ywiuer [alé redigere co-
texturam:idemque pluribusradicalium locorum coaptare latitudinibus.Fa.10 4.
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AD DIONYSIAM CANDIDAM,
Lutetianam,Orontij Finwivxorem,de eodem
Orontio,Hub. Suffannceus.

Cui Pieriz genialem Candida,letum
Strauerunt,vitz figndne faufta notas ¢
Es docto coniunéta viro,pulchrdque beata
Prole:tibi forma cedit honore Venus.
Optatis Fortuna tuis refpondet. ad aftra
Aurato curru te bona fama vehit.
Commoda multa quidem:tamen eft & pluribus voum,
Quod verum iungit perpetuimque decus,
Contigerit tibi quod tali nupfiffe marito:
Cui cedunt quot funt,quétque fuere fophi.
Nemo Mathematicas exaétitis addocet arteis, -
Expolit,inuentis amplificitque nouis.
In quadrum redigi monftrat feliciter orbes,
: Tentatum multis hactenus illud opus.
‘Tentarunt multi,nullus perfecit:ad iftam
Fata referuabant talia dona diem.
Montftrat ad hzc,loca quid diftent,vt feribier voo
‘Circum multiplex angulus orbe queat.
Przmia virtutum tecum communicat 2qués -
Hzredes nati laudis & huius erunt,
Olli certatim Mufz famulantur ouantes:
Quarum fe ftudijs prebet Apollo ducem,
Ergo praftanti Diuorum munere gaude,
Felix tam raro Candida,nupta viro.



GII MATHEMATICARVM
Lutetiz profefloris : Circuli quadratura,tandem
adinuenta & demonftrata,in qua tribus circulls,
tria quadrata {imul defcribuntur zqualia.

Przfatio.

VOTIESSARISTOTELES: SVB
[cientiam atq; cognitionem aliquid pof=
{e cadere, necdum tamen {cicum ac co-
gnitum efle pronunciat: circuli quadra-
turam,in peculiare citat exempli. Qua-
uis enim prifci aliquot Philofophi, ac

Mathematici,vt circulo zquale quadra
tum inuenirent, plurimum infudarunt:

hanc queftionem plant diffoluerat.Nam idem Ariftoteles, prfa-
tam circuli quadraturam fcibilem efle, at nondum fcitam fiue de-
monftratam,pluribus in locis affirmare videtur: vnde quampluri-

mos,ad hanc rurfum inquirédam excitauit. @ Inter prifcos autem

philofophos, qui eandem circuli quadraturam fubtilioribus inda-
garunt inuentionibus vt czteros omittam) fuit Hippocrates
Chius.Is enim per menifcos fiue lunulas, fuper quadrati ac hexa-
goni circulo infcripti lateribus delineatas, circulum quadrare mo-
liebatur: vertim quanquamillius excogitatio fuerit artificiofa, fua
nihilominus intétione,ob falfam promifcudmve lunulard affiim-
ptionem,fruftratuseft. Fuit & alius Hippocrates,qui eandem cir-
culi quadraturam,per circulifectiones elicere conabatur:& re@am
demum inuenire lineam, que circunferentiz parté haberet 2qua=
lem. Antiphon autem,putabat per lfofcelia triangula {uper qua-
drati circulo infcripti lateribus,dein hexagoni, poftea fedecagoni,

Al
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nemo tamen ipfius Ariftotelis tempore,

Ariftoteles,
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& fic confequenter defcripta , aream demum confequi poffe cir-
cularem, ex qua prodiret quadratum ipfi circulo zquale: praefup-
ponens magnitudinem ad vltimam pofle deuenire partitionem,
contra propriam ipfius magnitudinis naturam . Nec defuit Briflo
quidam philofophus,qui defctipto tam circa,quam intracirculum
quadrato : medium inter hzc duo quadrata, circulo exiftimauit
zquale. @Qui verd iplo Ariftotele pofteriores extitere : ab Ar-
chimede Syracufano acutiflimo mathematico, hac in parte fupera-
ti funt.Nam is demoftrauit in primis,ared circuli triangulo rectan=
gulo adamuflin2quari: cuius vnd latus eord quz ad rectd {untana
gulum femidiametro,reliquum vero circunferentiz eiufdem coz=
quaretur circuli. Qua demontftratio , innumeros excitauit ad dif=
quirendam re@tam lineam, qu circunferentia ipfius circuliforet
zqualis : per diametri videlicet ipfius circuli, ad circunferentiam
contingentem habitudinem,fiue rationem. Quam quidem ratio=
nem , idem Archimedes pauld minoré effe tripla felquifeptima,
acutiflimis demonftrauitindu@ionibus.Cuius inuentum, & fi pre:=
cifionem minime attigerit:veritati nihilominus adeo propinquum
efle videtur,vt magnam rebus humanis contulerit vtilitaté, & mor
tales ipfos perpetuo fibi deuinctos reddiderit. @ Exneotericis por=
rd,vnicum habemus Nicolaum Cufanum Cardinalem, virum {uo
tempore rarum, & in mathematicis non infeliciter verfatum:Qui
diverfis & artificiofis adinuentionibus,conatus eft peripheri¢ circu=
li dare re¢tam equalem,ac ipfum refpondenter quadrare circulum.
Quod tametfi non fuerit affequutus : in multis tamen veritatem
ipfam aded prope videtur attigifle (ne illum debita laude fraude=
mus)vt quamplurimaantea {ubobfcura,longe clariora reddiderit:
& qué multo facilius erat cauillari,quam imitari. €Si qui demum
prerer hos inter recentiores comperiantur , qui eandem circuli
quadraturam fuerint adgrefli:autab Archimede demonftratam oir
cunferentiz ad diametrum rationem videntur fuppofuiffe¢ veluti
Boetius,& Campanus)aut nudis & infirmis,& proinde fufpectis id
tentarunt adinuentionibus. Quos ided filentio pretereundos mes
rit6 exiftimauimus.

authoris - EGO IGITVR (VT REDEAM VNDE SVM

gumentwm.

digreffus) tum verbis Ariftotelicis,cum {upradictorum philofo-
phorum prouocatus exemplo , & qui {ub fanto rege, acin tanta



QVADRATVRA. 3
Vniuerfitate , tantog; tempore Mathematicarum mterpres depu=
tatus {um ¢ iniquam rem, ac meo officio indignham me faGurum
exiftimaui, 1 id quaftionis genus intaGtum pratermitterem, & ni
pro mea vitili parte, ac dexteritate animi,aliquam ( que czteros
hacin parte leuaret)excogitaré adinuentionem,qua circulus qua=
drari vel facile poflet: idque pretermiffa ratione circunferentiz ad
circuli diametrum , quam puto efle furdam, hoc eft, hominibus
ignotam, & proinde {ub aliqua numerorum expreflione nufquam
fore reperibilem. @[Poft variasitaque,ac {ubtiles,aut(fi mauis) la-
boriofas, partimq; fuppreflas, partim vero zditas inueftigationes:
cum ex duarum linearum re@&arum adinuentione, qua inter duas
rectas lineas propofitas, {ub continua eiufdem rationis proportio=
ne confticuuntur, atque ex ipfa rationum compofitione, multa &
fane quam difficilia comprehendi, fuboririve, ac demonftrari fe=
pius animaduerterem: Tentaui demum,earundem quatuor recta=
rum linearum continug proportionalium adminiculo, ac ipfa ra=
tionum compofitione mediante,hic quz fequitur,de Circuli qua-
dratura contexere,ac tandem elucidare demonftrationem.Quz an
- pro mea {ucceflerit animi fententia:cuiuis ¢quo,ac in Mathemati-
cis vtcung; verfato lectori, relinquimus diiudicidum: ipfis autem
inuidis , ac maleuolis noftri nominis obtrecatoribus, perpetuum
inuidiz tormentum exoptamus. e

Problema primum.

Atis duorum quadratord lateribus,
| quorum alterum circa, alterum vero
jl intra circulum defcribitur: binas me:
¢ dias lineas re@as, fub eadem ratione
continué proportionales inuenire. - .

& Ad conftruendam , confirmandimque circuli quadraturam, 3
nobis tandem, & ¢ nime fallat animus) feliciter excogitatam: ne-
ceffum eft in primis,oblatis duorum quadratorum lateribus,quos
rum alterum dato fuerit circunfcripeum circulo s reliquum vero
in eodem circulo defcriptum, binas medias lineas retas, in eadem

Aj.

Otigo tetyas
gonifmi pey
anthovers ad-
innentis

Ad tetyrago-
nifmi conftru
Ctionem necef
[avid.

T



Georgius Val
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ratione cotinug proportionales reddere notas.Qua ratione autem
mathematica,id problema diffoluatur: ex nemine valuimus plang
deprehendere.Quanuis enim pleriq; Grci philofophi ac Mathe-
matici,vtilludexplicarét problema,quod Cubiduplicatio dicitur,
diuerfis & {ubtilibus admodum inueftigationibus ¢ quas omnes
Georgius Valla Placentinus,capite fecundo libri quarti {uz Geo-
metriz citat,8 {ummatim interpretatur)oftédere conatifint,qua=
liter inter duas quafuis inzquales lineas rectas, duz mediz linez
rectz fub eadem ratione cétinut proportionales obtineantur: nul-
lam tamen illorum offendimus inuentionem,que alicuius inftru=
menti mechanicinon vteretur adminiculo,& proinde quz aperta
fufpitione,vel inexplicabili difficultate careret. Ne igitur infirmis
adniteremur fundamentis,8 mathematicam fimul atque fufcepti
negotij violaremus integritatem : nouum ac fidiflimum modum
inueftigandi eiufcemodi lineas proportionales,tibi demum excogi
tauimus,{ed huic noftro tetragonifmo {pecialiter inferuiétem. Ha
bentenim ipfa quadratorum circulo dato circunfcriptorum lates
ra,peculiarem quandam rationis felicitatem:quam aliard inzqua=
lium linearum,pror{us non admittit natura.
@Sit igitur latus quadrati circulo dato circunferiptia b, eius ve=
£d quadrati quod in codem circulo defcriptum eft bc: inter quz
latera, {it operzpretium inuenire -
duasmedias lineas re¢tas,{ub eadé /
ratione continug proportionales. | /1
Contftituantur in primisipfaab/
&b c/latera y ad re@um angulum |
qui fubab c:& centrob, interual- 2o
lo autem b a, circulus defcribatur
a d e f,per tertium poftulatt geo=
metricum . Vtraque poftmodum | \js C
ab/& b ¢, in continui direGtimg;
producatur : donecad punctae/&
fiin circunferentiam ipfius applicentur circuli. Erunt igitura e/&
d f eiufdem circuli dimetientes,, in eius centro b,ad rectos fefe in=

a b

/uicem dirimentes angulos. A pun&o deindea, per puncum c;re=

' @aducatur linea &g, attingens ipfius circulia d ¢ f/circunferen-

tiam in puncto g . Diuidatur confequenter recta cf/bifariam,per



QVADRATVRA. 5

decimam primi elementorum : & dimidia parti ipfius c f; zqualis
fecetur c h, per tertiam ipﬁus primi elementorum: Pof’cmodum
a punéto e,per punctum h, recta linea ducatur ¢ h: quz produ&a
ad partes h, neceflario diuidet re¢tam cf, atque ipfius circuli quas
drantema f. Connexa enim fg/reGta: clarum eft angulum cfg,
maiorem efle angulocgf ({ubtendit enim ma@orem arcunp& la=
tus propterea c g,ipfo latere ¢ f/maius, per decimamnoni eiufdem
primi elementorum. Et dimidium confequentex; 1Pﬁus ¢ g, dimi=
dio eiufdem c f/maius erit,per quindecimam quinti eorundem ele
mentorum.Diuidatur ergo ¢ g/bifariam in puncto i;per ipfam d§=
cimam primi elementorum:& conectatur fi/linea recta.Clim igi=
tur ¢ h,dimidio ipfius c f/{feca fit 2qualis:maior eft itaq; ci,eadem
ch.Et ct/rurfum,eadem ci/maior:quoniam angulus cif, maior
eftangulo c fi.Recta igitur e h/producta, cadet inter punétum c;
& lineam rectam f i:& proinde {ecabit eandem ¢ f7in picto k,prz-=
fatum vero circuli quadrantem a f/in punéto 1. Connexa deinde
al/recta:per pun@umc,ipfi e l/parallela ducatur mn, per trigefi=
mam primam primi elementorum,que fecet eandé a 1/ in punéto
m,{emidiametrum verd b e/ in punéto n. Secerur poftmodum 3
femidiametro bd,ipfi b k/2qualis,per tertiam ipfius primi: fitque
b r.Et conne@atur re¢am r,que {ecet dimetientem a e/in punéto
o:atque rectaar,qua producta attingat ipfius circuli circunferen=
tiam in pun&o s. Tandem conne@antures, & n 1t/ linex re@tz: &
reliqua,vtinfigura. | :

3 @ His in hunc modum conftructis:re@us erit in primis vterq; & Qe expres
qui ad I, & qui ad s/continetur angulus, per trigefimamprimam %,{ﬁffa:ff:f
tertij elementorum,nam vterque confiftit in femicirculo. ReGtus gudtur oftens
fimiliter erit angulus a m n: nempe zqualis interiori & oppofito frowcy
ad eafdem partes quiad I, per vigefimamnonam primi ipforum
elementorum. Infuper, quoniam a b/ipfib e/ eft zqualis,atque b
1/ipfib k,& qui circab/verticem confiftunt anguli inuicem2qua-
les, nempe recti: Triangulaigitur abr/& e b k,habent duo latera
duobus lateribus zqualiaalterum alteri, & angulum angulo {ub
zquis lateribus contento equalem . Bafis itaque a 1, bafi ek:

& reliquus angulus b a r/reliquo angulo b ek, atque reliquus

~arbrreliquo bke, per quartam primi elementorum eft 2qua=

lisRe@ta ergo linea a e;incidens in a s/& | e/rectas, efficit alternos
e A,
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angulos inuicem zquales:fimiliter & ipfa r k. Parallela eft itaqdé
a s/ipfil e, per vigelimam{eptimam ipfius primi elementorum:&
ipfi confequenter m n/ itidem parallela, per trigefimam eiufdem
primi elementorum . In parallelasautema s/ & l e, reGa incidens
a |, efficit interiores & ad eafdem partes angulos ale/&1a r/bi-
nis re@is zquales, per vigefimamnonam ipfius primi elemento-
rd. AtquireGtus eftangulusale:rectus eftigicur & anguluslar.
Haud diffimiliter oftendetur,angulusles/efle reGus.Et proinde
al, ipfi e s/ parallela eft, per vigefimamo&auam eiufdem primi
elementorum Re@angulum eft igitur , atq; parallelogrammum,
ipfum al es/quadrilaterum. Carerd quoniam a r,ipfi mn/eft pa-
rallela: angulusigitur ar mjalterno r m n/eft 2qualis:fimiliter &
angulus anmsalterno nar,peripfam vigefimamnonam primiele=
mentori. Anguli preterea,qui circa osverticé,fubaor/& mons
continentur , {unt per decimamquintam eiufdem primi inuicem
zquales. Aequiangula funt itaquea o r/& m on/triangula:& qua
citcum igitur zquales angulos latera proportionalia,& fimilis ra=
tionis quz zqualibus angulis latera {ubtenddrtur,per quart4 fexti
predi@orum elementorum.Sicut igitur a o/ad o r,fic n o/ad o m.
Similis ergo rationis funt a 0/& o n,atque ipfaro/& o m/latera.
Przterea cim fit vta o/ad or,ficn o/ad o m:& quifubaom/&n
o r/cotinentur anguli inuicé aequales,per decimamquintam primi
elementord: Triangula igitura o m/& n o r,habéc vnd angulum
vniangulo zqualem, & quz circli zquales anguloslatera recipro=
ct proportionalia. Aequum eft itaque, per decimamquintam fexti
elementorum, triangulum a o m,ipfi triangulo n o r:ac eidem c6=
fequenter zquilaterum,& zquianguld. Qui ad bafes igitura /&
n r continentur anguli;equales {unt alter alteri,fub quibus videli-=
ceteq ualia,fimilifve rationis latera fubtéditur.Quéadmodienim
in zquidgulis triangulis,latera qug 2qualibus{ubtéddtur angulis,
fimilis coguntur efle raionis, per ipfam quart fexti elementori:
haud aliter in proportionalium laterum (& potiffimi zqualibus)
triangulis,anguli qui fub eiufdem rationis lateribus fubtendicur,
2quales {unt adinuicem : etiam vbi triangula non fuerint inuicem
zqualia. Angulusitaque a m o,ipfi ot n:atque reliquus ma o,re=
liquo angulo o nr/eft 2qualis.In rectas ergo lineas am/ & nr, re=

‘@ incidentes linez a n/& m r,efficiunt alternos angulos inuicem
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zquales:parallela eft igitur n r/ipfi a m,atq; ipfi e s/itidé patallela,
per vigefimamfeptimam, & trigefimam primi elementorum. Pa-
rallelogrammum eft itaque ipfum a m n r/quadrilaterd: aio quod
& rectangulum. Anguli enim qui ad a/& m/punéta continentur,
recti funt: & qui ex oppofito igitur cofiftuntanguliarn/& mar,
{unt reéi, per trigefimamquartam ipfius primi elementorum. V=

- trungs igitur al e s,& a m nr,acipfum confequenter e tn v quadri
laterum, parallelogrammum eft atque rectangulum . E¢proinde
triangulaa rn/& r n ¢ re¢tangula fune:& quiad r/& n/puncta co=
{iftunt anguli,rei.Quod imprimis oportuit de monftraffe.

4 @His przoftenfis,aio br/& b n/lineas retas,interipfaa b/ & b ¢/ £ premiffs
fupradictorum quadratorum latera, fore medio loco fub eadem ﬁfﬁ‘;’ﬁﬁ;‘;ﬁ;
ratione continue proportionales. Ctim enim triangulum arn,fic problematis
Cvtinuper oftenfumeftrectangulum,& ab angulorecto quiadr, refolitio,

A.iij,
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in bafin an, demiffa perpendicularis b r:eft igitur ipfa b r, media
proportionalis inter ipfius bafis fegmenta a b/& b n, per corolla=
rium o&tauz {exti elementorum.Sicutigiturab, ad br: ficeadem
br,ad bn. Rurfum,quoniam triangulum rn c/itidem rectangu-
lum eft,& ab angulo recto quiad n, in bafin n ¢, perpendicularis
demittitur b n: eft igitur eadem b n, media proportionalis inter
ipfius bafisfegmentar b/& b c,per idem corollarium o&tauz fexti
elementorum. Sicut ergo br;ad b n: ficeadem bn,ad be. Atqui
preoftenfum eft,vtab/ad b/r,fic eadem b r/ad b n:& ficuc igicur,
per vndecimam quinti elementorum,a b/adbr,ficipfabn/adbe.
Datis ergo binis quadratori lateribus a b/&b ¢,quorum alterum
dato circumfcriptum eft circulo, alterum vero in eodem circulo
defcriprum:duas medias lineas rectas,{ub eadem ratione continue
proportionales inuenimus, {cilicet br/ atg; b n. Quod faciendum
in primis fufceperamus. _
@ Quod aurem bina triangula inuicem @2qualia , & vnum angu-
lum vni angulo zqualem habentia,& qug circum zquales angu-=
los latera reciproce proportionalia,fint zquiangula, & 2quos ha-
beant reliquos angulos alterum alteri,{ub quibus {imilis rationis
latera fubtenduntur:in hunc modum céfirmatur. Sintduo trian=
gulaa be, & d e fifiitq; angulus quiad a, zqualisangulo quiad d,
atq; ficutabrad de,fic df/ad a c. Dico in primis,angulum qui fub
a b c,ei qui fub d fe/continetur efle zqualem. Si enim ipfi anguli
fuerint inzquales,alter eorum erit maior:efto maior(fi fuerit pof=
fibile ) angulusabec,ipfod fe. Addatam itaque lineam rectam
ab, atque ad eius punétum b, dato angulo df e: zqualis angulus
conftituatur a b g, per vigefimamtertiam primi elementorum.
d Angulusigiturab g,minorerit
anguloab c: & proindereta b
g,diuidet & tridggulumab ¢, &
illius latusa c. Reliquus igitur
angulus a g b, reliquo d e f/erit
zqualis. Aequiangula eruntitas
f queipfaabg/& def/triangula:
& que circum igitur zquales angulos latera proportionalia,atq;
fimilis rationis qua zqualibus angulis latera fubtenduntur, per
quartam fexti elementorum , Similis ergo rationis erunt rurfum




QVADRATVRA. 9

ab/& df,necné a g/& d e/laterafuntautem ipfad e/& ac/ latera,
fimilis itidem rationis,per hypothefin:ipfa igicur a c/8 a g/latera,
fimilis quoque rationis erunt.At peripfam hypotheﬁn,eit vtabs
ad d e,fic d fad a c:erit ergo confequéter,vt a bzad d e,fic eadem
d f’ada g.Et ficutigitur per vndecimam quinti eleme’ntorum dfs
adac,ficeademdf/ad a g.Aequalis erit itaque, per nonam ipfius
quinti,a c/ipfi a g,maior minori, fiue torum fuz parti: quod per
nonam communé fentétiam eftimpoffibile. € Vel fic.Cumab g/
- & defs triangula,oftenfa fint 2quiangula,& angulus quiad a,an-

gulo qui ad d/Ait zqualis:eritigitur per quartam {exti elemento-
rum,vt a bsad a g fic d f7ad d e.Et permutatim quoque,per deci-

Idem aliter
concludere.

mamfextam quinti elementorum, eritve ab/add f, ficagrad de. -

Eft auté per hypothefin,vt ab/ad de,ficdf/ad ac.Et permutatim
rur{fum erit, per eandé decimamfexta quin-

ab) roagiirid codelD.
X A~y thvtabraddf.ficdesadac.Ergo per vnde-
w_/ cimam eiufdem quinti elemétorum, erit vt
ab de df ac agsaddeficeadé desadac.Tresitaq;linex
\U rectz ag/d e/a c,{unt cotinue proportiona=
bl les.Vt igitur prima a g/ad vltimam a c, fic
per fecidum corollarium vigefimz fexti elementord,triangulum
a b g/quod {uper prima a g,ad fimile fimilitérq; pofitum triangu-
lum d e f/quod fuper fecunda d e/deferiptum eft.Sicut porro a g/
ad a ¢,fic per primam ipfius {exti,idem triangulum ab g,ad trian-
gulum a b c:funt enim {ub eodem vertice b, & proinde {ub eadem
altitudine.Sicut igitur per vndecimam quinti elementorum,trian
guluma b g/ ad triangulum def, fic idem triangulum a b g/ ad
trianguld a b c.Quatuorergo reétilinea fiue triangulaabg/defs
ab gsabc, funt proportionalia: & ipfe quogqs rectz linez a g/d e/
a g/ ac, {unt proportionales, per vigefimamiextam eiufdem fexci
elemencorum:ficur quidem a g/ad de,fic eadem a g/adac.Aequa-
lis eftigitur d e/ipfia ¢,per nonam quinti elementorum:& a g/cb=
{equenter vtrig; 2qualis,cum fint continue proportionales.ltaquc
a ¢/ ipfia g eft 2qualis, maior minori; fiue totum fuz parti: quod
rurfum per nonam communem fentétiam eft impofibile.Non eft
igitur angulusab ¢,maior angulo d fe.Similiter oftendetur,quod
neque minor . Conflituto enim angulo d fh,ipfiab c/zquali, per
iplam vigefimamtertiam primi : idem fubfequetir inconueniens,
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immutato {olummodd triangulorum & laterum ordine:nam d e/
ipfi d h/concludetur rurfum xqualis.Idem itag; angulusa b c,ipfi
angulo d fe/ zqualis eft:& reliquus demi angulus a cb, reliquo
d ¢ fritidem qualis. Triangulaigiturabc/& de £ funt 2quian=
gula,& inuicem zqualia:quapropter & zquilatera,& qua ?ub 2=
qualibus angulis fubtenduntur latera inuicem zqualia, & & con-
uerfo. Quod igitur ex probata triangulorum a o m/& nor/hy-
pothefi,nuper affumpfimus:eft omnibus modis neceflarium.

Corollarium.

S I has itaq; binas lineas reétas, inter ipforum quadracorum la-
tera continué proportionales,mechanico promptiflimdg; repe
rire voluers artificio:fabricetur gnomon ex dura quapiam & ele=
¢ta materia,ipfire m/fimilis.Et coftitutis duobus eorundem qua-=
dratorum lateribus, {uprafcripto modo datis (cuiufmodifunta b/
&b ¢) ad angulum re¢tum, atgq; in dire@um vtrinque produétis,
verfus eas partes in quibus ad re¢tum coueniunt angulum(veluri
funt bd/&b ) linea diagonalis e n,ipfius parallelogrammi recta-
gulie tn v,in direGtum ipfius be, hoc eft;longioris produ&z ad
amuflim collocetur, cogattrg; interius gnomonisvlatus venire in
punctum ¢,ipfius minoris lateris limitem,immoto femper e n/dia
gonio,ab ipfius b e/rectitudine . Nam reliquum & interius ipfius
gnomonis latus,fecundam lineam proportionalem tibi fecabit ex
minore producta:interior auté eiufdem gnomonis an gulus quiad
n,ipfam tertiam earddem quatuor lineart proportionalium {imul
limitabit.Quemadmodum ex premiffa potes elicere defcriptione,

Notan dum .
Q-\:anquam porro {uprafcripta linearum proportionalium

adinuentio,ac ipfius inuentionis demonftratio,non ipfis
tantummodd propofitorum quadratorum lateribus inferuiat,fed
{imul fit vniverfalis datis quibufcunque lineis re@isinzqualibus,
inter quas fit operzpretium duas medias lineas rectas fub eadem
ratione continué proportionales inuenire : Principium nihilomi=
nus ipfius coftructionis,eatenus folum militare videtur, quatenus
minor datarum linearum,dimidio ipfius maioris fuerit maior,aut
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eiu{dem maioris praecifé dimidium . Vbi enim minor datarum li=
nearum,dimidio eiu{dern maioris minor extitetit : non diuidetur
¢ f/bifariam, nec dimidio ipfius ¢ £/ zqualis conftituetur c h. Sed
alia ratione difquirendum erit puntum h, per quod traducenda
eftipfach I:reliquis prorfus,veluti {upradictum eﬁ,obferus{tis. Is
porrd modus inueniendi punétum h,toties variabitur:quoties cas
dem minor linea,inter duas partes quotas ipfius maioris (fiue illi
zqualis b £ a numero pariter pari denominatas, a punéto b/ver=
{us £/limitata ceciderit, vel eifdem partibus quotis fuerit 2qualis.
Quz conftru@tionum difcrimina,hic figillatim enarrare fuperua-
 canei, ac inutile duximus: cim latus quadrati circulo inferipti, it
{emper maius dimidio lateris eius quadrati, quod eidé circfcribi=

tur c1rculo.Aquorum laterum,& duarum intermediari continué ™

proportionalium harmonia : ipfa conftructio noftri tetragonifmi
cvtinfra cernere licebit)principaliter defumitur.Eas itaq; variandi
formulas,in eum libellum de induftria referuamus,quem de tranf=
mutationibus figurarum confcripfimus. Quod ideo te latére no-
- luimus:ne habeas quo inuentum noftrum(alioqui fufcepto fatif=
faciens negocio) iniufte cauillari poflis.

Problema fecundum.

i Ato circulo, zquale quadrati: aliif?
¥ que duobus circulis, duo {imul 2qua
lia quadrata alterum alteri defcribes
.8 re.Dat6ve quadrato,circulum xqua
lem:aliifque duobus quadratis, duos zquales cirs
culos alterum alteri {imul delineare.

@ Siue circulo zquale quadratum defcribere, fiue dato quadrato
circulum zqualem defignare fuerit operzpretium:eadem prorfus
figur delineatio coftruenda eft,fed variato paululum ipfius con-
ftru@ionis ordine.Demonftratio autem mathematica, vtrobique
eadem,ac eodem modo colligitur. Dum porrd vni tantummodo
circulo zquale quadratum,aut vni quadrato circulum aequalém,
per hanc noftram obtinere volueris inuentioné:tria fimul offendes

De sivabili
buinfe tetra-
gonifd tum
facilitate,t
amplitudine.
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quadrata eribus circulis 2qualia, tréfve circulos tribus quadtatis
refpondenter zquales:quali trinitasin vnitate,vel vnitasin ipfa cri
nitate,fub hoc noftro comprehédatur inuento. Neque hic cogni-
tam {upponimus circunferentiz tationem ad ipfum diametri, fiue
curuz in rectam lineam conuerfionem, que tot feliciffima hatte-
nus cotorfit ingenia:Sed per viam proportionum a nemine tentas
tam,nodum ipfum diffoluere feliciter (vt fpero) fum adgreflus.

€ Sit igitur in primis datus circulus a h,cui oporteat @quum de=
fignare quadratum.Circa eundem itag; circulum a h, quadratum
defcribatur a e,per {eptimam quarti elementorum:intra vero euns=
dem circulum ah, aliud defcribatur quadratum d b, per fextam
eiufdem quarti elementorum.Inter ipfa poftmodum horum duo=

rum quadratorum latera, vtpote a/ & d, binz re&z linez {ub ea=

dem ratione continue proportionales inueniantur, per anteceden=
tis primi problematis traditioné:{intq; b/ & ¢,vt quemadmodum
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latus a/ad lineam b, fic eadem b/ ad ¢, atque ¢/ linea ad latus d. Ex
ipfis confequenter lineis rectis b/& .c,ciuadrata defcribantur b £/8&
c g, per quadrageﬁmamfcxtam primi eorundem .ve.len?cntorum:
{intq; ipforum quadratorum b f/& c g/latera, tum inuicem, tum
pradidtorum quadratorum a e/ & d h/lateribus 2q ug dxﬁgna ﬁue"
parallela.In ipfis rurfum quadratis bf/ & cg, ﬁpguh dcfcrlbantu:
circulib l/& ¢ m,per octauam quarti predictorum elementorum:
qui quidem circuli, erunt tum inuicemy tum ipfia h/circulo con-
centrici atq; paralleli;ob ipfam quadratori fiue laterd h:f(potheﬁn.v e
3 € Quod fi datum in primis fueric quadratum d h, cui zqualem ;:diasgrg:fé
oporteat defctibere circulum:eadem figure refultabit contextura, 7, ‘o
{ed retrogrado & paululum variato defcriptionis ordine , in hunc deferibendus
qui {equitur modum. Circa datum quadratum d h, deferibatur 9+
a hcirculus, per nonam quarti elemétorum:atg; circa iplumahy/
circulum, quadratum defcribatur a ¢, per feptimam eiufdé quarti.
Poftmodum inter eortidem quadratorum latera,que fint rurfum
a/& d,bine reperiantur linez retz fub eadem continuata ratione
medio loco proportionales, per ipfius antecedentis primi proble-
matis traditionem:que fint rur{um b,& c.Ex quibus lineis rectis,
defcribantur quadratabf/& ¢ g,per ipfam penultimam primi ele-
mentorum.In ipfo demum quadrato b f; circulus b I/defcribatur:
& inipfo pariter quadrato c g, circulus defcribatur cm, per oéta-
uam quarti eorundem elementorum.
4 @ His altero duori modori coftructis,aio quadratum bf,equari Deferiptagua
In primis ipfi dato circulo a h:necnon & quadratii ¢ gcirculo b I: fi’;‘;':,;f},’nf’
atq; d h/quadratd, ipfi c m/circulo fimul cozquari. Quemadmos aqudlicyey
dum ex {uccedentibus problematibus,manifeftum faciemus.Clim d‘d.i”°’m"
igitur circulus proponitur, cui zquale quadratum defideratur:is © .
erit trium circulorumin ipfa defcriptione concurrentium primus,
atque maximus. Quoties autem quadratum offeretur,cui &qua=
lem volueris dare circulum : ip{um erit quatuor quadratorum in
eadem figurz defcriptione fimul occurrentium vitimum , atque
omnium minimum.Quemadmoduim ex ipfa potes elicere figura:
qua & {1 vtriq; & quadraturz circuli & ipfius quadrati circulatu-
rz (vt ita loquarindifferenter inferuiat, & prepoftero,aut ¢ fi ma
uis)gemino coftruatur ordine:ipfa nihilominus figura,& proinde
viademontftrationis,ex omni parte manet eadem.

B.;.
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% RxzdiGorum quadratorum atque cir
culorum inuicem accidentes propor
tiones, in vniverfum colligere : Tria
que interiora & minora quadrata,, tri
busiplis circulis,qui in tribus primis.& maioribus
quadratis defcribuntur, ordinatim efle propor |
tionalia demontftrare.

- @ Proponantur ordine,in faciliorem fingulorum elucidationem,

quatuor ipfa quadrataaebfyc g,d h:& {ub vnoquoque trium an-
tecedentium quadratorum, defcriptusin eo circulus, vtpote,{ub
ae/quadrato circulus a h,& fub quadrato b f/circulus b 1,arq; fub
quadrato c g/circulus ¢ m. Vein {ubfcripta licet intueri formula.
‘In primis igitur cim fit per ipfam conftructionem, vta/recta ad
b/re@am,fic b/ad c,atque c/ad d: & ab ipfis quatuor lineis rectis

continue proportionalibus defcripta quadrata ae;b f,c g,d h,con-
- £ tinué itidem
ac — bf cg dh | eruntpropor=
tionalia, ficut

quidem qua= -
dratumae/ad

: % quadratd bf,
L) e fic idem bfr
ad ¢ g,& idem c g/ad quadratum d h.Si enim quatuor reétz linee
proportionales fuerint:8ab eis re@ilinea fimilia fimilitérq; defcriz
pta C cuiufmodi funt ipfa quadrata) erunt adinuicem proportio=
nalia,per vigefimamfecundam {exti elementorum. Tres preeterea
citculia h,bL,c m, qui in ipfis tribus prioribus defcribuntur qua-
dratis:erunt itidem continué proportionales. Nam eorundem cir=
culorum dimetientes,{unt per conftru&tionem ipforum quadrato-
rum latera : & circuli {efe inuicem habent, ficur qua exillorum
dimetientibus fiunt quadrata,per fecundam duodecimi eorundem
elementorum.Sicut igitur quadratum a e/ad quadrati bffica hr.

(381 !
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circulus/ad circulum b lificut praterea quadratum b f/ad quadra=
tum c g, ficb I/circulus/ad circulum ¢:m. Et proinde erit; vea h/
circulus ad circuld b 1,{icidé circulus blrad circuld ¢ m, per vinde-
cimarn quinti ipford elementorum.Item cﬁmr fic vt quac},ratﬁ aes
ad quadrata b f,ficah/circulus ad circuld b 1:& permutatim quog;
erit,per decimamfexti eiufdem quinti elementord, vt quadratum
ae/ad circuluma h,fic quadrati b f/ad ipfum b l¢irculum. Rur-
fum,cimfit vt quadratum b f/ad quadratum cg,ficb l/circulus/
ad circuld ¢ m:erit etiam permutatim, per eidem decimamf{exram
quinti elementorum, vt quadratum b f/ad circulum b |, fic qua-
dratum c g/ad eidem circulum cm. Haud aliter oftédetur qua-
dratum a e7ad circulum b 1/fe habere, vt quadratum bf/ad circu-
lum c m:atq; vt quadratum'e g/ad circula a h,fic quadratum d h/
ad circulum b 1. Quz omnia in primis oftendere oportebat.

@ Secunda vero pars huiufce problematis,in hunc modum fit ma-
nifefta. Cum {it per ea quz nunc oftenfa funt, vt quadratuma e/ad
quadratumb £, fic idem quadratum b £/ ad quadratum cg: ficut
pretereaidem quadratum a e/ad quadratum b f;fica hrcirculus/
ad circulum b 1. Eftigicur per vndecimam ipfius quinti elemen-
torum, vt quadratum b f7 ad quadratum cg, fica h/ circulus/ ad
circulum b : & permutatim quoque, per decimamf{extam quinti
elementorum, vt quadratum bf/ ad circulum a b, fic quadratum
cg/ad eundem bl/circulum Infuper,ctm fit vt quadratcum bfrad
quadratum c g,fic idem quadratum cg/ ad quadratum d h: ficut
rurfum idem quadratum bf/ad quadratum ¢ g,fic bl/circulus/ad
circulum ¢ m.Erit itaque per vndecimam ipfius quinti elemento=
rum,vt quadratum ¢ g/ad quadratum d'h,ficb l/circulus ad circu
lum ¢ m:& permutatim quoque,per ipfam decimamfextam quin-
ti elementorum, vt quadratum c g/ad circulum b L fic quadratum
d h,ad eundem circulum ¢ m.Przoftenfum eft autem, vt quadra=
tumc g/ad circulum b L,fic quadratum b £/ad circulum a h: & fi=
cutigitur,per eandem vndecimam quinti eIcmentorﬁ,quadratum
bf/ad circulum ah, fic quadratum d h/ad eundem circulum ¢ m.
Proportionalia itaque {unt adinuicem, vt quadratum b fad circu-
lum a h:fic quadratum ¢ g/ad circulum b1, atq;d h/ quadratum/
ad eddem circulum ¢ m. @ltem ciim fitvt quadratum b frad cir-
culum a h,fic quadratd d h;ad circuld c meerit quog; permutatim,

b.ij.
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per ipfam decimamfexcam quinti elemétorum, vt quadratum b £/

ad quadratum d h; fic circulusa h, ad circulum ¢ m: & 3 conuerfa

demum ratione,per corollarium quartz eiuf{dem quintielemento-

rumerit vt quadracum d h/ad quadratum bf, fic ¢ m/circulus,ad

circulum ah.Quz fimul oportuic demonttrafle. :
[ Problcma‘ quartum;

 E rationi compofitione, pauca fubs
| notare. Atq; circulum tertium & mi
nimum, ad fecundum quadratd eans
) dem habere rationem, quam rectans
gulum triangulum, ipfius maximi quadrati dimis

“dium,ad ipfum primum & maximum circulum:

De niyac potes
Jrate compolis
tionis ratio-
nits

Ratio quali-
terex duabus
componatur
vationibus.

confequenter oftendere.

€ Quam vim habeant ipfe rationum compofitiones, ex magna
Ptolemzi coftructione(qui vocant Almageftum) colligere haud
difficile eft: Vniuerfam nang; czleftium motuum contemplatio-
nem,ex rationum videtur elicere compofitionibus.Is enim multis
modis demontftrauit, dabiles fore fex quantitatesin hunc modum
proportionatas:vt ratio duarum,conftet ex binis rationibus reli-
quarum quatuot.hinc orta eftilla fex quantitatum regula,abipfo
Ptolemzo f{ubtiliter excogirata. Ex ijs autem que {uper Jecima
quinti,& quinta fexti elementorum diffinitione confcripfimus,fa=
tis {uper fatis fit manifeftum: omnium duarum quarumuis obla-
tarum magnitudind rationem,coftare ex ratione alterutrius eard,
ad quamlibet eiu{dem generis interpqﬁtam magnitudinem,& ra-
tione ipfius intermediz ad reliquam. ' Omnis porrd ratio,per ean=
dem quintam diffinitioné fexti elementori,ex duabus rationibus
conftare dicitur: quando rationum denominatrices quatitates in=
uicé multiplicate,aut divife,aliqui efficiunt rationis quantitaté,3
qua videlicet procreata ratio denominatur. Multipliciturautem
datard rationi quantitates adinuicé: quando ambe rationes datz,
aut fimul maioris;aut fimul minoris inzqualitatis exiftunt. Altera
vero per reliquam diuiditur:ctim vna maioris,& altera minoris eft



QVADRATVRAI 14

inzqualitatis.tunc eriim maior rationis quantitas,per minorem diz

uiditur rationis quantitaté,vt conftans exipfis rationibus datis ra= |

tio generetur.Veluti prefata diffinitione quinta fexti elemétord, &
fecido capite libri quarti nof’crzeArithmetxca? pra&xcx,luculentgr
exprcﬂi'mus. Sicut igitur ex cifdem.x?umerls,xiquales ﬁempc?r gi=
gnuntur numerichaud diflimiliter ex c1fdcm rationum quanticati=
bus, exdem rationes de neceflitate pxocreétuF.Et proinde rationes
quz ex eifdem conftant rationum quantltatlbus, ‘vel quz eafdem
efficiunt rationum quantitates:ezdem {unt adinuicem. Preterea,
clim ezdem fint fpecies maioris, qua ipfius minoris inzqualitais:
fit vt omnis ratio ab eadem quantitate denominetur, qua & eius
conuerfa.Dupla enim,atq; {ubdupla ratio,ab eodem(verbi gratia)
denominanturnumero,vtpote a binario:quemadmodum vtraque
& fefqualtera, & fubfelqualtera ratio, ab vno integro & eiufdern
integri dimidio. . Haud aliter de cateris,etiam {urdis quititatum
rationibus, velim intelligas.| Solaigitur zqualitatis ratio,ex dua-
bus fimilibus rationibus componitur, quarum vna eft maioris, 8
altera minoris inzqualitatis. Ex duabusauté rationibus maioris
inzqu alitatis,ratioitidé maioris inaequ_alitatis generatur:quemads=
modum ex binis minoris ingqUalitat@s rationibus,minoris quoque,
inzqualiratis ratio componitur. } Ex.vna Porrb maioris,& altera
. minoris inzqualitatis ratione (ctim diffimiles fuerint) ea ingqua-
litatis ratio generatur,quz a maiori fuerit denominata quantitate.
Ex binis vero zqualitatis rationibus;{ola ratio componitur zquas
litatis. Nam zqualitatis ratio,ab vnitate denominatur: vnitas au=
tem, per vnitatem multiplicata vel diuifa, femper generat vhitas
tem. Solaigitur ratio zqualitatisin feipfam ducta,rationem pro=
ducit zqualitatis.Ex vna demum @qualitatis, & altera maiorisines
qualitatis ratione,confurgit eadem ratio maioris inzqualicatis:{i=
cut eadem 2zqu alitatis ratio,cum minorisinequalitatis ratione,ed-
dem quoque minoris inzqualitatis rationem componit. Quo=
niam ratio equalitatis,ab vnitate denominata:nullam ipfarum ra-
tionum immutat.Omnis ergo ratioCvt his finem imponamus)per
feipfam diuifa,rationem producit zqualitatis, i

@ His in hunc modi expofitis:refumatur antecedentium quadra-
torum & circulorum ordinata, atque proximo problemate obie-
¢ta diftributio. Cui {uperaddatur tandé triangulum rectangulum

B.iij.
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& ifofceles a n,ipfius quadrati a e/dimidium, fub ipfo quidem ahs
circulo collocatum : velut ex fubfcripea licet intueri formula,

lac —bf

(g}
——GL

dh

Cum igitur quas
drati d h, eiufde
quadrati a e/ fic
dimidii (defcribi
turenim ineo cir
culo,cui quadra=
tumae/circifcri
bitur)equum eft
igitur a n/trian=
gulum ipfi quas
drato d h. nam
qua eiufdé {unt
dimidium, ¢qua-
liafuntadinuicé,

per feptimam communem fententiam.Quadratum igitur b f,ean-
dem habet rationem ad triangulum an, quam ad quadratum d h:
& & conuetfo,per {eptimam quinti elementorum. Ve autem qua=
dratum b frad quadratum d h:fic circulus a h/ad circulum ¢ m/fe
habere,proximo demonttratus eft problemate.Quadratum igitur
bf; ad triangulum a n/ eddem habet rationem,quam circulus a h/
ad circulum c m:& e conu:c-rfo. Przterea,quoniam idem quadra=
tum d h,triangulo anveft zquale: habet igitur quadratum d hrad
circulum ¢ m/ eandem rationem,quam ipfum triangulum a n/ad
eundem circulum ¢ m,per eandem {eptimam quintielementorum.
Sed quam rationem habet quadratum d h/ ad circulum ¢ m , eam
obferuat(vti przoftenfum eft)quadratum b fad circulum ah : &
triangulum igitura n/ad. cil.'culum ¢ m/eandem rationem habet,
per videcimam ipfius quinti elemétoru m,quam b f/ quadratum,
ad ipfum a h/circulum.Et quoniam omnis ratio ab eadem quantis
tate denominatur, qua & eius couerfa:eadem igitur erit quantitas
rationis circuli ah/ ad quadratum bf, qua ipfius trianguli a n/ad
eundem circulum ¢ m: & proinde que ipfius circuli c m/ad idem

secunde pay- quadratum dh . @His przoftenfi

tis ipfius pros
blematis ely-

s:dico triangulum an/ad circu=
luma h/eandem habere rationem,quam c m/circulus,ad quadra=

ddatio. . tum bf. Ratio enim circulia h/ ad quadratum b f¢ qualifcunque
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illa fuerit) ab eadé quantitate den ominatur,qua & elus conuerfa:
{cilicet ipfius quadrati bf, ad eundé circuluma h. Sed ratio circgh'
ah, ad quadratum bf: conftat ex ratione ipfius circulia h/ ad cirs
culum ¢ m; & ratione eiufdem circuli ¢ m/ad ipfum quadratum
b f. Ratio autem eiufdem quadratib f; ad prefatum circuluma h:
conftat fimiliter ex ratione ipfius quadratibf/ ad crianguluman,
& ratione eiufdem triangulia n/ad ipfum a h/ circulum.Rationes
igitur circuli a h/ad circulum ¢ m, & eiufdem circuli c m/ad qua-
dratum b f,eandem efliciunt rationis quantitatem: quam rationes
quadrati b f/ad trianguluma n,& ipfiusa n/trianguli/ad circulum
ah. Rationes porro , qua eafdem efliciunt rationum quantitates:
ezdem funt adinuicem.Ergo rationes circuli a h/ad circulum ¢m,
&ipfius circulic m/ad quadratum b fiezdem {unt rationibus ipfi=
us quadratib f/ad triangulum a n,& eiufdem trianguli a n/ad cir=
culum a h. Atqui ratio circuli a h,ad circuld ¢ m:eadem eftCve nu-
per innotuit) qua quadrati b f/ad ipfum trianguluman. Reliqua
igitur ratio ipfius triangulia n,ad circulum a h:eadem eft rationi
circuli c m,ad ipfum quadracum bf.Sienim ab eifdem rationibus,
ezdem rationes auferantur:que relinquuntur,ezdé funt adinuicé,
Qldem rurfum hoc modo confirmatur.Quoniam ipfa ratio trian-
gulia n,ad circulum a h:conftat ex ratione eiufdem triangulian/
ad circulum ¢ m,& ratione ipfius circulic m/ ad eiidem circulum
a h.Ratio autem ipfius circuli ¢ m,ad quadratum b ficonftat fimi-
- liter ex ratione ipfius circuli cm/ ad circuli a h, & ratione eiufdé
circulia h/ad quadratum b f.Circuli porrd a h/ad quadratum b f,
cadem preeoftenta eft rationis quatitas:que triangulian/ad circu=
lum ¢ m.& quantitas rationis eiufdé circuli ¢ m/ad circulumah,
vtriqg; communis eft. Prefate igitur rationes triangulia n/ad cir=
culum a h, & ipfius circuli c m/ad quadratum b f; ex eifdem cons-
ftant rationum quantitatibus: & vtraque minotis eft inzqualitatis.
Quz autem ex cifdem rationum quantitatibus céficiuntur ratio=
nes,& fimul maioris,aut fimul minoris funt inzqualitatis:ezdem

Alia eiufdems
[ecunde pay-
tis oftenfios

funt adinuicem.Ratio igitur triangulian,ad circuld a h:eadem eft -
rurfum rationicirculi cm/ad quadratum b £, @[ Adde quod ezdem  Eandem rure
rationes triangulian/ ad circulum a h, & circuli ¢ my/ad quadra- ffrs partens

- RET ; ; : . : _ . fecundam ali-
tum b f:cum rationibus 1pﬁ usa h/circuli/zad eundem circuld ¢ m, {;r coclydere,

& quadrati b f7 ad quadratumd h (quz ezdem funt adinuicem)
B.iiij.
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conficiunt rurfum eafdem rationum quantitates : ipfius inquim
eriangulia n/ad circulum ¢ m,& eiufde circuli c m/ad quadratum

d h.Exdem praterea rationes trianguli a n/ad circulum a h,& cir-

culi c m/ad quadratum b fiex eifdem iterum componuntur ratio=

num quantitatibus. ipfa videlicet ratio trianguli a n/ ad circulum

a h,exrationibus ipfiusa n/trianguli/ad quadratum bf,& eiufdem
quadratib f/ad eundem a h/circulum: ratio autem ipfius circuli
¢ m/ad quadratum b f,ex rationibus eiufdem circulic m/ad qua=

dratumd h,& ipfius quadrati d h/ad idem quadratum b f.Quarum.
rationum quantitates, przoftenfz {unt ezdem altera alteri.Ratio=

nes itaque triangulian/ad circulum ah,& circuli c m/ad quadra-

tum b f: omnibus modis {funt ezdem . Quod demontftrare fuerac
operzpretium., : '

Problema quintum.

Vod triainteriora & minora quadra
Wta,ipfistribus circulis qui in tribus
primis & maioribus quadratis defcriz
§ buntur, fingulatim & ordine coz/
quentur,tandem efficere manifeftum. |

€ Obijciaturrur %

fum prediGori
quadratorﬁ ae, ac

e ———|bf
bf,cg,dh,atq; '>%
h b

e ———1d}

circulorum a h,
bl,cm,vna cum
iploan/triangu-
lo, ordinata di=
ftributio : vt in
proximo di¢tum
eft problemate,
& in obieca con
tinetur formu -
- la. Aio itaque
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primiim,quadratum b fr2quari circulo a h.Ratio nang; trianguli ;L&fd ql;;;
an/ad quadratii b feadem eft rationi eiufdem trianguli an/ad cir= 70 o
culi a h:In primis enim non poteft effe maior.Nam {i ratio trian= aloah.
guli a n/ad quadratum b f, effet maior ratione eiufdem trianguli

a n/ad circulum a h: ipfum quadratum bf;minus foret ipfo ah/
circulo. Ad quam enim magnitudinem,eadé magnitudo maiorem

rationem habet:illaminor eft,per decimam quinti elementorum.
Vtautem an/triangulum ad quadracum bf,ficc m/ circulum ad
circulum a h:atq; vt idem triangulum a n,ad eundé circulum a h,

fic prefatum circulum c m/ad ipfum quadrati b f/{e habere,pro=

ximo oftenfum eft problemate. Circulus itaque ¢ m/ad circulum

a h,maiorem quoque rationem habebit:quam ad quadratum b .

Minor erit propterea circulus a h,ipfo quadrato b f, per ipfam de=
cimam quinti elementorum.Patuit autem qubd & maior:qux {i-

mul impoflibilia funt.Non eftigitur ratio trianguli 2 n/ad quadra
tum b f,maior ratione eiufdem a n/trianguli ad circulum ah. Si-
militer oftendetur,quod neque minor.Nam fi triangulum an/ad
quadratum b f/ minoré rationem haberet, quim ad circulum a h:
ipfe circulus a h,minor foret eodem quadrato b f,per eandem decis
mam quinti elementorum.Oftenfum eft auté, vt trianguluma n/
ad quadratum b f,fic ¢ m/circulus,ad circulum a h:atque vt idem
triangulum anvad ipfum circulum a h, fic idem circulus ¢ m/ad
quadratum b f.Circulus itaque ¢ m, maiorem quog; rationem ha-
bebit ad quadratum b f:quam ad circulum a h.Et proinde quadra
tum b f,minus erit a h/circulo,pet {epiusallegati decimam quinti
clementorum.Oftenfum eft auté,quod & maius: qu rurfum ims=
poflibilia funt.Non habet igitur triangulum an, ad quadrata bf/
minorem rationem:quam ad circuluma h. Atqui demonftratum
eft,quod neq; maiorem. Triangulum igitur a n/eandem rationem
habet ad quadratii b f,quam ad circulia h.Ad quas porrd magni-
tudines,eadem magnitudo eandem habet rationem:ipfe funt inui-
cem zquales,per nonam quinti eorundem clemétorum.Aequum
eft igitur quadratumb fipfia h/circulo.l[%od rurfum in hunc tdem dliter
modum confirmatur.Cuim enim rationes quadratibf/ad triangu- concludere.
luma n,& ipfius trianguli an,ad circulum a h/fimiles fint adinui=
cem, vti nuper oftenfum eft, & vna maioris,altera verd minoris fit
Inzqualitatis: Conficiunt igitur,per ea que proximo deducta funt .



Idemn rurfum
aliter [ubin-
ferre.

Qs quadyatic
cgreirculobl,
¢ quadrati
d b, circulo ¢
n,fimul ade:
quantur.

Quod trian-
gul ancir-
culo c myeft
equale.

Notandum.
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problemate,equalitatis rationem.Quadrati itag; bf,ad circulum
a h/rationem habet zqualitatis:Et proinde ipfum quadratum b £
equum eft eidem ah/ circulo.@Idem rurfum licebitaliter conclu
dere.quoniam ratio triangulia nyad circulum a h, ead€ eftrationi
eiu{dem triangulian/ad quadratum b fiac eidem rationi trianguli
an/ad quadratum b fratio quadratid h/ad ipfum quadratum b/
{imiliter eadé:Eadé propterea eft ratio quadratid h/ad quadratum.
b f,que trianguli an/ad circuld a h, per vadecimi quinti elemen=
tori.Sed ratio quadrati d h/ad triangulum an, conftat ex ratione,
ipfius quadrati d h/ad quadrari b f,& ratione eiu{dé quadratib {7
ad ipfum an/ trianguld: Ratio auté quadrati bf/ad circulum a b,
conftat fimiliter ex rationeipfius quadrati b f/ad triangulum a n,
& ratione eiufd€ triangulia n/ad eadema h/circulum. Ergo ratio
quadrati bf/ad circuld a hyex eifdé componitur rationibus:quibus
ipfa ratio quadratid h,ad trianguldia n.Rationes porro,quz exeif=
dem conficiuntur rationibus:ezdé {unt adinuicé.Igitur ratio qua=
dratib fad circulum a hieadem eft rationi quadratid h,ad triangu
lum an.Sed quadratum d h,triangulo an/zquale preoftéfum eft:
quadrati ergo b fzquii eft ipfi a h circulo. @ Atquoniam often=
{um eft tertio problemate, quadrati b f/ ad circulum ah/ eandem
habere rationem,qui ¢ g/quadratum/ ad circulum b 1, necnon &
quam d h/quadratum/ad circuld ¢ m:nfic auté patuit quadratum
b f,zquari circulo a h. Quadratumiigitur ¢ g/circulo bl,atg; d h/
quadratum circulo ¢ m/fimul cozquati neceflum eft. Przterea,
quoniam eidem quadrato d h, zquum eftipfum a n/triangulum:
zquum eft igitur idem triangulum a n/eidem circulo ¢ m,per pri=
mam comunem fententiam. Dato igitur circulo a h,equale qua=
dratum b f: aliffqueduobus circulis b 1/& c m,duo fimul zqualia
quadrata ¢ g/& d h/alterum alteri defcripfimus.Datdve quadrato
d h,zqualis circulus c m:alif{que duobus quadratis c g/& b f,duo
zquales circulibl / & a h alter alteri fimul delineati funt . Quod
fecundo,& principali problemate faciendum fufceperamus.

@ Vno igitur figure cotextu,dato circulo,tres fimul quadrantur
circuli:datéve quadrato,tribus quadratis tres circuli fimul defcri=
buntur 2quales.Eifdem infuper argumentis & mathematicisindu
Gionibus,iplorum quadratorum circulatura:quibus & eorundem

_circulorum quadratura demoftratur, Et quod magis admirabicur
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aliquando pofteritas, per ipfafmet figure partes, coaflumpto fo-
lummodo extremo & omnia comple@tente quadrato:propoﬁ tam
quadratorum & circulorum conclufimus xquahtatem.

auncigffe o buom [l iR
DAto igitur quouis rectilineo , circulus 2/

qualis vel facile defcribetur. Et proinde
circulus etiam defignabitur,{ub dato quouis par/

tium aut menfurarum numero comprzhenfus.
@ Redilineum adpellamus figuram planam,{ub reétis quotcung;
lineis contentam fiue terminatam : {iue ipfa figura regularis, aut
irregularis extiterit. Cuiufmodi {unt pentagona, hexagona, he’pta:
gona, & relique multangule & regulares, hoc eft, zquilaterz &
zquiangule figure,tam in circulo,quam circa ipfum circulum de-
{criptibiles:& ipfa amblygonia, vel reGtangula parallelogramma,
atque demum trapezia omnia,qua ned; laterum,neq; anguloru_m
obferuant zqualitaté. Siigitur ipfidato rectilineo zquale paralle-
logrammum re¢tangulum defcribatur,per quadragefimam quin-
tam primi elementorum, ac ipfi poftmodiim re@angulo paralle-
logrammo zquale quadratum, per vltimam fecundi eorundem
elementorum,& huic quadrato circulus tandem figuretur zqua=
lis,per antecedétem {ecundi problematis traditionem:Erunt idem
rectilineum,& defcriptus circulus eidem quadrato 2qualia,& pro=
inde ex ipfa communi {ententia zqualia adinuicem, @ltem f1li=
berum aliquem partium aut menfurari propofueris numerum,&
tante capacitatis retangulum efformaueris parallelogrammum
(quod fattuadmodum facile eft ) ipfi poftmodum re¢tangulo pa=
rallelogrammo 2quale delcripferis quadratd, per ipfam vltimam
{ecundi elemétorum,ac ipfi demum quadrato zqualem figuraue=
tis circulum, per idem fecundum problema: Erit idem circulus,
eiufdem quantitatis cum preaflumpto rectangulo parallelogram-

mo,vtrunque enim ipfi quadrato erit zquale.Et proinde corolla=
rium ex omni parte fit manifeftum.

Authors conclufro.

Reclilinewm
quid,

Prime partis
dilucidatio,

secumde par
tis ipfius co-
rollarij uerifis
catio.
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Abes igitur,candide ac humaniffime Le&ort, 1 nobis tan=
dem adinuétam, & fub compédiofa admodtim traditione
demonftratd ipfius circuli quadraturi: qui philofopho=
rum parés Ariftoteles {cibilem efle,at nondi fuo tempore fcitam,
vhertashuius pluribusin locis affirmauit. In qua Circuli quadratura,né vnitan
guadratwre.  tummods circulo zquale quadratd,vel vni dato quadrato 2qualé
circulum defcribere feu figurare docuimus:fed tribus circulis tria
quadrata fingulatim 2qualia, tréfve circulos tribus quadratis re=
{pondenter zquales(vti nuper citatum eft) inuenire ac fimul con=
{cribere monftrauimus . Eam nanque inuentum noftrum prz fe
ferre videtur vbertatem,vt ex vna trin,& ex trina vnicam elicere
Qudn cipen Valeamus ipfius circuli quadraturi. Adde quod vniuerfurPnoﬁrg
dmrzitt;fd;m Inuentionis atque demonftrationis artificium,{ub vnica,edquefim
Zemo,,ﬂmrt,-o_ plicifima coclufimus figure cotextura:& ex puris geometricorum
elementorum theorematibus (quz certa , & ab omnibus recepta
{unt) ipfius demonttrationis certitudinem confirmauimus. Quod
illius fauente clementia, quifolus trinus & vnus metitur {ingula,
facere ac tandé oftendere pofle non diffidebamus.Hunc porrd
laborem noftrum,tibi ac cunéis bonz voluntatis homiz
nibus,tam gratum ac vtilem fore percupimus:quam
durum & graue illis adfuturum non dubitamus,
(ft palmam hanc reportauerimus) qui infe-
liciflimo fydere nati, dum nihil agunt,
omnibus omnia inuident , & mea
inciuiliter nimitim aduerfantur
felicitati . Quos aut melio-
res reddet,aut male per=

?Q det Dominus. Cui | ‘é

{oli {it honor

& gloria. -
¢
£ Quadrature circuli vecens adinuente, @7
& demonfhrate,
FINTS.

3

Virefcit vulnere virtys.



2 EIVSDEM ORONTIIL DE
monitrationes duz, altera de area circuli, altera

‘vero de ratione circunferétiz ad diametrum:qua
duo Archimedis exiftimantur inuenta.

g ECEPTVM EST AB OMNIBYVS, AR- py grchime
chimedem SyraCUfanurn intet alia monimenta dis inuétane-
Machematica, duo reliquiffe pofteris admodiim “%™
fingularia:quorum alterum eft de circuli area, re-
liquum vero de ratione circunferentiz ad ipfius
- circuli diametrum, quod ad executionem primi
videtur admodum neceflarium.Ex primo fiquidem inuentocveex
ijs qua fequuntur apparebitfic manifeftum:f{emidiametrum circu
liin dimidiam circunferentiam ducum, efficere reangulum pa-
rallelogrammum ipfi circulo zquale.Et proinde neceffum eft ha-
bere rectam , qua eidem circunferentiz fit 2qualis: fi eiufcemodi
volueris conficere rectangulum , & ipfum demum reGtangulum,
per vltimam fecundi elementorum,conuertere in quadratum.Hic
enim fuit omnium eorum fcopus, qui prafatam rationem circun=
ferentiz ad diametrum (vt curuz rectam haberét equalem)tanta

2 diligentia inuenire conati funt. @ At quoniamipfa duo Archime= (s, ...
- dis qua nunc citauimus inuenta, fuccin@a nimium & {cabrofa de= gumentum.
ductione, ab ipfo demonftrantur Archimede ¢ faltem quantum
ex ijs,que ad manus noftras peruenerunt exemplaribus deprehens
dere valui) adeo vt ijs {olis innotefcant, qui diuac non infeliciter
in Mathematicis verfati funt:Rem meo officio dignam, 8¢ ijs oms
nibus gratam,ac vtilem fimul me faGurum exiftimaui > qui'Ma-
thematicis obleantur inftitutionibus, fi poft noftram circuli
quadraturam, vtrunque nouis clarioribu’fquc demonftrationibus
elucidarem, & pracifiorem vtcunque rationem circunferentizad
ipfum diametrum,alidque non afpernenda tandem colligerem.In
qua re,partim geometricis elem €tis,partim verd humerorum Cad
ipfius Archimedis imitationem)fretus {um adminiculo.Si igitur
hzc qua fequitur de circuli area, prius dilucidanda propofitio,

C.j.




Quod civcy-
lus, propofito
triangulo non
eft maior.

26 DE AREA
De area circuli,Propoﬁtio I.

|l Vod circulus fit zqualis tridgulo rey
i &tangulo,cuius alterum laterum quz
‘ad re¢tum {unt angulum femidiame;
| = tro,reliquii vero circunferentiz eiufs
dem circuli eft zquale: demonftrare.

@[ Sit datus circulus a b ¢ d, cuius centrum e:datum verd triangus=
lum re¢tangulum f'g h,cuius angulus qui {ub £ g/& g h/lateribus
continetur rectus exiftat, & ipfum latust g/{femidiametro,g h/ve-
15 circunferentiz eiufdem circuli fit 2quale . Aio datum circu-
lumab cd,ipfi triangulo re¢tangulo £ g h/efle 2qualem. Si nan-
que circulus ab ¢ d, eidem triangulo fg h/non fuerit zqualiszeric
aut eo maior,vel eodem triangulo minor. Vtrunque porro eft im-
poﬂibile. Nam {1 idem circulus a b c d,ipfo triangulo £ g h/fuerit
maior:id erit {ecundum aliquam magnitudinem.Efto illa (fi pofli=
bile fuerit)magnitudo k . Circulusitaque abc d,triangulo f g h,
& ipfi k/fimul tunéis erit 2qualis: & proindek / magnitudo,mi=
nor eft ipfoab cdrcirculo. Aufetatur igitur ab eodé circulo ma=
ius quam dimidium, & 3 refiduo iterum maius quim dimidium, &
deincepsita quantumlibet: donec relinquatur magnitudo,qua {it
minor ipfa k, per primam decimi elementorum . Hoc autem in
hunc modum abfoluetur.In ipfo dato circulo,quadratum defcri=
baturab cd,per fextam quarti eorundem elementorum.Quo fub
tractoex toto circulo:detraGum erit maius quatn dimidium.Pro=
ductis enimac/& b d/eiufdem quadrati dimetientibus, in centro

* e/ adretos fefe dirimentibus angulos: per pun@um b, ipfiacs

parallela ducatur 1 b m.& rurfum per a/& c/picta,ipfi e b/paralle
le ducatural/&cm,per trigeﬁmamprimfi primi elemcntorﬁ:quee
percorollariti decimafextz tertijiplord elementori, tangétipfum
ab cd/circulum.Parallelogrammum eritigitural m c/re@angu-
lum:&ipfius trifguliab ¢;hoc eft,dimidij quadratiin datocirculo
deferipti dupld, per quadragefimaprimam ipfius primi elemétord,
funt enim in eadé bafia c/& in eifdé parallelis a c/& | m/cotituta,
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Et proinde triangulo a b ¢, zqualia funtab I/8b c m triangula:

uz relictis eiufdem circuli fectionibus, fuper ab/& b c/lateribus
ipfius quadrati defcriptis, funt maiora, per noni communé fenten-
tid. Triangulum propterea a b c,eifdem circulife@ionibus eft ma-
ius:nam zqualia,eorundem {unt zqueé maiora,per {extz commus=
nis fententiz conuerfionem . Haud aliter oftendetur triangulum
ad creliquis eiufdem circuli fectionibus,{uper ad/& d c/lateribus
defcriptis, fore maius. Totum igitur quadratuma b c d , relictis
quatuor circulifeGtionibus eft maius. Eo itaque{ubtraco,a toto
circulo:detra@ erit maius,quam ipfius circuli dimidium. Quod
{i refiduum fuerit maius ipfamagnitudine k:auferatur rurfum ma-
ius quam dimidium ipfius refidui , in hunc qui {fequitur modum.
Diuidatur arcus a bsbifariam in punéto n, per trigefimam tertif
elementorum:& productisd a/& c b/lateribus in direGtum & con=
tinuum,per datd punéi n/ipfia b/parallela ducatur o 1, per trige=
fimamprima primi elemétorum: & conneantur an/& nb/linez
re@z,per primi poftulati.Parallelogrammum erit igituraorbs
retangulum : & ipfius trianguli ifofcelis A "

an bz duplum, per quadrageflimiprimam AN
eiufdé primi elementord, confiftunt enim %

{uper eadébafia b,& ineifd€ parallelisabs | / /
& o r.Et proinde a n o/& b nr/triangula,, /4
eidem triangulo a n b/funt zqualia. qua

cii fint maiora relicis circuli {fe&Gionibus,

Triangulum circulo ceguale.

fuper an/& n b/lateribus coftitutis:fit veidé trianguldan b, eifde
feGtionibus fit maius. Haud aliter,diuifis reliquis arcubus bifariz,
8 defcriptis ifofcelibus triangulis fuper reliquis eiufdem quadrati
lateribus:vnumquodque triangulum,relictis eiufdé circuli fe@io-
nibus, {uper ipfius trianguli lateribus céftitutis,maius oftendetur.
~ Quatuor itaque ifofcelibus triangulis fubtractis:detractum erit 4
prafato refiduo maius,quam dimidium, At fi refiduz octo circuli
| Cij.

in




{e@iones,eadem magnitudine k/finc maiores: {ubtrahitur rurfum
o&oifofcelia triangula,fuper antecedentium triangulorum lareri-
bus defcripta.detrahetur enim ab ipfo refiduo maius q dimidiums
quemadmodiim ex proximo difcurfu _deducere haud difficile eft,
Idque deinceps continuetur:quatenus iplum refiduum,eadem ma-
gnitudine k/fuerit minus. Et fupponantur exempli gratia,relitz
oo {eiones, fupera n/&n bratque reliquis fimilibus confiften=
tes lateribus:prafata magnitudine k/fore minores.Clarum eft igi=
tur,ipfam multilateram & octogonam fuperficiem , ex quadrato
& circunftantibus triangulis refultantem:maiorem effe dato fg hs
triangulo.continet enimipfum fg h/triangulum,& partem ipfius
k, eam videlicet qua prafatum reﬁduum eadem magnicudine k/
minus eft:cim per hypotheﬁn,circulps ipfis tr’x_angulo fg h/&c ks
magnitudini fimul iun&is, fic zqualis . A‘tql?l oﬂ:ei}detu'r etiam,
quod & minor eft eadé multilatera fuperﬁcxes‘,lpfd triangulofg h.
Diuidatur enim vaum latus ipfius muleilatere {uperficiei bifariam,
per decimam primi elementorum:vtpote, an/in punétos.& con=
ne@atur rea linea e s: qua per tertiam tertij eorundem elemens
torum, ipfam an/ ad rectos difpefcet angulos. Quod igitur fub
an/& e s/continetur re&tangulum, duplum eft trianguliae n,per
{zpius allegatd quadragefimamprimi primielementori:fiet enim
parallelogrammum,in eadem bafi a n, & in eifdem parallelis cum
ip{o triangulo ae n/conftitutum.Et proinde quodfubeademes, &
quolibet alio eiufdem poligonz latere continetur reGangulum:
duplum eft eius trianguli, quod fuper eodem latere verfus e/cen=
trum conftituitur. Quotuplex autem'eft viium praediGorum re=
Gangulord,vnius trianguli:totuplicia funt & omnium triangulo-
rum omnia re¢tangula,per primam quinti ipforum elementorum.
Que igitur {ub eademes, & omnibus eiufdem multangulaz la-
teribus continentur rectangula : dupla funt omnium triangulo-
rum,{uper eifdem lateribus confiftentium:& ipfius propterea mul
tangule {uperficiei dupla, vtpote;que ex eifdem conftat triangus
lis. Ipfa igitur multangula {uperficies : dimidium eft eorum, quz
{ub e s/& quolibet eiufdé fuperficiei latere continentur rectangus=
lord. Atqui ipfa es;minoreftdati circuli femidiametro, cui @qua=
le fupponitur latus f g:& eadem latera,circunferentia eiufdem cir=
culifunt minora, cui reliquum larus gh/zquale fupponitur.& fub
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minoribus reétis, minora comprehéduntur re@tigula.Que igitur
{ub e 5,8 quolibet ipfius multangule fuperficiei latete continérur
re¢tangula:minora funt eo,quod fubfg/& g h_/cétinetur. Id auté
quod fub fg/& g h/cotinetur re&angulﬁ? dupld eft ipfius tridguli
t'g h,per eandé quédragéﬁmé’primﬁ primi elemétorum:& proinde
ipfum trianguld,eiufdé re¢tanguli dimidid.Quz auté inzequalium
{untdimidium,inzqualia funt adinuicem:nam partes & zque mul
tiplicia,funt inuicem proportionalia,per decimamquintam quinti
ipforii elementotd.Minor eft itaq; prefata multilatera fuperficies,
ipfo triangulo f g h.Patuit auté quod & maior:que fimul impofli=
bilia funt.N5 eft igitur circulus a b ¢ d;maior ipfo triangulo fg h.
€ Aio preterea,quod neque minor eft idem circulus a b ¢ d, ipfo
triangulo f g h. Si nang; fuerit minor:fit rurfum illorum differen-
tia,{uperficies k.Et circa datum circulum a b ¢ d, quadrati defcriz
batur] mn o,per feptimam quarti elementorum. Aut igitur qud=
dratum | mn o, maius eft, aut minus ipfo rectilineo k: vel eidem
2quale.Sit in primis maius. & ab ipfo quadrato [mn 0, {ubtraha-
tur maius quam dimidium,& rurfum a refiduo maius quim dimi-
dium, & deinceps ita : quatenus rclinquatur magnitudo quedam
minor ipfo k,per primam decimi eorundem elementorum. Tolla-
tur itaque primtim, datus circulus a b cd:{ubtrahetur enim maius
quam dimidium. Defcripto nanqueiintra circuld quadratoabcd,
per fextd quarti elementori:cuius anguli tangant ipfius quadrati
circifcripti latera,produéifq; binisillius dimetientibus a c/ &b d:
clarum eft infcriprum quadratum a b ¢ d, dimidium fore circun-
{eriptilmn o. At circulus ipfe , infcripto quadrato maior eftzeo
itaque fubtra&o , detrahetur maius quim dimidium eiufdem cir=
cunfcripti quadratil m n o.Relinquentur itaq; quatuor triangula,
ad ipfius circunfcripti quadrati angulos confiftentia , & arcuatas
circunferétiz obtinentia bafes.Qu fi prefata magnitudine k/fue-
rint maiora:{ubtrahatur rurfum ab illis maius quam dimidium,in
hunc qui fequitur modum.Connecatur recta linea e |, dividens bi
fariam arcum a b/in puncto r:& per ipfum pun&umr,ad angulos
rectos excitetur s t t, per vridecimam primi elementorum, 1pfius
quadrati circun{cripti tangés latera,qu per corollarium decime:-
{extz tertij coridem elementorum, tangitipfum ab c d/circulum
in eodem punéto r.Aio itag;,quod fubtradto re&tilineo triangulo
g C.iij.

Quodidé cir-
culusyipfo tris
angulo propo
Jitononeft mi
hor,
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1 st, cuius bafiseft re(tast, a triangulo a I b, cuiusbafis eft arcus
ar b:detractum erit maius,quém dimidium.Connexis enim a r/&
r b/lineis rectis, quoniam l rt/ & cr b/ triangula fub eodem fune
vertice,{cilicet r:{e habent igitur vt bafes] t/& tb, per prima fexti
pradi¢torum elementorum.Sed bafis | t,bafi t b/maior eft:& trian
gulum igitur | r t;maius eft criangulo t r b. quapropter & multd
maius tridgulari extra circulum relicta portione t b r,cuius vaum
latuseft arcusr b. Quod autem bafis | t,fit maior bafi t b:fic ma-
nifeftd.Nam angulieb r/& er b,triangulib e, funt per quintam

primi elemétorum inuicem xquales, - ; Yol e
& rectus e b t/recto e r t/zqualis,per '
quartum poftulatum:reliquus igitur: /
angulusbr t,reliquo t br,per tertiam : / \
communé {ententii eft zqualis.Ecla 2 ¢ c
tus propterea b t,lateri tr,perfextam |\

1 - T d o

eiufdem primizquale. Sed latus 1 t,maius eft latere tr, per deci=
mamnonam eiufdem primi,fubtendic enim angulum reGtum qui
ad r/vtroque reliquorum duorum maiorem:quapropter & matus
ipfo latere t b. Haud diflimiliter oftendetur, triangulum  r's, maz
iusefle triangulo as r, cuius bafis eft arcusa r. Bt proinde totum
I's t/triangulum, maius eft binis triangularibus fuperficiebus a s r/
& rtb,quarum bafes funt arcus a r,& r b, Er reliqua deinde trian=
gula,ad reliquosangulosipfius quadrati confiftentia:maiora fimi-
liter oftendentur reliquis fimilibus fimilitérque pofitis, & extra
circulum derelictis triangulis. Detractis igitur eifdem angularibus
tr.iangulis.:fubtra&um erit ab ipfo refiduo maius quam dimidium.
Siautem ip{um refiduum , fuerit adhuc maius eadem magnitudi-
ne k: produ@is rurfum ex centro e,ad s/& t/atquereliqua fimilia
puna Iir{eis re@is, fuf&itatifque in tranf{uer{um ad angulos re-
Qos qua ipfum tangant circulum, & citcunferipti pdligoni at=
tingant latera: fi ea qua ad ipfius poligoni confiftunt angulos
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fubducantur ttiangula,detracti erit ab eod¢ refiduo maius quam
dimidium. qucmadmodﬁm ex proximo difcurfu, demonftrari vel
facile poteft.Idg; deinceps cGtinuetur: quatenus ipfum refidaum,
eadem magnitudine k/fuerit minus: Supponantur igitur maioris
euidentiz caufa,prefatz oo triangulares fuperficies extra circu=
lum dereliéte,ipfo re&ilineo k/fore minores.Et quoniam circulus
ab ¢ d, & magnitudo k, triangulo f g h/ funt zqualia:eric igitur
circunfcriptum poligonum eodem fgh/ triangulo minus, com=
prehédit enim ipfum eirculum, & refiduum minus ipfo k,per con-
ftructionem. Atqui circiferipti poligoni latera,maiora funtipfius
circuli circunferentia: & ipfi circunferentiz 2quale fupponitur la-
tus g h,femidiametro autem latus fg.Que igitur fub circuli femi-
diametro, & quolibet ipfius poligoni latere continentur rectan:
gula:maiora funt eo, quod {ub f g/& g h/continetur rectangulo.
Eorum autem quz {ub eodem eirculi {femidiametro, & quolibet
ipfius poligoni latere continentur re¢tangulorum, dimidium eft
ipfum poligonum circulo circunfcriprum:triangulumvero fg h,
dimidium eius quod fub fg/& g h/retanguli continetur. quems
admodum de infcripto poligono, prima huius parte deducti eft.
Partes' autem & =que multiplicia, {funt per decimamquintam
quinti elementorum inuicem proportionalia. Maius eft igitur po=
ligonum circulo circunferiptum, eodem g h/triangulo . Patuit
autem quod & minus:quz {imul impoflibilia funt.Non eft igitur
circulusab cd, minor ipfo triangulo fg h. Et oftenfum eft quod
necllue maior.Aec%ualis igitur eft iplecirculusa b ¢ d,eidem trian-
gulo rectangulo t'g h:cuius vnum latus eori quz ad re¢tum funt
angulum {emidiametro,alterum verd circunferentiz eiu{dem cir=
culieft zquale.Idem,ac multo facilius oftendere licebit:vbi circun
{criptum c;(uadratum I m n o,2quale,vel minus datum fueric ipfo
rectilineo k.Quod demonftrandum tandem fufceperamus.

- Corollarium 1.

) Vod igitur fub circuli femidiametro, & di/
midia circunferentia continetur rectan
gulum_:xquum eft ipﬁ circulo.
| C.iiij.
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@ Patuit enim fupra, circulum ab c d, #quum-efle triangulore:
&angulo fgh,cuius latus fg,—fémidiamctro,g}‘l/verb circiferen=
tiz ipfius circuli fupponitur zquale : Ipfum quoque triangulum
£ g h, & proinde circulum ab cd, dimidium fore ‘elus rectanguli
quod{ub f g/ & gh/continetur. Eiufdem preterea rectanguli di-
midium eft,quod fub eodem {femididmetro,& dimidia continetur
circunferentia.Q uz autem eiufdem funt dimidium, inuicem funt
zqualia, per {feptimam communem fententiam . Quod igitur fub
circulifemidiametro,& dimidia illius circunferentia continetur re
Cur innumeri &angulﬂm;ipﬁ circulo eft equale.- Hac igitur de caufa,innumeri
::Li,,‘”;j{i’;?;g circunferentiam ipfius circuliiniuftam menfurz rationem(veluti
uertere cond- - praefati fumus) redigere conati funt.Quos omnes longe fuperauit
it Archimedes:cuius inuentum hic {fubne&ere, & noua demonftran
di ratione confirmare non duximusimportunum. 4

b b8 1)1 RN
ARea confequenter dati cuiuflibet regularis

poligoni:zquatur rectigulo,quod fub pers
pendiculari ex centro in latus vnum demiffa polis
gon1,& dimidio continetur ambitu. -

@ Patuit enim ex prime partis huiufce propofitionis difcurfu, id

quodfub e s/perpédiculari & omnibus infcriptipoligonianbcds

lateribus continetur:duplum fore ipfius poligoni. Fiunt enim tot

rectangula parallelogramma , quor funtifofcelia triangula fuper

cifdem lateribus confiftentia : quorum re@angulorum quodlibet

vt dimetizde preoften{um eft ipfius trianguqi effe duplum. Siigitur ex centro

: ;‘:ﬁ;‘bi“;;;; dati cuiuflibet regularis poligoni, in vnum eius latus perpendicu-

wivegalaris, laris ducatur:ipfa perpendicularis per dimidium ambitum multi=
plicata,conficiet aream eiufdem oblati poligoni.

De ratione circunfcrcntiee,_ad |

-circuli diametrum, Propofitio fecunda. -
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Ircunferentiam circuli ad eius diame
trum, rationem habere tripla fefqui/
feptima minorem : maiorem autem
tripla fefquiotaua. gt sl

1 @ Hoc preftantiflimum Archimedis inuentd de ratione citcunfe-

rentie ad circuli diametrd,quemadmodum & proximum de ipfius

circuli area: longe faciliori,magifq; fuccinéta,atq; fida demonftra-

tione, q fecerit idé Archimedes,vel illius fequaces,conabimur red

dere manifeftum - Efto igitur circuli quadransabc,{ubab/&ac/ ciftractio 4

femidiametris, & quarta circiiferentiz parte b c/comprehenfus.In zﬁp ;;f,';oﬁ’:

hocitag; circuli quadrante,dato a b/vel a c/femidiametro: xquas tionis.
lis recta linea coaptetur c d, per primam quarti elementorum. E¢t
a punco b/dati a b/{femidiametri,ad angulos rectos excitetur b e,
per videcimam primi ipforum elemétorum:que per corollarium
decimafextz tertij eorundem elementorum, tanget circunferen=
tiam b ¢/in pun&o b. Connectatur deinde recta a de,per primum
poftulatum:conueniet enim tandem cum ipfa b e,per quintum po
ftulatum.Erit itaq; re@a c d,latus hexagoni zquilateri & equian=
guli in circulo(cuius quadranseft a b ¢) defcripti, per corollarium
decimzquintz quarti pradictorum elementorum : & {ubtendens
propterea arcil 6o graduum,qualium b c/quadriseft go. Reliquus
igitur arcus d b, erit fimilium graduum 30:& deductus propterea
fuper eodé arcu angulus b a d,tertia pars anguli recti:atq; duplum
ipfiusb e, latus hexagoni zquilateri & zquianguli,eidem circulo
circunfcripti. Diuidatur itaq; idé angulus ba d/feu b a e/bifariam,
per nonam primi elementorum: {ub reta quidema f. Eric igitur
angulus b af; pars fexta ipfius anguli re&i, fubtendens gradus 1y:
duplumautem ipfius b f,latus dodecagoni regularis,circa prafati
circulum deferipti. Diuidatur rurfum angulus b a f/bifariam, per
eandem nonam primi: fub reta quidem a g. Angulusergob ag,
eiufdem anguli re@i pars erit duodecima, {ubtendens gradus 7 &
30 prima minuta:& proinde duplum ipfius b g,conficiet latus po-
ligoni regularis habentis latera 24, circa eundem circulum defcri=
pti. Angulus confequenter b a g/bifariam dividatur,fub a h/reéa.
Erit itaque angulus ba h,ipfius anguli reci pars vigefimaquarta,
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{ubtendés gradus tres,vna cum primis minutis 4s:duplum autem
ipfius b h,erit latus circifcripti poligoni regularis {ub 48 lateribus
- ¢omprehentt. Dividatur fimiliter angulus b a h/bifariam:fub recta
quidema l. Angulusergobal,etit quadragefima octaua parseiufz
dem anguli reéti,fubtendétque gradum vnum,prima minuta 52,8
{ecunda 30: & proinde duplum ipfius b l,coficiet latus circunfcri=
pti poligoni regulafis,latcfa 96 continétis. Angulus rurfum bal,
bifariam diuidatur, fub rectaan. Erit ergo angulus b a n,prafati
angulire&i pars nonagefima {exta,{fubtendens prima tantum mo-
do minuta 56,{ecunda verd 15:vndeipfius b n/duplum, erit latus
regularis poligoni habentis latera 192, ac eidem circulo circunfcris
pti. Tandem {1 angulusba n,per ipfam noni primi elementorum
bifariam diuidatur,{ub recta quidem a o:neceflum eft angulibao,

centefimam & nonagefimafecunds parcem anguli re&i continere,
a o ® : b
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fubten’dere'que vnius gradus prima minuta 28,& fecunda fere ~:at=
que duplum ipfiusb o,fore latus poligoni zquilateri & zquiangu-
licirca prefacum circulum deferipti,cuius latera funt numeros3.4.
@ Hisita conftruétis & praoftentis,inuenienda eft ipfarum a b/at-
que b osquantumuis minutim diftributarum quantitas.Suppone=

musitaque {ubtenfama o, continere (verbi gratia) partes 6oooo:

& quot {imilium partium fuerit vtrags&ab/& b o, ex ea finuum
tabula, quz maximum finum habet partium 6oooo, in hunc qui
fequitur modum colligemus. Accipiemus enim finum re@um il-
lius arcus quem fubtendit angulus ba o, quem pradiximus fore
primord minutorum 28, & fecundorum feré 7: is autem finus eric
partium 4o, tot igitur partium erit ipfa b o. Deinde accipiemus
{inum re@tum complementi eiufdem arcus, vtpote 89 graduum,
31 Primorum "minutorum,& fccundorum fere s3:quem {inum e
perierisefle partium 59998, titus eft femidiameter 2 b, Duplentur
conféquenter ezdem 490 partes,confurgcnt partes g8o:tot igitur
partium eft latus poligoni regularis habentis latera 384;quod cir=
ca circulum(cuius quadrans eft a b ¢) deferibitur. Multiplicentur
itaq; 980, per 384, refultabunt 376320: tantus eft ambitus eiufdem
poligoni. Duplentur infuper ipfee 59998 partes a b, confurgent to=
tius diametri partes 119996: que triplat conficient partes 359988.
Atqui 376320 partes,continent {emel 359988,8 praterea16332,qua
non faciunt {eptimam partem ipforum 119996: nam ea eft 17142/
8- Habet igitur ambitus ipfius poligoni, ad diametri rationem
tripla felquifeptima minorem. E¢ quoniam circunferentia circuli,
minor eft ambitu eiufdem circun{cripti poligoni:a fortiori igitur
eadem circunferentia,ad ipfum diametrum rationem habet tripla
{efquifeptima minorem. \

@ Quod autem in rectangulis triangulis,dato latere an gulum re-
&um {ubtendente,& vno acutorum angulorum noto, reliqua in=
notefct latera:fic demonftratur.Sit datumcin exemplum)rectan=
gulum triangulum a d m, cuius latus a d/reGum fubtendens angu
lum fit notd, & angulus d a m/notus.defcribatur igitur circa pun=
¢tum a, & ad interualld a d,quadrés circulia b d c:& per punétum
d,ipfiam parallela ducatur qua fit d k, per trigefimamprima pri-

Quod civeum
ferétia ad dia
metrii ratione
babeat tripla
ffquifeptima

minorem  ex
preedictis col-
ligere.—

Dato triangu
lo rectdgulo,
e Wno dcu:
oYUM angu-
lorum  noto,
cts latere an-
gula reCtum
[ubtendente,

reliqua inno-
tefcerelatera,

mi elementorum . Parallelogrammum eft igitur am d k: & latus -

d k,ipfi aim/aequalc,per trigefimiquart ipfius primi.Et quoniam



Secumde pdr
tis oftefio ma-
thematiat,
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ﬁngulUS bad/notus eft,arcusigitur b dreft notus:& proinde finus
rectus d m,ex tabula finuum fiet notus. Nota eritetid & d k,finus
reétus complementi d c:cui 2quatur a m.Bina igitur laceraam/&
m d/fient nota:idg; pro ratione partium ipfiusad. In prefato au-
tem triangulo rectangulobao, angulus qui ad aseft notus, & ar-
cus bo/notus, atq; illius complementi o c/notum (veluti nuper
oftenfuim eft)quapropter & ipfaab/&b o/latera fupradictomodo
fiunt manifefta,in partibus quidem,qualium a o/data eft 60000,
P@®SECVNDA verd pats,vtpote,quod eadem circuli circunfe=
rentia, ad diametrum rationé habet tripla fefquioctaua minorem:
haud diffimili via demonftrabilis eft.Repetatur itaque circuli qua=
drans a b c. Et dato a brvel a c/femidiametro, 2qualis recta linea
b d/rurfum coaptetur,per ipfam primam quarti elementorum: &

conneatur a d/recta,per primum poftulacum.Erit igitur per co=
rollarium decimequintz ipfius quarti,recta b d/latus hexagoni ==

quilateri & equianguli, circulo cuius quadrans eftab c/inferiptiz
{ubtendens fextam circunferentie partem,hoc eft,arcum b d/gra-
duum 6o,qualium tota circiferentia eft 360, & ipfe quadrisbd ¢/
(4 quo rectus qui {ub ba c/dimetitur angulus) 9o.Et proinde an=
gulus bad,duo tertia comptehendit ipfius anguli rectt. Diuidatur
igitur idem angulusb a d/bifariam,per nonam primi eorundé ele=
mentorum,fub recta quidé a e:& connectatur chorda be,per pri-
mum poftulatum. Angulus itaque b ae, tertia pars erit eiu{dé an=

uli re@i, fubtendés arci b e/gradud 30,nempe dimidia ipfius bd:
& ipfa chorda b e, latus erit dodecagoni zquilateri & zquianguli,
in eodé circulo defcripti. Diuidatur rurfum angulus bae/ bifarig,
{ub recta a f;per eandem nond primi elementorum: & conetatur
chorda b fErit igitur angulus ba f, fexta parsipfius anguli recti,
fubtendés arcum b f/graduum 15:& ipfa chordab flatus poligoni
regularisin prafaro circulo defcripei,habentis latera 24.Angulus
confequenter ba f/bifariam diuidatur,{ub recta a g:& conectatur
chorda b g.Erit itaque angulus b a g,eiu{dé anguli recti pars duo=
decima,{ubtendensarcum b g/graduum 7, & primorum minuto=
rum 3o:ipfa quoque b g/recta,erit latus infcripti poligoni regula=
ris,fub 48 lateribus comprehéfi.Rurfum dividatur angulusba g/

‘bifariam,{ub retab h: & connectatur chordab h. Angulus ergo

bah,vigefimaquarta pars erit anguli reéti,& {ubtenfus arcus bhs



CIRCVNFE. AD DIAM. =

erium graduum & primorum n_n'nutorum 45: chorda autemb h,
latus inferipti poligoni regularis,latera 96 cotinentis. Haud aliter
diuifo bifariam angulo b a h, {fubre@aal; & connexa chorda b [:
angulus bal,quadragefimamo@aui parté ipfius anguli re&i com
prehédet,arcus proinde b 1/vni gradum,prima minuta 52,8 feci-
da 3oteritq; chorda b Llatus poligoni regularis habentis latera 192,
in eodem circulo defcripti. Quod fi angulus b a I/ bifariam tidem
diuidatur, per eandem nonam primi elementorum,fub reGa qui=
dem an, & conne&atur chorda bn: erit angulusban, ipfius an-
guli recti pars nonagefimafexta, & arcus propterea b n/ primos=
rum tantum minutorum s6,{ecidorum praterea 1y: Chorda por=
16 b n, latus poligoni equilateri & zquianguli,continentis latera
384, & in eodem circulo ( cuius quadrans eft abc) defcripti,




Quod circum
feretia ad dia
metyy vatios
¢ habeat tris
pla flquiotia
ua wminorem,
numeris ely-
cidare.
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€[ His ita coftructis,& dembftratis:fupponatur femidiameter a by
totius quadritis finus reGus,fore partid 6oooo.Et per finud tabu-
14, cuius finus maximus eft partif itid€ 6ooso fulcipiatur chorda
bn/queex finu recto dimidij arcus geminato confurgit. Dimidig
itaq; ipfiusarcus bn,cotinet pritha minuta28,& feciida fert 7:quo-

rum finus reGus, habet partes 490.bis auté 490,coficiunt 98o:rot

igitur partium eftipfa chorda bn.Multiplicétur ergo 98o,per nu=

-merum laterum: ipfius poligoni cuiusb n/ rectaeft vaum latus,

vtpote,per 384:fient partes 376320.tantus eft ambitus i.pﬁus infcri-
pti po-ligoni-,habétis latera384.Bisautem 6o0000,coficiunt 1200003
totigicur partium eft ipfius circuli diameter. Ipfum ergo poligo-
num , {e habet ad diametrum, vt 376320 ad 120000. Sed numerus
376320,cotinet 120000 ter,vtpote 360000,& preterea 16320,que fg‘
perant ipforum 120000 octauam partem: nam ea eft 15000. Ratio
itaque 376320, ad 120000:-maior eft tripla fefqmo&aua.-Prmfatum
ergo poligonum, ad diametri rationem habet tripla {efquioctaua
maiorem. Ipfius auté poligoni lateribus, maior eft circunferentia
circuli,in quo fepius expreflum defcribitur poligonum.A fortiori
igitur eadem circunferentia circuli,ad ipfum diametrd ration€ haa

+ bet tripla fefquio&aua maioré. Quod fufceperamus oftédendum,

* Contra alte-
ram Archime
dis partem,de
Yatione ciycle

fe.ad diame.

Corollarium 1.
NOn habetergo circiiferétia circuli,ad diame

ra rationé triplaiuperdecuparti€te leptuas
trii rationé tripla{uperdecupartiéte {eptuas

gefimasprimas(vt aflerit Archimedes)maiorem.
€Si diuiferis enim 120000 partes diametri, per 71, profilient 1690,
vna cim-:-:que decies fumpta,coficiunt 16901 &-2%. Hzcautem
maiora funt 16320,quibus idem ambitus poligoni partium 376520,
fuperat triplati diametri partes 360000 : excedunt enim 581 parti=
bus. Et proinde circunferentia circuli, ter continet diametrum, &

minus decem illius feptuageﬁmisprimis.

- Corollarium 2.

R At‘io tfiplg f_éfquifeptima, magis accedit ad

veram rationem circunferentiz ad diame’



/
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trum:quam tripla felquiotaua. |
@ Nam differentia inter refiduum triplati diametri, toto ambity
circunfcripti vel infcripti poligoni regularis habentis latera 38.4,8&
{eptima totius diametri partem:minor eft differétia eiufdé refidui,
& oCtauz partis ipfius diametri.Juxta enim huiufce propofitionis
primé parté, ipflum refidud fuit partium 16332: iuxta vero partem
fecadam,16320.Et vtrobig; pars {eptima diametri, partifi fere 171422
octaua atité, partium circiter 15000. Differétia porro inter 16332/&
17142,¢ft 810: inter verod 15000/& 16332,eft 1332. Differentia rurfum
Inter 16320/& ead€ 17142,eft partium 822:& ipﬁt Iyooo,partii 1320,
Minus ergo diftat ipfum refiduum i parte {eptima,§ ab o@taua:&
proinde ratio tripla fefquifeptima, precifior eft tripla {efquioctaua.

| Corollarium 3.
PRazciﬁor adhuc eft ratio tripla fuperbipar/

tiens quindecimas (vt3,ad 1 & -2 ipfa ratios
ne tripla fefquifeptima.
@ Duo enim quindecima,confurgunt ex-2&-¢ fimpliciter unctis:
& negq; feptimam,neq; octau efficiiit ipfius diametri partem, inter
quas eadem ratio circunferentiz ad diametrum verfatur.Quod au
tem ea fit pracifior tripla fefquifeptima: ex numeris prime partis
huius propofitionis, fit manifeftum . Nam diameter, fuit partium
119996:& iplorum 119996 pars quindecima,eft 7999 & - duz porrd

& = . N\ $ . TS
quindecime,conficiunt 15999 &7;:que fere complent differétiam

inter ambitum poligoni circulo circunferipti habétis latera 384,&
triplum diametri eiu{dé circuli (quez differétia, fuit partiti 16332)&
plus differdit ab ipfius diametri parte feptima, quz eft partid 17142
&2, ab ipfis 16332.Diftant enim 15999 & Tab ipfis 17142 &2 ,par
tibus 1142 vna cum -2 :ab ipfis autem 16332, partibus tantummodod
332 & %.Et quoniam {ecundo corollario demonftratum eft, ratio=
nem triplam {elquifeptimam,pracifiorem effe tripla fefquiotaua:
longe itaq; pracifior erit eadem ratio tripla fupcrbiparciens quins
decimas,ipfa ratione tripla fefquioctaua. 1]

- Corollarium 4.
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Hypothefis co
rollayij.

DE RAT. CIRCVNFE. AD DIAMm.
A Reaitaque circuli,ad circunfcriptum qua’
/) dratum rationem feré habet,quam 11 ad 4.

ad infcriptum autem quadratum,quam 11 ad 7.
@ Hoc velim intelligas,fuppofito ¢ circunferentia ad diametrum
rationé habeat tripla fer¢ felquifeprimam . Sit enim datus circulus

" ab cd:circaferiptum auté ex dimetiente quadratum,e f g h.Cuius

latus f g,indire&tum producatur ver{us l:ponatuirg; f g l,circunfe=
rentiz Ipfius circuli zqualis, ter cotinens diametrum & {eptimam
eiufdé diametri parté. Connectitur demum b g/& b I/linez recte.
' Triangula igitur bfg/& b £, {ub eo=
dé {unt vertice b:fe habent igitur vt ba
fes,per primam {exti elementori.Sup-=
ponatur itag; circuli diameter, & proin
de latus f g,partium 7:totaigiturfgl,

e 0 T Peidl h

—

¢ CEirmmT R ‘ . L
erit partium fimilid 22. Triadguld ergo b fl, ad triangulib fg/ fe
habet,vt 22 ad 7.Sed per antecedété primi propofitioné, triangulo
bfl/zqualiseft ab c d/circulus.Id€ ergo circulusab c d,ad trian=
gulii b f'g/{ehabet,vt 22'ad :2quales enim magnitudines,ad ean-
dem magnitudinem eandem habét rationem,per feptimam quinti
eorundem elementorum. Qualium ergo partium trianguli bf g/

-~ eft 7, talium circulusa b c dveft 22.Sed qualium partium idé bfg/

triangulum eft7,calium quadrati e fg h/ eft 28: quadruplum eft
enim ipfum quadrati ef'g hyeiufdé erianguli b £ g.Qualiumergo
iartiﬁ circulus ab c d/eft 22, talidi circunferiptd quadrati eft 28.Se

abet igitur id€ circulus a b cd/ad circunfcriptd quadratie fg h,
vt 22 ad 28: & proinde vt 1rad 14, qui funt minimi numeri in data
ratione conftituti.Quod auté in eodé circulo defcribitur quadra-=
ti ab cd,dimidid eft circifcripti.Qualid ergo partii circulus ipfe
eft22,talid idé infcriptd quadratii eft 14.Circulusergo abe d,ad in-
fcriptﬁ quadratd ration€ habet,qué 22-ad 14:& proinde quiady.

Pl N 113
Vz'r_efcit Vulnere Virtus,
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780RONTII FINAEI
phinatis, Regij Mathematicart Lutetie profel;
{oris,De abfoluta re&ilinearum omnium & mul
tangularum figurarum ( quz regulares adpellan

. . o N ~ 5
tur) defcriptione, tam intra quam extra datd cir’
culum , ac fuper quauis oblata linea recta: Libel/
lus hactenus defideratus.

INT.ER - EA QVAE POST CLR:
culi quadraturi, ab ipfis Mathematicis
{ummopere defiderari percepimus : erat
multdgularum omnium & regularium
figurarum, tam intra, quam extra circu-
lum,, vniuerfalis & abfoluta defcriptio:
Vtpote,fine qua nec circulus, nec angu-
lus rectus  ad quem cezteri referuntur

: anguli rectilinei ) in liberas quotcun=
que partes inuicem xquales diuidi minime poteft. 2 qua quidem
divifione,quamplurima & abftrufiora rerum Mathematicarum vi
dentur pendere fecreta.Euclides enim libro quarto elementorum,
hexagoni defcriptioné minime tranfgreflus eft(nam vltima ipfius
quarti libri,qua de quintidecagoni defcriptione tradita eft propo=
ﬁtfo,cx trianguli atque pentagoni equilateri & equiangulidefcriz
ptione corollarie deduéta eftovtpote,qui elementa tantim, & non
omnia que ab ipfis deriuari poflunt elementis, tradenda {ufceperat.
€ Cum igitur anonnullis,etiam né vulgariter eruditis,quid de ea
re {entirem(nefcio an feris, vel ioco){zpiusadmonererexprimere,
Neque tuncaut per ocium,aut per rerum mearum & negotiorum
opportunitatem, illorum petitioni fatisfacere liceret : {uffuratus
{um tandem no&es aliquot, quashuic tam grata ac optatz inqui=
fitioniCetiam inuita calamitatum mearum multitudine)non infe-
liciter adcommodaui. Nam certam & vniuerfalem viam demum
excogitaui,& confcripfi: qua multangula quauis retilinea atque
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42 DE POLYGONGET REoiy
regularis figura primum in circtilo,deinde fuper quauis data linea
re@a,defcribi vel facile poflit.quod neminem hacenus tentafle,ne=
dum abfoluifle,nulquam legi vel audiui. Ex qua quidem vniuerfa-
li & abfoluta defcriptione,miranda & antea ignota {ubintuli corol-
laria. Deinde circa datum circulum, multangulam quamliber &
regularem figuram:atq; tam intra, quam extra datam multangus-
lam & regularem figuram, circulum verf(a vice defcriberecvt hoc
abfolueremus negotium)noua ac vniuerfali ratione demonftraui.
Vtijs {atis hac in parte facerem , qui id 2 me bona fide, ac {ciendi
cupiditate,, poftulare videbantur: veque fimul illos grauiore tor=
querem inuidia,qui de meo diffidentes ingenio,idem vel arrogan=
tia,vel curiofa quadam leuitate potius,quam fyncero & amico ef:
flagitare fimulabant affetu.Quibus & nos haud parum debere,fa
temur ac recognofcimus: vtpote qui vires ingenij noftri vulneri-
bus virefcere faciunt,& ad moliendum {femper aliquid aut {ubtile,
aut vtile fimul,inuitare folent.Quod tam gratum ftudiofis omni=
bus futurum exoptamus, q-uim liberalianimo hunc laborem aflu=
mere confueuimus.Sed iam prologo finé imponédo,rem ipfam fe=
lici adgrediamur aufpicio:& primi hoc anteponamus problema.

- Pfrob]cma primum.

Atam quamuis lineam reétam prafl

nitam,in quotcu nque partes inuicem
aquales diuidere : illiafve parté quo
¥ tam, a dato quouis numero denomiy

natam inuenire.

@ Efto datalinearecta terminata a b,quam oporteatin quotcun=
que partes inuicem xjualcs diuidere : feu quotam illius partem, 2
dato quouis numero denominatd,geometrict reperire. - In primis
itaque fi datus partium numerus,a pariter pari numero fuerit de-
nominatus: diuides ipfam re¢tam lineam bifariam, & rurfum qui=
libet eius partem bifariam,per decimam primi elementorum geo=
metricorum,idque toties continuabis,quatenus propofitum obti=
nueris partium aumerum.Sunt enim pariter pates numeri,in duos
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numeros inuicem zquales continug diuifibiles, quoufque ad im=

partibilem peruentum fuerit vnitatem : cuiu{modi funt 2,4,8,16,
32, 64,128, & fimiles quotcunque numeria binario continue du-
plicato procreati. @ Atfi propofitus earundem partium nume-
tus fuerit impariter par, aut de Ijs quos primos nuncuparé {ole-
mus,qui{cilicer nullam habent partem quotam prater vnitatem
Ccuiulmodi {funt §,7,11,13,17,8¢.)ic facito.Efto clarioris intelligé-
tiz gratia propofitum,diuidere candem rect lineam a b,in {eptem
partes inuicem zquales . Proponatur igitur alia quzdam linea re=
¢ta,indefinitz quantitatis quoad alterum eius extremum, qua fit
cd:a qua fecetyr @qualisipfi a b,per tertiam primi elementorum,
vtpote ¢ e.Diuidatur poftmodtim ce, in tot partes inuicem ®quas
les, quot funt vnitates in maximo pariter pari numero intra dat@
partium numerum comprehéf{o,per primam partem huiufce pro=
blematis,vtpotein 4:nam maximus pariter par numerus,qui in fe-
ptenario continetur numero, eft quaternarius . anh’um deinde
partium ¢ e/eft quatuor, talium feceture d trium,pereandem ter=
tiam primi elementorum:fitque d f/ipfius e d/tertia, vel ipfius ces
quarta,totitifve cd/pars feptima.Confequenter 3 puncto dipfius
cd/ linez recte , ad angulos rectos exciterurd g, per vndecimam
eiufdem primielementorum(nec referet,fi eandé d g/ad obliquos
{ufcitaueris angulos) fecetdrque d g,ipfid fyzqualis, per eandem
tertiam primi elementorum.Et conneGatur ¢ g/tecta, per primum
poftulatum: tandémque per e/punctum,ipfid g/parallela ducatur
e h,per trigefimamprimam eiufdem primi elementorum. Aiio ita-
que e h,dimetiri ipfius ce,autab C qua eidem ce/data eft gqualis)
partem {eptimam:quod fic demonftracur. Triangula enim ¢ d g/

s S sy
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& c'e h,funt inuicem ¢quiangula:quoniam angulus c e h/interiori Demonftratio
& ex oppofito ad eafdem partes ¢ d e/eft zqualis, necnon & ¢hey Problematis

D.ij.
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angulus ipfiangulo c gd, per vigeﬁm.amnon.am ipfius primi ele=
mentorum, & is quiadc/ gngulus verique trlaqgulq communis,
Aequiangulorum porro triangulorum proportionalia funt latera
quz circum zquales angulos,& ﬁmx};s rationis qua zqualibusan-
gulis latera fubtenduntur;per quartam {exti corundem elemento
rum.Sicut igitur cd/rectaad d gyfice e{ad retameh. Atquid g/
ipfius c deft pars {eptima; per conftructionem: & e hvigitur ipfius
c ¢, & proinde ipfius a b/pars erit feptima . Secenturigitur exab,
linea data,a punto a/verfusb (auc & diuerlodzquales ipfi e h, per
{zpius allegatam tertiam primielementorum , donec feptenarius
datarum partium abfolutus fuerit numerus:nam ipfaa b/linea da-
ta,in {eptem partes inuicem zquales tandem eric diftributa.Haud
aliter,dato quouls alio partium numero,peragédum eft. Quod in
primis oportuit fecifle. T

Problema 2.

Acto triangulo ifofcele,cuius vterque
angulorum qui ad bafin duplusfit re
liqui:cztera ifofcelia triangula cons
ety ftituere,quorum vnufquifque eorum
ui ad bafin funt angulorum eam rationem obfer
uet ad reliquum,qua datus numerus ad vnitatem:
& multangule latus quz per oblatum defcribetur
fofceles,fimul reddere notum. 22

mypothefis, o @LSit datum ifofceles triangulum a b ¢,cuius vau{quifque eorum
3:;:;:;’11‘“’” qui ad bafin b C/funt_angulorum,duplus fit reliqui anguli qui ad
: a,per decimam quartl geometricorum elementorum: cuius in{i=

per triangulia b c,eadem bafis b ¢/ fit latus pentagoni, in circulo

qui eidem circifcribitur triangulo defcripti,per vndecimam eiufz

dem quarti elementorum. Exhoc itag; triangulo ifofcele a b c,

veluti radicali & primario,cztera deducemus & procreabimus ifo

{celia triangula : quorum vnulquifque eorum qui ad bafin erunt
angulord, ceteras rationes multiplices, vtpote tripls,quadruplam,

broees

sl



FIGVR. DESCRIPTIONE. "

quintuplam, fextuplam (& fic confequenter) ad reliquum obfer-

uabit angulum:quorum preterea bafes,czterarum multangula-

rum & regularium figurarum latera , ineis defcriptarum circulis,

qui eifdé circunferibentur triangulis,fuo prefinient ordine.Quod

neminé hacenus vel fecifle, vel excogitafle:quamplurimos autem

& propofuifle,& fepius defiderafle compertum habemus.

@LIn primis itaque( vt ad rem ipfam deueniamus ) diuidatur bafis Coftructio i
b c,ipfius trianguli ifofcelisa b c,infeptem partesinuicem 2quales, f:tf’t;"g;:a‘lr“;
per antecedens problema primum : & relicta va feptima parte ad. gulare i dirs
verolque limites ipfiusbc, relique quinque partes intermediz in “odefer o,
bafin{ubrogentur alterius ifofcelis trianguli,cuius bina latera ipfis

ab/& a c/ lateribus fint zqualia:{icque huiufcemodi triangulum

d e f,cuiusbafis eftipfa e f/pradictarumy partium. Aio itaque pri=
mum,angulum e d f,qui {ub zquis lateribus ipfius triangulide £/
comprehenditur,{ubtendere latus heptagoni zquilateri & zquian
guli,defcriptiintra circulum eidé triangulod e f/circunferiptum:
vtrunque preterea angulum quiad bafin confiftit e f,triplum fore
reliquianguli, quifub eildem lateribus inuicem zqualibus conti-

netur. Cum enim duo triangula,habent duo latera duobus late- Quatnor infis
ribus zqualia alterum alteri , & contentos {ub 2quis lateribus an- L
gulos inuicem quales: bafin quoque bafi habent zqualem , per propofitiones,
quartam primi elementorum.Bina rurfum trian gula,habentiaduo . gﬁi"’i,“é’;
latera duobus lateribus 2qualia alterum alteri, & bafin bafi 2qua= artificium.
lem:habent verfa vice contentos fub 2quis lateribus angulos inui

cem 2quales,per o&tauam ipfiusprimie emeétorum.Quoties infu=

per duo triangula,habent duo latera duobus lateribus 2qualia al-

terum alteri, angulum verd angulo fub 2quis lateribus contento
maiorem:bafis vnius bafi alterius refpondenter eft malor,per vige=
fimamquartam ciufdem primi elementorum . Item fi eadem bina
triangula,habuerint duo latera duobus lateribus alternatim xqua=

lia, bafin autem bafi maiorem:e conuerfo angulum {ub zquis la-

teribus contentum angulo maiorem habebunt, per ipfius primiele 22 fridgu
mentorum vigefimamquintam. Ex quibus haud difficile colli- terﬁ,%aﬂ;;;}g
gere eft, in quibuflibet duobus triangulis , habentibus duo latera e
duobus lateribus zqualia alterum alteri:ex data bafium magnitu= ,5,”};5”5’;,,‘};
dine , proportionatam {ubfequi eorundem angulorum qui fub i“fft:ibm con-
zquis continentur lateribus quantitatem, hoc eft, angulos ipfos ;f,,,,fj:,’,’};,”

D.iij.
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bafium imitari proportionem , & & diverfo . Ctim igitur prafata
ifofcelia triangula a b c/& d ef, habeant duo latera duobus lateri=
bus omnibus modis ¢qualia,& bafes b ¢/& e f/fint adinuicem ine-

quales:fi vnius trianguliangulus qui {ub 2quis lateribus contine=
tur,ab alterius trianguli baft denominetur, necefflum eft-& reli-
quum angulum i reliqua baft refpondenter denominari. Tantum
enim altera predictarum inzqualium bafium fubtenfum auget
angulum, quantum minuit & reliqua:ob feruatam laterum inui=
cem zqualium hypothefin . Angulus porrd ba c,fubtendit bafin
b c/partium 7:quz eft latus pentagoni zquilateri & zquianguli,
quinario numero partiii bafis ef/denominati, & in eo circulo defz
cripti,quiipfiab c/triangulo circunfcribitur,per vndecimam quar=
ti ipforum elemétorum. Angulus igitur e d f;{ubtendit verfa vice
latus heptagoni 2quilateri & =quianguli, quod a feptenario nu-
mero partium bafis ¢ f/ denominatur, & in circunfcripto eidem
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triangulo d e f/defcribitur circulo: vtpote bafin e f/partiii 5,qua-
liumipfabc/eft 7. Nam qualium partium circunferentia circuli
eft 35:talium latus infcripi pentagoni regularis {ubtendi t7,hepta-
goni vero latus 5.quinquies enim 7,aut {epties stconficiunt3y.Ba=
fisigitur e f/ipfius erianguli ifofcelis d e fieft latus heptagoni xquis
lateri & 2quianguli; quod in circun{cripto eidem triangulo def/
defcribitur circulo. Quod autem vterque angulorum,quiad baz
fin confiftunt € f ipfius ifofcelis triangulid e f; etiplus fic reliqui
anguli qui fub e df/continetur:fit per fefe manifeftum.Clim enim
angulus ¢ d f/fubtendat bafinef, quz eft latus heptagoni zquila-
teri & zquianguli,in circulo qui ipfi d e f/triangulo circiferibicur
defcripti:{ubrendit ergo feptimam circunferentiz partem eiu{dem
circunfcripti circuli . Reliqui itaqueduoangulide f/& dfe, qui
{unt ad bafin e f,reliquas fex partes {eptimas fibi vendicabunt:qui
cum fint zquales adinuicem, per
vterque eorundem zqualium angulorum,tres {ubtendet eiu{dem
cirunferentize {eptimas.Et proinde vterque tripluserit reliqui an-
guli,qui {ub zqualibus lateribus continetur . Quemadmodum ex
ipfa praecedenti licetintueri figura,

@Item fi praefata bafis b ¢/ eiufdem ifofcelis trianguliab ¢, in no-
uem partes inuicem zquales per antecedens problema diuidatur:
& relictis vtring; binis partibus adlimitesipfius b c,quing; rur{um
intermedie partesin bafin noui coaptétur ifofcelis,cuius duo latera
ipfts ab/8& a c/lateribus fint rurfum ¢qualia,cuiufmodi videtur ez
{e triangulum g h l,cuius bafis eft ipla hl/partium 5,qualium rota
bcseftg. Erit eadem bafishl/latusnonagoni zquilateri & zqui-
anguli,quod in circunfcripto ipfi triangulo g h 1/ deferibitur cir
culo: Et vterquz eorum qui ad ipfam bafin h I/funt angulorum,
quadruplus erit reliqui, qui fub h g I/ continetur anguli. Per ea
enim que de reciproca bafium & {ubtéforum angulorum talium
ifofceliti proportione,proxima parte funt deméftrata:neceflim eft
bafin h I/partium 5, qui fubtendit angulush gl/{ub zquis lateri-
bus comprehenfus, fore latus nonagoni zquilateri & equianguli,
a numero partium ipfius bafis b c/denominati, & in eo circulo defz
cripti,qui eidem g h I circunfcribitur triangulo,Quemadmodiim
bafis b c/partium ¢ fimilium , quam {ubtendit angulus b a c/fub
quisitidem lateribus contentus, eft latus pentagoni regularis

' D.iii.
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quod 3 partium ipfius bafis h l/denominatur numero,& in circulo
defcribitur ipfi triangulo g h l/circun{eripro. Qualium enim par=
tium circunferentia circulieft 45: talium latusinfcripei pentagoni
regularis fubtendit 9,8 ipfiusnonagoni latus s . nam quinquies o,
vel nonies s:efficiunt 45.Bafis igitur h Lifofcelis trianguli g h L:eft
latus nonagoni zquilateri & equianguli, quod in circunfcripto
defcribitur circulo. Quod autem vterque angulorum qui ad ba-
fin h |,quadruplus fit reliqui anguli qui {ub h g I: fic manifeftum,
Clim enim angulus ipfe h g1, fubtendat bafin h1/latus nonagoni
sequilateri & a:quianguli , & in eo circulo defcripti quiipfighls
triangulo circunfcribitur : fubtendit igitur nonam circunferentiz
eiufdem circulipartem.Reliqui ergo duo anguli,qui ad bafin con-
fitunt h l:reliquas o&to nonaseiufdem circunferentie partes occu=
pabunt.qui quidem anguli,cim per quintam primi elementorum
arquales {int adinuicem , vterque eorum quatuor nonas praecif e
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{ubtendet:& proinde ?.uadruplus erit reliqui, quifubh g l/conti-
netur anguli.Vt exipfa qua precedit,potes elicere figura.
@ Confequenter fi eadem bafis b ¢,prefatiifofcelis triangulia b c;
in vndecim partes inuicem zquales dividatur : & relictis ad vtrofz
que limites 1pfius b c/tribus partibus, reliquz quinque partesin=
termedia , fiant bafis ifofcelis trianguli m n o,cuius latera m n/&
m o/ipfis lateribus a b/& a c/fint rurfum qualia.Erit propter {u=
pradi@tam laterum hypothefin,bafis ipfan o,latus vndecagoni re=
gularis,ab vndecim partibus ipfius b c/denominati,& in eo defcri=
pticirculo,qui eidem triangulo m n o/circunfcribitur : Quemad-
modum bafis b c/triangulia b ¢, eft latus pentagoni itidem regu=
- laris, quod in circunfcripto circulo deferibitur , & a quinque par=
tibus ipfius bafis n o/ verfa vice denominatur. Qualium enim
partium circunferentia ipfius circuli eft s5: talium latus infcri
pti pentagoni regularis fubtendit vndecim,ipfius verd vndecagos
ni latus quinque. nam quinquies 11 , vel vndecies s: efficiunt 55,

. m g
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Vterq; preterea a‘ﬁgulorum qui ad bafinn o,quintuplus erit reli-
qui anguli,quifubnm o/zqualibusipfius trianguli lateribus cons

§0

tinetur. Nam idem angulusnmo, {ubtendit latus ipfius vndeca-

goni regulatis,hoc eft, zquilateri & zquianguli,in circulo eidem
triangulo m n o/circunferipto deferipti: Subtendit igitur vndecis
fam circunferentiz pa’rtem,eiufdem circunfcripti circuli. Et pro=

- inde reliquiduo anguli,quiad bafin confiftunt n o:reliquas decem
- yndecimas fibi vendicabunt. Qui angulictim zquales fint adinui-

Dec 5ﬂruﬁio;
ne ceterorum
ifofcelium , ciy
quibus cete-
ra poligona &
primis nume-
vis demomina:
nata incircy-
lo defcribum-
tar.

Recolletio ge
neralis fupra-
dictorum.

cetit, per quinti primi elemétord,vterg; s fubtendet vndecimas:&
ideo quintuplus erit reliquianguli;fub equislateribus cdprehentt.
Quemadmodi ex pracedenti figura colligere haud difficile eft.

@ Haud aliter diuifa bafi b ¢, fupradi¢ti trianguliifofcelisabc, in
13 partes inuicem zquales,pofteain s,deindein 17, & fic cofequen=
ter,iuxta numerosimpares binario continue fefe inuicem exceden=
tes:& fubrogatis femper quinque medijs partibusipfius b c, inter
limites b/ & ¢/ comprehenfis, in bafes triangulorum ifofcelium,
quorum latera eifdem lateribus a b/&a c/cozquentur: atque cir=
cunfcriptis eifdem triangulis {uo ordine circulis . Erunt ipforum

ifofcelium triangulorum bafes, prefatas quinque partes intermes=

N

dias continentes, latera poligonarum & regularium figurarum, a

numero partium in quas diuidetur eadem b ¢ 7 bafis denominata= -

rum.Vterque praterea angulorum quiad bafin confiftent eorun=
dem ifofcelium , totuplex erit reliqui anguli {ub =quis lateribus
contenti: quotuplex fuerit dimidius numerus partium ipfius b ¢/
vnitate dépta,ad ipfam vnitaté relatus.Vepote,ciim b c/dividetur
In 13 partes, vterq; predictorum angulori {extuplus erit reliqui:fi
in quindecim, {eptuplus:fi in 17,0¢tuplus:& fic confequenter.Nam
dimidius numerus ipford 13, vnitate dempta, eft {enarius: & ipford
15, feptenarius:ipforum verd r7,0¢tonarius.Haud alienum habeto
iudicium de czteris imparibus,& in infinitd crelcentibus numeris.
@ Habes igitur viam perfacilem & certam, conftruendiifofcelia
triangula:quorum vterque eorum qui ad bafes confiftunt angulo-
rum, totuplus fit reliqui anguli fub 2quis lateribus comprehentf,
quotuplex fuerit oblatus numerus ipfius vnitatis. Et fimul ipfa-
rum regularium & multangularum figurarum,a dato quouis nu=
mero denominatarum,latera nota:earum potiflimum,que in cir=
culis eifdé ifofcelibus circunferiptis deferibuntur.Et¢ proinde boni

5
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ipfius geometriz partem,hactenus defideratam.

Notandum.
(X)d fi forfitan ignoraueris,qua ratione eadé ifofcelia trian-

gula,ipfisab/ & ac/ lateribus dati triangulia b c/equa-
lia femper habentia latera,{uper datis bafibus defcribantur:id pau=
- cisaperire (vt in yniverfum negocium hoc abfoluamus) non du=
ximus importunum. Efto igitur datd ifofceles triangulum abc,
cuius bafis a ¢, & in medio ipfius bafis b ¢/ fumpta e fi{uper quam
oporteat defcribere trianguld itidé ifofceles,cuius duo latera, ipfis
ab/8&a'c/fint zqualia.Producatur ergo b c/bafis in directd & c6-
tinuum ad vtralque partes,ver{us g/& h,per fecundi poftulatum.
Etdatare@a lineaab/vel a c,zquales fecentur e g/ & f h,per tera
tiam primi elementorum. Centro deinde e, interuallo auteme g,
femicirculus defcribatur g d l:centro rurfum fjinteruallo auté £ h,
alius defcribatur femicirculus h d m, per tertium poftulatum. Hi
_autem {emicirculi,fefe inuicem neceflarid interfecabunt : cim fint
in eodem plano,& habeant partesfemidiametri vtrique femicircu=
locommunes. Sit ergo {ectionis puntum d: & connecantur d e/
& d f/lineg recte, per primum poftulatum.Ifofceles erit itag;defr
triangulum: & illius laterad e/& e fipfisa b/& ac/lateribus oms
nibus modis zqualia. Namde/ipfie g,&d f/ipfi fh,per circuli dif=
finitionem eft zqualis. At e g/& £ h,zquales funt adinuicem:nem
peeidem a b/vel a c/zquales,per conftru@tionem. Qua autem ei-
dem, vel 2qualibus fune equalia: ea funt zqualia adinuicem, per

Qualiter fus
per data linea
recla, ifofcelia
datorum la-
terum trian-
gula  deferis
bantur.
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primam communem {ententiam.Lateraigitur d e/& d f,tum inui=
cem,tum ipfis a b/& a c/funt zqualia.Quod facere oportebat.

Problema 3.
~( Ngulo rectilineo dato,alterius angus
i rectilinei multiplici : ipfum anguld
4| datum in tot 2quales angulos difcins

pEailien § dere,quotuplex is fuerit reliqui.
@ si datus in primis angulus retilineus totuplex fuerit ljeliqui,
quotuplex eft aliquis pariter parium numerord ipfius vnitatis, vt-
pote duplus,quadruplus, o&uplus,{edecuplus, &c: diuides ipfum
angulum bifariam,& rurfum quamlibet eius partem bifariam,per
nonam primi elementorum:idque toties obferuabis, quatenus da
tusipfe multiplex angulorum abfoluatur numerus.Cuius rei exé
plum dare, inutile prorfus fudicamus.

@ At fidatus angulus re&ilineus tam multiplex fuerit reliqui,
quam multiplex eft aliquis primorum , velimpariter parium nus
merorum ipfius vnitatis , vtpote triplus, quintuplus, fextuplus,
feptuplus,nocuplus,&c:fic facito. Efto verbi gratiain ab c/trian-
gulo ifofcele, datusangulusab c/quiad bafin b ¢,triplusipfius an
guli qui ad a: quem oporteat in tres angulos inuicem zquales di=
uidere. Ad datum itaque latus a b,atque ad a

illius piictum b, dato angulo retilineo qui

ad a:equalis angulus re&ilineus conftitua-

tur abd, per vigefimitertiam primi elemé-

torum.Et rurfum per eandé vigefimamter=

tiam primi elementorum, ad datam re¢tam

lineam d b,atque ad eius punéum b: eidem /
angulo qui ad a,equalis angulus re&ilineus d
conftituaturdbe. Cum igitur totus angu-

lus qui fub ab/& b c/continetur, ter per hy

A
pothefin comprehendat angulum quiad a, ¢
& ab e/angulus bis per conftruioné eun- ‘ A
dem angulum quiad a/comprehendat:reli= 5~ c

quus igitur angulus e b c,eidem angulo qui
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ad a/ refpondenter zquabitur. Tres igitur anguli quifubabd,

dbe/&eb c/cotinentur,zquales funt adinuicem, per prim4 coms-

munem f{ententiam.Poterit & angulusd b c(conflituto in primis

a b dangulo) bifariam diuidi, per nonam ipfius primi elemento-

rum:que vna cum ipfa vigefimatertia, nonnunquam erit {ubros
ganda. Angulusigitura b c,in tres angulos tum inuicem, tum ei

qui ad a/continetur zquales,diuifus eft. e

| aad € Quod fi idem angulusab c,fuerit quin= sliud exem

~ tupluseiufdem anguli quiad a:conftituen= fi';””’:ng'u,:;
dus erit in primis ad latus a b,atque ad eius quings an-
‘pun@umb,angulusab d,ei quiad a/zqua= i‘g:; e,
Lis,per ipfam vigefimamtertiam primiele= giibetar.
mentorum:dein reliquus angulus d b ¢/bi-
fariam,ac rurfum quilibet reliquorum an-

gulorum bifariam dividendus, per nonam

ipfius primielementorum. Ve ex ipfa potes

elicere figura. Haud aliter datos quofcun-=

que re¢tilineos angulos,alterius cuiufeuns

qué anguli multiplices,nunc per folam vi-
gefimamtertiam,aut vni cum nona eiuf:

dem primi elementorum, digidere poteris.

Quod facere oporrebat.
roblema 4.

4 N dato circulo,poligonum aquilate
rum & zquiangulum,i dato quouis
numero denominatum, confequen
ter defcribere.

1 @ Confiderandum in primis, an numerus laterum oblati poligo= cium dati po
ni fuerit pariter par:cuiufmodi eft numerys laterum o@ogoni, & f;‘g;';m;’dffcf
fedecagoni. Tunc enim in dato circulo defcribendum eft quadra- pari fuerit des
tum, per {extam quarti elementorum. Quelibetinde quarta cir. ™t
cunferentiz pars bifariam dividends eft » & rurfum pars quelibet
bifatiam,per trigefimam tertij ipforum elementorum:idque dein=

ceps quitumlibet obferusdum,donec propofitus 2qualid arcuum




Exemplum,
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eiufdem circunferentiz pariter par infurgat numerus,ipfi numero
laterum vel angulord oblati poligoni zqualis.Conne&tendz tan-
dem funt fingule linez réctz,inter quelibet duo proxima diuifio=
num puncta {ubtenfz;per primi poftulati: que per fecundi tertij
eorundem elementorum cadent intra circulum,erdntque inuicem
zquales per vigefimamnonam ipfius tertij,vtpote que fub equalis
bus eiufdé circaferenti¢ {ubtendentur arcubus. Et proinde zquila=
terum erit ipfum poligonum, & in dato circulo,per tertiam diffi-
nitionem quarti predi¢torum elemétorum defcriptum. Aequian=
guli eritinfuperidem poligond,in dato citculo hoc modo deferia
prum.nam ipfius poligoni quilibet anguli fub zqualibus eiufdem
circunferentiz itidem fubtendentur arcubus, & omnes propterea
eiuf{dem poligoni anguli equaleseriit ad inuicem, per vigefimam-
feptima eiufdé tertijelementort. @Quemadmodum ex {equenti,
& In exempli adiunéta,potes elicere figura.In primis enim in dato
circulo a b ¢ d/defcribitur quadratum:8 huius quadratiadminicu-
lo, figuratur o&ogonum. poftmodiim eodem octogono mediite,
confurgit tandem fedecagonum zquilaterum & zquiangulum,in
datocirculoa bcd, per eas quas nuper allegauimus propofitiones

Figura de:ﬁriptionis Poli 0

norum regularium, a pa-
o titer pari numero denomi- 3.

natorum. ¢

3

L B
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defcriptum.Nec alienum velim habeas iudicium,de fimilibus quis
bufcung; oblatis poligonis, 3 quouis pariter pari numero denomi-
natis,& in dato circulo refpondenter delineandis,

& Atfidatum poligonum,a primo quopiam denominetur nume-
ro,qui nullam {cilicet quotam habet partem, preter vnitatem:fi-
gurandumeft in primis triangulum ifofceles, cuius vaufquifque
angulus qui ad bafin totuplex fit reliqui, quotuplex eft dimidius
numerus laterum ipfius oblati poligonicvnitate demptadad ipfam

Vbi datum po
ligonum,a nu
mero primo
denominatar.

relatus vnitatem , per antecedentis fecundi problematis traditio=
nem. Huic poftmodum triangulo , 2quiangulum triangulum in -
dato defcribendum eft circulo, per fecundam quarti elemento:

rum . Diuidendus eft confequenter vterque angulus qui ad bafin
ciufdem inferipei trianguliyin tot angulos inuicem zquales,quo=
tuplex is fuerit reliqui,, per antecedens problema tertium:produs=
ctis vique ad circunferentiam, ipfius circuli lineis rectis angulos ip-
{os fubdiuidétibus. Tandé conectenda funt ipfius poligoni latera,
fingulos angulos & arcus inuicé zquales fubtendentia,per primi
poftulatum . Hocenim artificio , defcriptum erit in dato circulo
oblatum poligonum zquilaterum & zquiangulum.Nam finguli
arcus , fingulos 2quales angulos qui ad circunferentiam {ubten-
dentes , erunt inuicem ee_quale‘s > pervigefimam fextam tertij ele=
mentorum:& proinde fingulalatera eofdem zqualesangulos{ub-
tendentia inuicem refpondenter zqualia, per vigefimamnonam
ipfius tertij.Singuli rurfum eiufdem poligoni anguli, {ub zquali-
bus demum fubtendentur arcubus:quapropter illi inuicem erunt
zquales, per vigefimam{eptimam eiufdem tertij elementorum.
Quemadmodi videcima quarti eorundé elementord,de pétago=
no preoftendimus. € In exemplum eorum qua diximus,geminas
{ubiecimus figuras.In quarum prima, heptagond zquilaterum &
zquianguli in dato circulo defcribitur:mediante videlicet ifofcele
triangulo e fg, cuius vnu{quifq; eori quiadbafin f g/{unt angulo-
rum, triplus eft reliqui,qui {ub fe g/cotinetur anguli.In fecunda
porro figura vndecagonum zquilaterd partiter & zquiangulum,
in oblato defcribitur circulo:adminiculo fcilicet ifofeelis trianguli
hlm, cuius vtergsangulus qui ad bafin | m,quintuplus eft reliqui,
qui {ubl h m/continetur anguli.Idé refpondenter facito de cateris
quibufcung; poligonis, quouis alio primo numero denominatis.

Exemplum.
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3 @Qudd fidatum poligonum,ab impariter pari numero fuerit de- Tt
nominatum:poterit eius infcriptio, in hunc,qui fequitur modum ,'f;’,’;’;,‘::’,";z

vtcung; facilitari. Defcribatur in primis in oblato circulo,poligo= i denoniati.

num zquilaterum & zquiangulum,a dimidio & impari numero

laterum ipfius poligoni denominatum:per fecundam huiufce pro-

blematis partem. Quzlibet deinde {fubtenfa a lateribus huius po- !

ligoni circunferentiz pars,bifariam diuidatur,pertrigefimam ter=

tij elementorum. Nam connexis tandem per fingulas proximas di

uifiones lineis rectis, propofitum in dato circulo defcriptumerit = """

poligonii:quod per eas, quas nunc citauimus,tertij elementorum e o

propofitiones,zquilaterum erit & equiangulum.CQuemadmo- Exemplam.

dum ex fuccedentibus,& in exempli adtunétis,licet deprehendere =~

figuris.In quarum prima, decagonum zquilaterum & zquiangus

lum,in dato defcribitur circulo:adminiculo fcilicet prius defcripti

pentagoni ab cde.In fecunda vero figura,dodecagonum zquila-

terum {imiliter & zquiangulum,in oblato defcribitur circulo:mes

diante videlicet prius defcripto f g h 1 m n/hexagono.

- ¥igura defcyis
-, ptionis decago
i equilateri
€ ®quiangu
liin dato cir-
culo. -

E.j.
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@ Quanqui porro ipfum hexagoni zquilaterd & 2quiangulum,
decimaquinta quarti elemétori alia ratione defcribatur:poreft ni-
hilominus idem hexagonum f g hlm n,defcripro prius zquilate-
ro & zquiangulo triangulo f h m, per fecundi quarti eorundé ele-
mentorum, in oblato defcribi circulo. Sed ex ipfius defcriptionis,
qua eadé decimaquinta quarti traditur,demonftratione:hoc vtile
admodi elicitur corollarium.Quod feilicet hexagoni latus,ei que
ex centro circuli (in quo ipfum defcribitur hexagonieft zquale.

Corollarium 1.
C Ircunferentia itag; dati cutuf{cung; circuli,in

quotcung; partesinuicem 2quales vel facile

diuidetur:quod ha&enus fuerat defideratum.

€ Cim enim poligonum quoduis 2quilaterum & zquiangulum,
hoc eft,a libero quouis laterd vel angulord numero denominati,
indato circulo per antecedétia pblemata defcribatur: & cuiuflibet
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poligoni latera inuicem 2qualia, zquales éirét{nférentiag eius cir=
culi 1n quo defcribitur {ubtendant arcus, per v1geﬁ13mmo&aua}m
tertij elemétorum.Corollarium ipfum,vtile admodum ,ha_c“rean:
que defyderatum,fit in promptu manifeftum : quod v1del.1ceF cir=
cunferentia dati cuiuflibet circuli, in quotcunque partes inuicem
zquales diuidi vel facile poffic. ’

Corollarium 3.
A Ng’ulus praterea rectus,in quOtlibet partes

inuicem pariter zquales,confequenter diui/
{ibilis erit.
€ Cum enim circuli quadris,re@d cotineat & metiatur angulum;
& quatuor fint in circulo quadrantes:fi propoficus igitur partium
numerus, in quot ipfe reGtus angulus proponetur diuidendus,per
quatuor multiplicetur,& a produco numero denominati poligo
ni zquilateri & xquidguli,& in eo circulo defcripti,cuius quadris
reGtum ipfum capit anguld,per antecedentia problemata latus in-
ueniatur:& toties eidem quadranti per primsi quartielementorum
coaptetur,quotus eft fubquadruplus laterd vel angulori eiufdem
poligoni numerus,& a centro quadrantis fiue anguli re&i vertice,
per fingulas ipfius quadritis fiue laterum diftin@iones, retz edu-
citur linez:1dé angulus reus,iuxca dati partium inuicem zqua-
lium numerum tandem diuidetur. @ Vtpote, fi datum angulum
© retumab c, in quinque partes in-
uicem zquales diuidi iubeatur: qua
- druplabis quinque , fient 20. Dico
quod latus poligoni equilateri &
zquianguli,2o latera & angulos ha-
bétis,& in eo circulo defcripti,cuius
quadrans fuerit arcus a c:quinquies
fubtendetur in ipfo quadrantea c.
“Coapteturigiturlatus ipfum,peran
a b tecedentia problemata repertd,quin
quies a punétoa/verfus c,peripfam prima quarti elementord: & 3
pucto b/per fingula diftinétiond puncta,retz producantur linew.
Eljs

Exemplum fée
cundi corolla

rij.
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Hoc enim modo,datus angulus rectus a b ¢,in quing; angulos acu
tos inuicé zquales,per vigefimam{eptima tertij eorundé eleméto.
peangulore- ri,diuidetur. @ Verum fidatus angulus rectus,in partes quotlibet
g?;:;tgsr;:f anumero pariter pari Flenonynatgs dl}lldl iubeatur:id multod leuius
vinumero des abfolui poterit. Defcripto enim circa ipfius anguli verticé,ad alter-
el 4- utrius lineard rectarum lpfum anguld retum cotinentium inter=
" uallum, quadrante circuli: fi quadrans ipfe bifariam diuidatur, ac
rurfum quzlibet eius pars bifarig, .
per trigefimam tertij elementord,
idque toties cotinuetur,quatenus
datus partid pariter par abfoluatur -
numerus, & ex cétro demi quadri
tis per {ingulas ipfius diuifiones fin
gulz producitur linez re¢te: Iple
angulus re¢tus,in tot acutos & in=
uicem @quales angulos diuidetur,
quotus fuerit ipfe pariter par obla
tard partii numerus . Quéadmo-
dii ex obiecto angulo recto d ef; in oo acutos & inuicé 2quales
angulos, {uprafcripto modo diftributo: colligere vel facile potes.

Corollarium 3.
Atioinfuper an guli cuiuflibet poligoni :;equi
AN lateri & zquianguli , ad ipfum angulum res

¢Gum,fit pendenter manifetta.

Qler o @ Angulus enim dati cuiuflibet poligoni zquilateri & xquiangu-
ﬁ;o’;;"gf’dﬁf li,tot completitur angulosretilineos, ei quifub vno laterum ad
gulus veétus, circunferentiam {ubtenditur ¢quales:quotus eft laterum ipfius po=

G’j;:;:m i ligciqi numerug,dugbus t.antﬁm exceptis,nempe ifs lateribus,que
firan. datiiipfum poligoni continent angulum.Recus porroangulus,ad
circunferentid itidem relatus: dimidii circiferentiam eiug circuli,
in quo defcribitur,{ubtendit.Sicut autem fubtenfa circunferentiz
pars,ad fubtenfam partem:fic & angulus,ad angulum.Partes itag;
a cuiuflibet poligoni angulo fubtenfa,ad partes anguli recti fimi-

les, fub certam numerorum rationem reducere non eft difficile.

L
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2 @ Nam {i dacum poligonum ab impari denominetur iumero, is
numerus duplidus erit:dein c6fiderandum, quot partes a duplato
numero denominatas capiat eiufdé poligoni angulus. quam enim
rationé habebiit illz partes,ad dimidid {imilium partid totius ams-
bitus numerum(qui recto debetur angulodtalem rationé habebit
angulus ipfius poljgoni,ad anguld retum. Proponatur in exem-

61

Deangulo pos
ligoni,ab im-
pari numero
denominati.

Exemplum.

plum pentagond,a quinario numero denominatum.Dupla igitur
quing, fient ro.Qualid igitur partid tota circiiferétia eft 1o, talium
angulus pétagoni {ubtendit 6,& angulus rectus s.Angulusigitur
- pentagoni,ad angulum reGtum eam habet rationem yquam 67ads.

3 @ Acfipoligonum ip{um,a pari denominetur numerozipfe partes
abeodé poligoni angulo comprehenfa,dimidio fimilium partium
totius circaferentiz numero comparandz funt. Qualem enim ra-

De angulo po
ligoni @ pari
numero deno-
minati.

tionem habebit ipfe partes,ad eundé dimidium numerum:talem

habebit angulus poligoni,ad angulum reGum. Vtin hexagono 3

Exemplum,

fenario nnmero denominato, qualium partium tota circiferentia
eft 6,talium angulus ipfius hexagoni {ubtendit 4:angulus vero re=
Gusadcircunferentiam relatus,3. Habet igitur angulus hexagonf,
ad angulum reGtum eam rationem,quam 4 ad 3.De fimilibus idem
‘refpondenter habetur iudicium. Quemadmodum fubfcripta,& in
maiorem pradi¢tord elucidationem aditicta,copletitur formula.

Pentagoni
Hexagom'
Heptagoni
Oﬁo‘gonz’

N onagoni .
Decagoni
Vndccagoni
Dodecagoni
Trcdecagoni

Qaartidecagoni
Quuintidecagoni

Sedecagoni -

-"

J

3 Nl r6,ad 5.
Vel 2 8,ad 6:vel 4,ad 3.
1 et 10,ad 7.
angulus, | —5-vel 2 | Et feba | 6,ad 4:vel 3,ad 2.
Jubtedie | - bet ad - | 14,ad 9.

- circunfe 4 —vel -4 Langulﬁ < 16,ad 10:vel 8,ad 5.
rentie | -2~ = | reftum, | 18;ad 11, ol
circuli. 1 =22 vel -5 | vt 10,ad 6:vel 55ad 3.

= Bavdd 135 wind b i
= Vel =5~ 2450d 14:vel 12,ad 7.
*,I—:-— YR ) X .26;“‘.{ 15. haos
: L4 Vel 2. | C28yad 16:vel 14,ad 8.

Etfic confequenter de czteris poligonorum angulis,continuato

numeratorum atque denominatorum earundem partium ordine:
1uxta naturalem numerorum,& ab illis-denominatorum Poligo:
norum {ucceflionem,qua nunquam finem confequi videtur.

E.iij,
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Q Nguli rurfum cuiuflibet zquilateri & xquis
anguli poligoni,d primo , vel impariter pari
numero denominati : ad illius ifofcelis angulum,

cum quo ipfum defcribitur poligonum,ratio tany

dem dignofcetur. | .
@ De angulo ifofcelis velim intelligas,qui ad illius bafin confiftit.
In primis igitur,angulus oblati poligoni ab aliquo primorum nu=
merorum denominati,bis capit angulum qui ad bafin proprij ifo=
fcelis cum quo ipfum deferibitur poligonum,vno tantum angulo
minus,ei qui{ubzquiseiu{dem ifofcelis continetur lateribus equa-
exemplum, 1. Vtinhepragono fit manifeftum. - Clarum eftenim ex {upra di-
cis,angulum ipfius hepragoni {ubtendere partes quing;,qualium
tota circiiferentia eft fepté.Sed qualium tota circiiferentia eft 7, ta-
lid angulus quiad bafin ifefcelis,ci quo ipfum defcribitur hepta-
gonum,eft trium,ctim it triplus ad reliquﬁ,ci.‘ui {ub ¢quis eiufdem
Hofcelis lateribus cotinetur. Angulus igitur eptagoni,ad anguld
qui ad bafin {ui ifofcelis,fe habet vt 5 ad 3.Idem refpondéter intel-
ligito,de czteris poligonis a primo quouis numero denominatis.

De angulo po
ligoni a_pri-
mo numero de
nominati.

rduplus, 7 rdimidium.
triplus, duo tertia,
quadruplus, tria quarta.
quintuplus, quatuor quinta.
' Jextuplus, quingue [exta.

Citm igitur V- [feptuplus, Angulus poligo- | [ex feptima.

terque angulus | ottuplus, ni capiet femel | [eptem oftaua.

qui ad bafin i3 nocuplus, eum qui ad ba-4 otto nona.

[ofeelis , veliqui | decaplus, [fin , atque ciuf- | nouem decima,

anguli fuerit | Vndecuplus, |'dem anguli ~ | decemondecima.

.8 W) dodecuplus, , Yudecim duodecita,
tredea:flus, duodecim decimatertia.
quartidecuplus, tredecim decimaquarta.

| quintidecuplus, |© - quatsordecim quindecima.
Sedecuplus, © J \quindecim,fedecima.
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Et deinceps ita quantumliber,ipforiifofcelium triangulord,atq;
circunfcriptord poligonord ordiné continuando, pro crefcente in
infinitum numerord multitudine.Nam quemadmodi in numeris
nunqui peruenitur ad numer maximd,vtpore, qui per cotinuam
vnitatis additioné in infinitdi augmentantur:fic nunquam dabitur
regulare aut irregulare poligonum, & maxima laterum multitu-
dine denominatum. Et proinde antecedens formula, quantumuis
pro numerorum ordine continuata,nunquam finem adipifcetur.
@ Angulusautem poligoni zquilateri & zquianguli,ab impari-
ter pari numero denominati (qui {cilicet in duog Impares,& inui-
cem @quales numeros immediate diuiditur) continet femel angu
lum poligoni,quod a dimidio & impari denominatur numetos &
totam infuper eiufdem anguli partem , quotus eft ipfe dimidius
numerus binario dempto.Poligoni vers angulus,quod ab ipfo di-
midio numero denominatur, continet bis angulum quiad bafin
{ui ifofcelis, cum quo idem poligonum defcribitur , vno tantum
angulo minus,ei qui{ub zquis etufdé ifofcelis lateribus cotinetur
angulo zquali:vti nuper declarauimus.Hinc fit,vt angulus ipfius
poligoni ab impariter pari numero denominati,ad anguld qui ad
bafin eiufdem ifofcelis, cum quo defcribitur ipfum poligonum 3
dimidio numero denominaturm , duplam rationem {emper obfer=
uet (quod {citu dignumeft ) ex prefatis rationibus indifferenter
re{ultanteh. Exempli gratia, angulus decagoni zquilateri & =
quianguli,continet angulum pentagoni(quod a dimidio ipfius de-

narij numero denominatur)cum quo juxta tertiz partis antecedé
~ tis problematis traditioné in eodem circulo defcribitur:& tettiam
infuper eiu{dem anguli partem. Angulus porrd ipfius pentagoni,
capit femel eum anguld qui ad bafin {ui ifofcelis:& dimidiz infuper
eiufdem anguli parté,hoc eft;bis eum quiad bafin,dempto reliquo
qui fub zquis lateribus cétinetur, angulo. Qualid igicur partium
tota circiferentia circuli eft ro: talid angulus decagoni eft 8,ipfius
verd pentagoni 6,& is quiad bafin ifofcelis 4.Atqui 8 ad 6/habét
rationé fefquitertiam, & 6 ad 4 {efqualtera: ex quibus dupla ratio
componitur.Habet igitur angulus decagoni,ad anguli fui penta-
goni rationem fefquitertiam:ad anguld verd qui ad bafin ifofcelis
pétagoni duplam.Idem refpondéter in czteris poligonis,a quouis
impariter pari numero denominatis,deducere haud difficile eft.

E.iiij.

De angilo po
ligoni, ab ims
paviter pari
numero deno-
minati.

E.,xemplum.‘



Angulus des
Jeribendi poli
goni , preepa-
randus.

Qualiter eos
dé angulo me-
diante, ipfum
defcribatur
poligonum.

2

&is, tum inuicem, tum ipfiscd/& d e/z
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6 [ored r pentagoni, 3 rtertiam. . o
-4 14, beptagoni, quin‘tam.
4r8i nonagoni, feptimam.
Angulus | 22, Jemel | Vndecagoni, Et | nonam. Bis ay- -
itag po | 26, | con- | tredecagoni, par- | Yudecimam. tem an-

ligoni ba< 30, > tinet < quintidecagoni, ¢~ tem < tredecimam.  {gulum
bentisla | 34, angu | [eptemdecagoni, | eius | quindecimam. | proprij

tera 38, | lum | nouemdecagoni, deciméfeptima. ifofcelis.
42, videuigecagoni, decimamnonam. |
46, { | tredevigecagoni, Vdeuigefiman.
505 - quintivigecagoni,” xtredem’gf:’ﬁm&. J

Et confequenter ita de cateris, ab impariter paribus numeris des
nominatis,& in infinitum progredientibus poligonis.

Problema s.

] Vperdata lineare@a terminata,pos
ligonum quoduis zquilaterd & zqui
; angulum defcribere. '

i : '
g8l €Sit data lineare@ta terminataa b, {uper quam
oporteat poligonum aliquod, vepote, heptagonum zquilaterum
& zquianguluth defcribere:hoc eft,ipfam lineam reGtam a byin la-
tus eiufdé coaflumere fiue coaptare poligoni. Sufcipiatur igitur
ex altero duorumantecedétium corollariorum, Ipfius heptagoni
angulus:ﬁ’tque cde, fub duabus lineis re@is c d/& d e,inuicem at=
que ipfi a b/equalibus comprehenfus . Et centro d,interuallo au=
temd c/vel d e,circuli defcribatur arcus ¢ ¢, per tertium poftula-
tum:cui {ubtendatur chorda,fiue re@ace. Daro poftmodim an-
gulo re@ilineo c d e,ad datam re@am lineam 4 b,atquead eius pun
&um b, zqualis angulus rectilineus conftiruatur 4 b f, per vigefi-
mamtertiam primi elementorum:fub a brquidem & b f/lineis res
‘ qualibus comprehenfus.
Defcrx?ccur autem a b F/,angulus,ipﬁ cde/angulo 2qualis:vbi cir
ca b/cétrum,ad interuallum aute ipfius a braut bf, arcum a t/ipfi

ce/zqualem,per {ubtéfam reGtama f/ipfi ce/recta itidé zqualem

delineaueris . Aequales enim recz in circylis zqualibus, zquales
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auferunt arcus, per vigefimamoctauam terti j elementorum: & -

quales arcus in circulis 2qualibus, zquales fubtendunt angulos,
per vigefimamf{eptimam I

eiufdem tertij.Ad datam
confequenter lineam re-
&am b f,atq; ad eius pun
&um f; dato rurfum an-
gulo rectilineo c d e: -
- qualis angul’ re@ilineus

el

d a

conftituatur bfg, pereandem vigefimamtertiam primi clemens
torum, qui {ub b /& fg/ lineis rectis, tum inuicem, tum eifdem
abscd/& des =qualibus contineatur. Idque circumeundo toties
obferuetur:donec ipfumab fgh k l/compleatur heptagonum, &
vltimus eiufdem poligoniangulus {ub | a/& a b/lateribus tandem
comprehendatur. Aequilaterum erit itaque,defcriptum in hunc qusd defri-
modum heptagonum. {ingula enim ipfius heptagoni latera, tum prm pelizo-
ipf1 a b,tum eifdem c d/& d e/funt 2qualia: & proinde 2qualia ad- ?xrﬁféqﬁ:
Inuicem,per primam communem fententiam. Aio demum, quod guiangulum,
& zquiangulum eft idem heptagonum : nam finguli eius anguli,
eidem angulo ¢ d e/funt per conftruétionem zquales, & zquales
propterea adinuicem,per eandem primam communem f{entétiam.
Super data igitur linea rea terminata a b,heptagonum zquilate=
rum & equiangulum defcripfimus:Quod faciendi {ufceperamus.

Haud aliter cztera quauis data poligona,fuper quacung; linea
reta itidem terminata,per proprios eorundé angulos delcribétur.

Problema .

rca datum circulum,poligonum quoduis
quilaterum & zquiangulum defcribere.




Heptagoni in
exemply de-
[eriptio, circa
datum circy:
lum.

Qudd huiufce
mod: heptago
nih, fit &qui-
laterum.
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€ Quanquam ex ijs,que duodecira,decimatertia,& decimaquar
ta propofitione libri quarti elementorum , de pentagono tradidi-
mus,coadiuuante hac vniuerfali & per nos inuenta poligonorum
omnium in circulo defcriptione: czterorum poligonori circa da=
tum circulum, atg; circuli tam intra,quam circa datii poligonum
defcriptiones,colligi vel facile poflint.Vt tamen hoc negotium in
vniuerfum abfoluamus:nouas,ac longe clariores (quas recens exs
cogitauimus) infcribendi ac circunfcribendi placuit annéctere de=
monftrationes. @Efto igitur in exempld vniuerfale propofitum,
defcribere heptagoni zquilaterum & 2quiangulum, circa datum
circulumab ¢ d, cuius centrum fit e. Defcribatur itaque primum
in ipfo a b c dscirculo,heptagonum quilaterum & gquiangu!’um
ab cd,per antecedens problema quartum. Conneéantur delnd¢
ea,eb,ec,ed,& reliqui eiufdem circuli femidiametri, per primum
poftulatum. A punétis confequenter a,b,c,d, atque reliquis {emi=
diametrorum limitibus, re¢tz quadam linez ad rectos vtrinque
excitétur angulos,per vndecimam primi elemétrorum:cuinfmodi
funcaf/&ag;bg/&bh,ch/&cl. IndireGum itaq; confticuentur
fingule bin linez re¢tz,ab vnoquoque femidiametrorum limite
prodeuntes, per decimamquartam ipfius primi elementorum, ve=
lutifunt fg,gh,&h l:tangéntque in eifdem pun&is,hoc eft,femi-
diametrorum limitibus; eundem circulum datd, per corollarium
decimzfexta tertij eorundem elemérorum.Conuenient praterea
linez ipfee ad vtralque partes in dire@tum producte, per quintum
poftulatum:vtpote,fg/& g hvin punétum g,gh/& h l/in piGum
h,& reliqua demnceps fuo ordine. Nam fingula inferipti poligoni
latera, fingulos diuidunt angulos rectos: efficitintque extraidem
poligonum, binos interiores & ad eafdem partes omnifariam oc=
currentes angulos,duobus rectis minores.Heptagonum eft igicur
ipfum fg hl/poligond:& circadatum ab cd- circulum, per quars
tam diffinitionem quarti eorundem elementorum defcriprum,

@Reliquum eft,demonttrare quod idem heptagonum fit zquila-
terum & zquiangulum.Conneéantur igitur,e g,e h, & e l:& reli- -
quz fimiles linez rectz,per primi poftulatum.Cum igitur ea,ipft
e b,per circuli diffinitionem fit zqualis,ifofceles eft a e b/triangu=
lum:& angulus propterea ca b,anguloeba, per quint4 primi ele=
mentorum zqualis. AtquireGtusea g, recto e b g, per quartum
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Y piigg zquatur poftulatum.Reliquus igi
' turangulus g ab,reliquo g b a,per

tertiam communem {entétiam eft
xquallis.Et }_atus propterea a g,la«
af . , teri g b,per {extam ip{ius primi ele
\C mentorum coa:quaIZur . gimiliter
oftédetur,quod b h/ipfih c,8 c I/
ipfil d:& reliqug deinceps,reliquis
X 4 {untzquales. Item quoniama e/
~ ipfiebreft 2qualis, & e g/vtrique

) o 4 communis, bafis quoque a g/ baft

gbszqualis:angulusigicur ae g, al}gulo g ¢ b, per o&tauam eiuf>
dem primi elementorum eft aequalls.Vterque propterea dimidius
eft ipfius anguli a e b.Haud aliter oftendetur,vterq; angulusbe h/
& h e c,dimidius angulib e c:& confequenter in hunc modum de
czeteris. Anguli porrd a e b/& b e ¢, zquales {unt adinuicem, per
vigefimam{eptimam tertij eorundem elementorum : fub 2qualis
bus enim deduciitur arcubus.Que autem eiufdem, vel zqualium
funt dimidium,ea funt azqualia adinuicem,per {eptimam commus=
nem fententiam:zqualis eft igitur angulus b e g,angulo b e h. Re=
‘Quspratereach g/recto e b h,per quartum zquatur poftulatum.

Bina ergo triangula b e g/ & b e h, habent duos angulos duobus

angulis 2quales alterum alteri, & latus e b/ vtrique commune,
- quod &quis adiacet angulis:reliqua igitur latera,reliquis lateribus
habebiit 2qualia alterum alteri, per vigefimam{ext4 primi elemen
torum. Aequalis eft igiturb g, ipft b h: & tota proinde g h,ipfius
b h/dupla eft. Similiter demontftrabitur h Lipftus c h/dupla.Que
auté eiufdem vel ¢qualium duplicia funt,adinuicem funt zqualia,
per fextam communem fententiam:aqualis eftigitur g hipfih L.
Eodé protfus modo céuincentur reliqua ipfius heptagoni latera,
diuidi bifariam: & tum inuicem, tum vtrique ipfarum gh/ & hl/

fore zqualia. Aequilaterum eftitaque,ipfum fg h1/heptagonum. -

@ Aio demd,quod & zquiangulum. Oﬁenfum eftenim a g/ ipfi
gb, &b h/ipfi h ¢, necnon g b/ ipfi b h cozquari: quatuor igitur
a 2,2 b,b h,& h c,zquales funt adinuicé Binaergo triangulaa g b/
8 bh c,habent duo latera duobus lateribus 2qualia alterum alte=
ti, atque bafin ab/ bafi b ¢/ zqualem ( funt enim latera infcripti

Quod idé he-
ptagonum eft
equianguliie



Que requi-
rantay ad cir
culi deferiptio
nem in dato

poligono.

Circuli in he-
ptagono,in a
liovum exem-
plum  deferis
ptio.
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hepragoni zquilateri & zquianguli) angulusigicur ag b,angulo
bh e, per octauam ipfius primi eft xqualis. Haud diffimiliter
oftendentur reliqui eiu{dem heptagoni anguli, tum inuicem,tum
verig;ipford a g b/8b h c/refpondenter cozquari. Aequiangulum
eltigicur ipfum fg h I/heptagonum Patuit quod zquilaterum,&
circa datum ab ¢ d7circulum deferiptum. Quod oportuit feciffe.
- Eodem modo cztera poligona,eidem circunfcribentur circulo.
- Problema ~.
N dato quouis poligono zquilatero
& @quiangulo, circulum verfa vice
delcribere. . =
@ Cum datus circulus,in oblato quouis poligo=
no zquilatero & zquiangulo proponitur defcribendus: operapres
tium eft inuenire tot lineas reGas inuicem zquales,& ab vno pun
¢to medio fimul procedentes,atque in fingula poligoni latera ad
re@tosincidentes angulos,quot fuerint ipfius dati poligoni latera.
Sitigitur verbi gratia datum heptagoni zquilaterd & xquian=
gulumab c d,in quo expediat circulum defcribere.Secetur in pri=
mis verund; latus ab/& b c/bifariam,per decimam primi elemens=
torum:in punétis quidé e/& f.Ec ab ipfis punctis e/& fjad angulos
rectos {ufcitétur e g/& f g>per vdecima ipfius primi:& connectas -
tur e f; per primum poftulatum.Cim igitur veerg; angulusbe g/
& g fb/Ait reGus,erunt interiores
& ad eafdem partes angulie £ g/
& gef, binis rectis minores:con=
uenient igituripfe eg/ & fg/ in
dire&d producta, per quintd po= ¢
ftulatum.Coueniant itaq; ad pun
&um g.Et dividitur reliqua eiufz
dé pentagoni latera bifariam, pert’
eandé decimam primi elemento-
ri:vepote cd/ in punéto h, & dl/
in punctol, & fic de reliquis fuo
ordine.Connectitur demumghy
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& g 1,& reliqua deinceps fimiles linex recte,per primil poftulatd.
@ His ira coftructis,quoniam re@a e b/recte b freft zqualis (funt
enim zqualium,hoc eft,ipfarum a b/& b ¢/dimidium) 2qualis eft
angulus b e fangulo b fe,per quint3 primi elementori. Et proinde
~ anguluscf h, angulo c h f7itidem zqualis. AtquireGus angulus
be g,recto gtb,per quartum zquatur poftulatum:reliquus igitur

efg,reliquo g e f;per tertiam communem fententiam eft zqualis.

Et latus.confequenter e g, lateri g fper fextam eiufdem primi erit
zquale.Infuper, quoniam bina latera e b/& b f/triangulib e f{une
zqualia duobus laceribus f ¢/& c h/trianguli ¢ fhalterum alteri,
& angulus quiad b/angulo quiad c/per hypothefin xqualis:Bafis
igitur ef,bafi fhreft zqualis,atque reliqui anguli reliquis angulis
zquales,{ub quibus zqualia fubtédunturlatera,per quartam eiuf=
dem primi elementorum . Vterque igitur angulusbef/ & e fh,
vtriquecfhy & f'h c/eft zqualis .. Er quoniamrectus b fg, reto
gt c/ett zqualis:fubducis zqualibus angulisb fe/&c f h,reliquus
e fg,reliquo g fh, per tertiam communem fententiam erit equas
lis. Duo 1tag; triangula efg/& g £h, habent duo latera e f/& f g,
duobus lateribus g f/& fh/zqualia alterum alteri:& contentos {fub
2qualibus lateribus angulos,inuicem zquales.Bafis igitur e g,bafi
g hyper eandem quartam primi elementorum eftzwqualis : & reli-

Q2 linee ex
pucto g in me
dia lateris pais
&a incidetes,
[unt adingicé
equales.

quusangulusfeg, reliquo gh f/ zqualis. Quibus fi #qualesad= -

danturangulibe f/& fh c:confurget angulus be g,angulo ghe,
per fecundam communem fententiam 2qualis . Angulus porro
b e g,rectus eft per conftructionem: & gh c/igitur angulus iridem
rectus erit.& proinde reliquus angulus g h d/reGtus, per decimam
tertiam eiufdem primi elementorum . Rurfum, quoniam e g,ipﬁ
g f/oftenfa eft zqualis:binz igitur fg/8 g h,eidem e g/{untequa-
les,& propterea 2quales adinuicem. Haud diffimiliter oftendetur,
vnufquifque angulorum qui circal, & reliqua fimilia pun@a; re-

&us:atque g l/ipfif g/zqualis, & reli.qux demum ex eodem puns

¢&tog/prodeuntes,tum inuicem,tum ipfis e g/g /& g h/cogquari,
€ Centro itaq; g,interuallo autem ge, vel alterius cuiufuis zqua-
lium,circulus defcribatur e fhl sper tertium poftulatum. Trafibic
ergoipfius circuli peripheria per fingula pun@ae,f, h,l,atquereli-
quord femidiametrori eiufdem circuli limites.Qui quidem femi-

Finalis circy=
li deferiptio,
in dato hepta
gono.

diametri,cim ad dati heptagoni latera ad recos ( vt przoftenfum

o
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efty incidant angulos: tangit propterea ipfius deferipti circuli cir-
circunferentia {ingula eiufdem heptagoni Jatera, per Forollarium
decimafextz tertij eorundern elementorum . Per quintam igitur
ipfius quarti elementorum diffinitionem, in dato heptagono -
quilatero & =quiangulo abcd, dcf‘cr-igtus Fﬁ circulus ?f h.l. '
Quod expediebat facere. Haud diiﬁmlhtcr,_m dato quouis alio
poligono zquilatero & xquiangulo,circulm ipfe defcribetur.

» - Corollarium.

@ Circulus igitur, quiin dato quouis poligono zquilatero/& z-
quiangulo defcribitur , tangit ipfius poligoni latera in medijs eo=
rundem laterum punétis:atque verfa vice circunfcriptum poligo-
aum,eundem circulum.

Problema g.
Ir‘ca darum quoduis poligonum ®qui
laterum & zquiangulum, circulum

tandem fi gurare.

Que requi- g . €L Quoties circa datum aliquod poligonum zqui=
EZEZ;;: i-i: laterum & zquiangulum, circulum ipfum defcribere fuerit ope-
culingircada- Tprecium : inueniende erunt tot linez re@z inuicem zquales, &
t poligoni.  a}y eodem puncto in medio poligoni fumpto in fingulos eiufdem
poligoni angulos incidentes , quot fuerint anguli ipfius dati poli=
goni.Refumatur igitur in exempld,antecedés hepragonum zquis

laterd & 2quiangulum,fitq; a be dexcirca quod,circuli defcribere

Deferiptio cir Oporteat. Diuidatur itaq; bifariam vterq; angulus quifubabc/&
;t:gé:z;; be- b ¢ d/cétinetur, per nond primi elementorum,productis bf/& f e/
aliorym exems LiNEIS Tectis:que per quintum poftulatum,conuenient tandem ad-
plum. inuicem intra datd heptagonum. Vterq;enim angulorum quifub
bcf/& b c,re@o minor eft:népe dimidius anguli eiuf{dem hepta-=

goni,qui binis recis eft minor.Céueniant igitur ad ipfum piGum

ol f& connectantur af/& fd/ & reliquz fuccedétes linex re¢ta, per
I"l;"ﬁfi‘;’p % primd pof’;ulatum. @ Hisita conftrudis, quoniam angulusabec,
fof prodesn Angulo b cd/per hypothefin eft zqualis:& qua eiufdem vel xquaz

tes, oftendans 1q . s e
4 ffq ndas lium funt dimidium,zqualia {unt adinuicé, per feptima c6munem
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fententiam . Angulusigiturb ¢ £
angulo fb ¢/ eft zqualis: & latus
propterea b f,lateri f c/refponden
ter zquale, per fextam primi elea
mentorum. Rurfum quoniam la-
tus b c,lateri cdreft zquale,& ¢ £/
B e Vtrique commune:Bina ergo late
rabc/& cfstriangulib ¢ ﬁ%inis la
teribus fc/ & cd/ trianguli fcd,
{unt2qualia alterum alceri, & -
quos inuicem continent angulos,
per conftructionem.Bafis igitur b f,bafi f d,per quartam ipfius pri=
mi elementorum eft 2qualis:atque reliquus angulus c b f,reliquo
fdcrzqualis. Angulus porro ¢ b f,dimidid eft anguliabc:&fdcs
igitur angulus,dimidium eft ipfius anguli ¢ d e.que enim zqualia
funt,eiu{dem vel qualium {unt dimidid,per feptima communis
{ententiz conuerfionem.Reliquusigitur angulus fd e,eiufdem an-
guli cd e/eft dimidium:& proinde ipfi angulo ¢ d frzqualis.Haud
diflimiliter e f, ipfi f c/ zqualis: & relique demum linez recte, ex
codem punéto f/ infingulos heptagoni angulos incidentes, tum
inuicé,tum ipfis b f/f c/& d f/coequari demonftrabuntur. €€ Cen-
tro igitur f,ad interuallum autem £b, alteritisve cuiufuis 2quali-
um linearum ex eodem pun&o f/egredientium,circulus defcribas
tur a b cd e,per tertium poftulatum. Tranfibic ergo ipfius circus
li circunferentia per fingulos ipfius dati hepragoni angulos : tans
getque propterea, viunquenque eiu{dem heptagoni angulum,
Circa datum igitur heptagonum zquilaterum & 2quiangulum,
circulusipfe ab ¢ d e/defcriptus eft,per quartam ipfius quarti ele=
mentorum diffinitionem.Quod tandem faciendum fufceperamus.
@ Nonaliter circadatum aliud quoduis poligonum zquilaterum
& zquiangulum,circulus ipfe defcribetur. "

C e

& Libri de abfoluta multangularum & reqularium
Sfigurarum defcriptione, '
FINLS

Vire[cit Vulnere Virtus.

Circiifcriptio

finalis ipfius

circuli.
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R-E G 11 MATHEMATICA/
rum Lutetiz profefloris: De inuenienda longitu/
dinis duorum quorumcunque locorum differens
tia, etiam dato quouis tempore, aliter quam per

L'unarc's

eclipfes, Liber {ingularis.

Emggz | VO SVNT A QVIBVS VNI %ece_zgrég
uerfa Geographicz artis pendere videtur zf;e,ftf; 1%%

inftitutio:& que vnicuique Geographo neceffaria:
non vtiliflima titummodd,fed in primis
funtvalde neceflaria. Primum eft,longi:
tudinalis oblatorum quoruncung; loco=
rum differentia : qua in iplo fupputacur

O R e st Acquatore , ac inter ipforum locorum
comprehenditur Meridianos. Alterum eft differentia latitudinis,

quz {ub eorundem locorum clauditur parallelis:& in ipfo nume=
ratur Meridiano . Harum nang; differentiarum adminiculo,loco=
rum pofitiones fitdfve deprehenduntur,& in rotunda vel plana fu=

perficie refpondenter defignantur: eorundém que locorum diftan=
tie,{eu viatorize & directe colliguntur elongationes. Ipfa porrd Qualiter lo-
latitudinalis datorum quoruncunquelocorum differentia,fingulo i ;’_l;f‘jg”‘-"
die artificiali,Sole {ub Meridiano lucéte circulo,perillius declina= -
tionem, & contingentem hora meridiana fublimitatem:vel no@u

per aliquam fixarum ftellarum,que oriatur & occidat , aut quz

perpetuo {uper Horizontem exaltetur, indifferenter colli gitur.
- Quéadmodum libro quinto noftre Cofmographiz feu Mundanz
Sphere tradidimus, 8 ampliffimis declarauimus exemplis. Qualiz rocorum dir
ter autem longitudinalis eorundem locorum differentia, fidiflima ff:;g:;‘: éﬁ"'
deprehendi poflit infpeGione, vnicam viam prifci nobis reliquere fw Lunares
Geographi,qui omnes hactenus funt infequutizper Lunarium {ci- ;cfl,’ijEf s
licet defectionum obferuationes.Cum enim Luna eodé momento Geogr{l;,,-,,
F.j.
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temporis vniuet{o deficiat Orbi : per diuerfas iPﬁus temporis fup-
putationes, pro Meridianorum varietate contingentes, 1pf9rum
Meridianorum elicitur diuerfitas,hoc eft, longitudinalis vnius ab
altero differentia.Veluti prafato libro quinto Sphara noftre,cla-
riflime defcripfimus:vbi per vulgarem aut {olidam v.el armillarem
Sphzram,ipfam longitudinalem locorum dlfferentxam ( coadiu-
obiectio cow_ yante pofitionis angulodfimul colligere docu1mus.. annqqam
:Z;fmf:i“ porrd eiufcemodi obferuandi ratio per Lunares echpfes,facﬂhm%
dun. fit atq; certa:rard tamen & non libere,aut ftaturo tempore, ea frui
vel vtipermittitur. vtpote, quoniam ipfa Lunararo patitur ecliz
pfim: & plerung; dum eclipfatur fub Horizonte conftituitur,aut
nebulofo & talibus obferuationibus inepto obfufcatur agre. Hinc
facum eft,vt plerique alium quempiam obferuandi modum ex
cogitare conati fint:quo prefata longitudinalis differentia , dato
quouis elici poflet tempore.Inter quos neminem offendes,qui hoc
negotium faliciter tentarit: tantum abeft ne abfoluer{t . Nec de-
fuerunt qui per Lunares obferuationes,etiam alias quam per eius
eclipfes, ididem obtineri pofle fubdubitarint . Sed qua ratione vel
artificio id foret adgrediendum & abfoluendum , ne verbum qui-
cur diferen-dem fecerunt:& proinde id ignorafle vifi funt. Quadeinon vide-
,,,‘;,m,,‘g;g pla bitur mirum,qui confiderauerit bonam eorum hominum partem,
nt fuerat ad- qui fefe Geographos vel Hydrographos temeré profitentur, aut
et nullam rerum Mathematicarum habere cognitionem, & judicio
propterea carere , {ufpetisq; femper inniti coniecturis:aut fi quid
in Mathematicis acceperint, non tamen in illis tandiu ac feliciter
currarifitti efle verfatos,qui tales excogitare poflint adinuétiones. Nam tam
zgjr;:gft?;é” rari {unt hodie,ac femper fuerunt (ubtiliorum rerum¢potiflimum
Mathematicarum) inueftigatores : quam rari {unt,ac fuerunt ha-
&enus illorum fautores,atq; Mecaenates.Imo(quod iniquius eft,
& abhominandum)fepius videas audaciflimum ac inutilem rabu-
lam & merum impoftorem , eas dignitates & munera reportare:
qua {ynceris ac ftudiofis debentur Philofoph-is,rempublicam lite-
rariam omnibus modis illuftrantibus. €CE go igitur(qualifcunque
futura fit meorum laborum retributio)tum pro meo officio,tum
vt czteros geographica artis amatoresab hac in pofterum liberem
anguftia:inter alia inuenta mea Mathematica,viam demum exco-

gitaui, qua prefata l6gitudinalis oblatori quorunciiquelocorum
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differétia,aliter quim per Lunares eclipfes,dato quouis deprehen=
di valeat tempore. Idque in primis, per corporis Lunaris applica=
tionem ad ipforum locorum Meridianos (qua {femel intra quems
libet diem naturalem, vbig; terrarum accidie) ad fixum quempiam
Meridianum, & veluti radicalem locum relatorum. Quam appli=
cationem,tum ex ipfa prima & rapidiflima vniuerfi Orbis latione,
tum ex ipfius Luna motu, inter omniym errantium {yderum ve=
lociflimo, leuiadmodim calculo, ac fidiffima obferuatione colli=
gemus. Secundo,per inftrumentum planum & huic negocio fin=

~gulariter adcommodum, quod ex ipfa Planifphrij fiue Aftrola-

bij contextura fabricaui, & Geographicum proprerea libuit appel=
lare Planifpharium: mira & pene incredibili facilitate,idem confe=
quenter inuenietur. Ex quo preterea inftrumento, viatoriam in-
tercapedinem , feu dire@am eorundem locorum elongationem
(modo cognitam habeant longitudinem,atquélaritudinem)obtﬁ:
nere verfa vice poteris. Quas adinuentiones pofteris omnibus,po-
tiflimum rerum Geographicarum ftudiofis, grata fimul & vetilia
Cetiam cum admiratione)futura non dcfpcramus.(lgod is digne=
tur concedere,qui{ua clementiac ineffabili prouidentia,bonis men
tibus in dies occurrere non ceflat.

~ Problema Primum.

A E longitudine atque latitudine locor
rum,& earum conparatione cum lon;
gitudine atque latitudine fyderum, ac
| € vtriufque differentia,officio, & vrilitas
te:generalia quzdi in primis clucidare preambula.
@ Quemadmodum igitur adminiculo longitudinis atque latitu-
dinis ftellarum,que ab ipfis notatz funt Aftronomis:in earundem
ftellarum cognitionem vel facile deuenimis, atque illarum elon-
gationem fiue diftantiam , quam habent adinuicem,confequenter
numeramus.Haud diflimiliter mediante longitudine atque latitu-

dine datorum quoruncunque locorum,fuper ipfa tellure defigna=
torum:in eorundem locorum fitum ac pofitionem peruenire {ole=

- mus, illordmque viatorii diftanciam,feu directam elongationem

F.ij.
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refpondenter confequimur.In hunc enim finem, ipl longitudines
atque latitudines, ab Aftronomis & Geographis videntur excogiz
tate ac definitz . @ Praterea, vt omnium ftellarum longirudo
(qua verus illarum eft motus)in longum Eclip.ticze {iue Zod;iaci,é
vernali eiufdem Eclipticz cum’ Aequatore {E.&lorl_e, hoc eft, ipfius
Avrietis capite, per zftiuale {olfticium, & zquino&tium au turpnale,
iuxta fignorum confequentiam , in contrariam primi & vaiuer{a-
lis motus fupputatur poﬁtionem: & in o terminatur qrculo ma=
gno, qui per polos ciufdem Eclipticz fiue Zodiaci, & ipfas ftellas
tranfire diffinitur.Sic ipfa longitudo datorum quorumcung; loco-
rum in terra defignatorum,in longum Aequatoris circuli,a coms
muni eiuf{dem Aequatoris fectione cum eo circulo Meridiano,
quem fixum appellant,& per ipfius Aequatoris ﬁuq Mundi polos,
atque occiduum noftra habitabilis terminum educitur, verfus or=
tum,iuxta eorundem ﬁgnorum {ucceflioné refpondenter dinume:=
ratur : & in ipfis finitur Meridianis, qui per data loca, autillorum
producuntur vertices . @ Quemadmodtim infuper arcus circuli
magni,per Zodiaci vel Ecliptice polos & datas ftellas pertranfeun-
tis, inter ipfum Zodiacum & eafdem ftellas comprehenfus:earun=
dem ftellarum boream vel auftrinam exprimit latitudinem, prout
ipfee ftella verfus boreum vel auftrinum deuiant Eclipticz polum,
Parimodo arcus Meridiani circuli dati cUiufcunque loci,quiinter
ipfum Aequatorem & verticem eiufdem loci continetur:ipfius da
ti loci latitudo vocitatur , borea quidem vel auftrina, prout datus
locus boream vel auftralem ab Aequatore pofitionem obtinuerit.
Refpondent itag; locorum longitudines atg; latitudines, ipfis ftel-
larum longitudinibus atq; latitudinibus. Er quemadmoduim veri-
ufque longitudinis officium eft,a fignato vel Zodiaci vel Aequa-
toris initio,numeratam in eius circunferentia prefinire diftantiam:
Sic vtraque latitudo,ab eodem Zodiaco vel Aequatore inalteru-
tram Mundi partem,deuiationem videtur exprimere.Etproinde vt
ftellarum in Calo, ficlocorum in terra fitum,atq; pofitionem ob-
tinere folemus. @Item,velut arcus magni circuli,per duas quafz
uis ftellas in czlo notatas educti,quiinter ipfas ftellas comprehen=
ditur: veram earundem ftellarum metitur clongationem , fiue di-
ftantiam . Similiter arcus circuli magni,per duo queuis terreftria
loca, aut ipforum locorum vertices pertranfeuntis, interipfaloca
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- comprehenfus:veram eorundem locorum diftitiam, feu direGtam
exprimic clongationé.Nam fuper talium circulorum magnorum
circunferentia,dire&= profectiones fiunt itinerum , atque in ipfo
mari nauigationes: nunquam autem {uper circunferentia alicuius
paralleli, alceriisve minoris circuli . Hunc itaque circulum ma-
gnum , qui per duo queeuis notata loca tranfire diffinitur: viatori-
um eorundem locorum circulum meritd vocitamus . Quemad-
modtm prezallegato Libro quinto noftra Cofmographiz fiue
Mundanz {pharz,euidens fecimus .

QL Arcus igitur Aequatoris ( vtad fufceptum negotium deuenia-
mus ) inter duorum quorunuis locorum Meridianos comprehen:‘
{us : longitudinalis eorundem locorum differentia nominatur.
Oftendit enim ipfius Aequatoris interuallum, quo vnus datorum
locori orientalior,aut occidentalior eft altero: fiue quo vnius lo-
cilongitudo differt,hoc eft, maior aut minor eft alterius longitu-
dine. Arcus infuper Meridiani circulialterutfius duord locorum
in eadem Orbis parte notatorum,qui inter ipforum locorum clau-
ditur parallelos:latitudinalem eorundem locorum exprimit diffe-
rentiam.hoc eft,interualli quo vnius locilatitudo maior,aut'mi=
nor eft alterius latitudine: fiue diftantid,qua vaus predi®orum lo
corum borealior,vel auftralior eft altero, iue ipfa foca {ub eodem,
aut {ub diuerfis conftituta fint Meridianis.

@ Omiffaitaque latitudinali differentia, vtpote (qua veluti prz-
fati fumusdinuentu fit facillima , & ab omnibus paflim inculcata:
ipfam longitudinalem duord quoruncungs locorum differétiam,
aliter § per Lunares eclipfes,hoceft, per applicationé ipfius Lunz

- addatorum locort MeridianosCvt in eadé teftati fumus prefatios

ne)modica obferuatione,fidiflimdque calculo docebimus elicere,

Problema 2.

Vod radicalis quifpiam locus cligen
'dus {it, ad quem czterorum locorum
differentiz longitudinales referatur:
b ?qux infuper adipfius [6gitudinalis dif
ferentiz requirdtur inuentioné,colequéter edocere.
. E.ijj.

vera loco -
rum diflitia.

Circulus yia-
torius.

Longitudinis
Differetia,es*
eiys officism.

Latitudinalis
locoru diffe-
retia,¢o eius
officium,

sola longitys
dinis differen
tia,hic obfer-
uari docetur.



Prima  buins
operis hypo-
[tefis.

Logitudo at-
que latitydo
Merididni Pa-

rifienfis.
Qu [ecundo

loco paranda
Junt.

Tabule aftro
nomice  byic
negotio infeys
uientes.

Inftrumenta
ad idem nego
tiv fabricida,

-3 DE INVENIENDA

@ Ad inueniendam itaque longitudinalé oblatorum quoruncun: 1

que locorum differentiam , quam per Lunarem applicationgm ad

pradictorum locorum Meridianos , me traditurd {um pollicitus:

operzpretium eft in primis, inﬁgn.ern aliquem aut liberum elige-

re locum, cuius16gitude atque laticudonota fit & ad viiguem ex
plorata. Ad cuius loci Meridianum,velutad ﬁ;m_m quandam & pri
mariam radicem,czterord locorum fiue Merldlangrum !Ongltus
dines, tam verfus ortum,quim verfus occa@m vmuerfah_ter I'Cfe.s
rantur.Elegi itaque famatiflimam ac illuf’cnﬂhpam Lutet{ae\ Pari-
fiorum academii,, veluti czteris omnibus hacin parte merito pra=
ferendam, & dignam que hifce noftris cc_lebretur adinuétionibus.
Cuius longitudo ab occidente habitato, luxta prudentiorum Geo
graphorum & meam fimul obferuationem,habet gradus 25 , & 30
fere minuta:Latitudo autem gradus 48, & minuta circiter 4o.

@ Secundd,neceflum eft quempiam viitatum ac perfacilem habe-
re calculum : quo dignofcatur in promptu, etiam in quacunque
ipfius habicabilis parte,quota diei cuiuflibet naturalishora,ac elu=
{dem horz minuto, Luna ad primam & regulatam vniuerfi Orbis

circundu@ionem,in ipfius eleci & radicalis locideueniat Meridi=-

anum: & {ub qua Zodiaci vel Ecliptic parte,ipfa Luna téic fuerit
coftituta temporis. In cuius rei gratiam,ac facilem expeditionems
{ubfcriptas conuenit habere tabulas,ad Meridianum ipfius radica=
lis loci fupputatas fiue reductas. Vtpote,tabulas ad verum motum
Solis & Lune fupputandum neceflarias,vna cum declinationis ip=
fius Solis, & latitudinis Lunz tabula:vt dato quouis tempore, ve=
rum Solis motum & eius declinationem,atque verum motum Lu=
nz & cius latitudinem , promptiflime dignofcas. Item tabulam
afcéfionum re@arum,vna cum Celi mediationum tabula ad quin
que vel fex gradus vtriufque & borealis & auftralis latitudinis fup
putata:vt reGtam veri loci Solis & Lunz colligere valeas afcenfio
nem,ad ipfum Meridianum(qui inftar reti fe habet Horizontis)
referendam circulum. Quarum tabularum , innumera tum i no-
bis,tum ab alijs,{ubminiftrata eft multitudo.

@ Subfcriptis praeterea, & facilé portatilibus opus eft inftrumen-
tis. Vtpote horologio quopiam , tali induftria & mobilium rota-
rum artificio fabricato, vt per ipfum 24 diei naturalis horz , & 6o
cuiuflibet hore minuta tuftiflime defignétur.Item Sphara vulgari

2
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atit folida,vel Armillis tancummodsd contexta,cuius diameter bi-
pedalis, vel ad minus {efquipedalis exiftat longitudinis,atque his
potiflimum fit ornata circulis,vtpote,Zodiaco, Aequatore, Meri-
diano, & Horizonte,vna cum {ubtili admodim femicirculo,inter
ipfam Spher & illius Meridiani,circa Zodiaci polos facile circi=
ducibili: vnoquog; circulo in 360 gradus inuicé quales, przfaco
auté femicirculo in gradus180,{olito more diftributo . Triangu=
lare demi requiritur inftrumentd, triquetrd appellati, {ub tribus
regulis inuicé connexis coprehenfum. Quale Prolemzus Alexan ridlemens:
drinus duodecimo capite libri quinti fuz magnz conftructionis,
& Geber acutiffimusillius interpres circa principid refpondentis Geber.
libri quinti componere docet:& cuius figuram infra fuo loco tibi
depinximus.Hoc tamen inftrumentum, {imul comitetur chorda-
rum vel finuum reGorum tabula: cuiufimodi eft ea, quamecirca fi=
nem {zpius allegata Sphara noftre fiue Cofmographie defcripfi=
mus,& {uis ornauimusdocumentis. Nam cum {upradictis inftru Gaerdle pre
mentis,examinandi erit in dato quouis loco, cuius longitudinalis ijff,‘;?;,j’;,ﬂj;{
differentia ad ipfius radicalis loci relata Meridiand inueniéda pro= fidun. :
ponetur,quota hora & horz mi.Luna ad eiufdem loci perducetur
Meridianum : & fub qua Zodiaci parte,eadem Luna tunc fuerit
conftituta . Vtipfa longitudinalis diEercntia(qucmadmodﬁm in=
fra docebitur)tandem obtineatur. SpaEn

Problema 3.

51 Vota diei cutuflibet naturalis hora,

Y atque ipfius horz minuto , Luna ad

|l electum & radicalé perducatur Me/

[@="% ridianum calculare : tincque verum
ipfius Lunz locii in ‘Zodiaco {imul deprehendere.

; € Non potuit ipfa longitudinalis differentia,aliter quam per Lu= pisrmus atg

* nareseclipfes commodius inueftigari,quam pet diurnum & regus é‘;’l’:’:gf':’:;:‘
Jatum moti Vniuerfi , quifit ab ortu per medii Celi ad occafum: tioni conmo-
& per motum ipfius Lunz, omnium poft eundem primi motum diores.
velociffimum,quiin cétrariam pofitionem ab occafu per medium

" Celi verfus ortum fieri videtur . Nam horum duorum motuum
F.iii.




Problematis
exequutio.
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adminiculo,ipfius corporis Lunaris ad datorum locorum Meridia
nos colligemusapplicationem:& perapplicationum diuerficatem,

: ipfam longitudinalem eliciemus differentiam. -'

€ Cumigitur dato quouis naturali die operepretium fueric agno:-
{cere,quota hora & eiufdem horz minuto, Luna ad electi & radi-
calis loci peruétura fit Meridianum:& {ub qua Zodiaci parte ipfa
Luna tunc fuerit coftituta¢nam id prcipuum huiufce inquifitio=
nis videtur efle negotium) fupputanda funt in primis, ex vulgato
diarij {eu nuper expreflarum tabularum calculo , ad precedentem
meridiem,atq; ad ipfius ele@i & radicalis loci Meridianum : vera
Solis & Lunz loca,fiue motus in Zodiaco circulo.Deinde vtriufg;
veri motus fiue loci,Solis inquam & Lune ad prefatum locum &
tempus {upputati : afcéfio redta,per tertium vel quartum proble-
ma in direGtiond tabulas colligenda eft.in qua re, non omittenda
eftipfius Lunz latitcudo(que trito admodum calculo,paflim inue
niri docetur ) vt eiufdem Lunz fidelitis reta numeretur afcenfio.
Recta poftmodtim afcenfio Solis,ab afcenfione recta Lunz {ubdu=
catur,mutuato(fi operapretium fuerit) toto circulo : & quod in-
de relinquetur , primum Aequatoris nominetur interualld . Hoc
autem Aequatoris interualld, in temporis particulas folito more
refoluatur : dido quibuflibet 15 gradibus vni hori,& cuilibet gras
dui quatuor horz minuta,cuilibet autem minuto gradus quatuor
horz fecunda. Huic confequenter tempori refpondens verus Lu
na motus, in hunc modum eliciatur . Accepto vero motu Luna
diurno,is diuidatur per 24:& horarius prodibit eiufdem Lunz mo
tus. quem fi per numerum horarum eidem interuallo refponden-
tium multiplicaueris, & fi quz fint horz minuta, ipfius motus ho-
rarij partem proportionalem adiunxeris,pro ratione eoriidem mi-
nutorum ad 6o:producetur tidem arcus Zodiaci, quem Luna per=
ambulat durante huiufcemodi temporis interuallo.Hic porro Lu
nz motus,vero eiufdem Lunz motui,ad horam meridianam obla
ti diei iampridem fupputato,coniungendus eﬁ:confurget enim ve
rus motus ipfius Lune, ad inftds quo eadé Luna ad ipfius radicalis
loci perducetur Meridiani . Huius denique Lunaris motus, fi re-

¢a (veluti prius) numeretur afcenfio,& ab ea afcenfio recta ipfius

Lunz antea fupputata dematur: relinquetur earundem re&arum

alcenfionum differétia, eidé vero motui Lunz intercepti refpodés
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temporis . Quz tandem iuncta ipfi primo Aequatoris interuallo,
conficiet vltimum eiufdem Aquataris interualld : quod in partes
horarias de more refolutum,oftendet quota hora & horz minuto
preaflumpti diei, Luna {ub eodem radicali coftituetur Meridiano.
Verba funt forfitan plura,quam resipfapoftulet:fingulanihilomi-
nus clarifsimo facilitabimus exemplo.
@Sit igitur propofiti agnofcere,quota hora & hore minuto Lu-
na peruentura fit ad Parifienfem Meridianum (quem in aliorum
Meridianorum elegimus radicé)die Nouembris decima {exta,hu-
ius anni 1543:& {ub qua Zodiaci parte,tunc ipfa Luna coftituetur.
Verus itaque locus Solis,ad meridiem quindecimi & antecedentis
dieica quo oblatus dies,fecundi Aftronomosinitiatur) iuxta vul=
gatum ipforum Aftronomorum calculum,eftinfecado gradu,&
31 minuto Sagittarij. Verus auté locus ipfius Lune,codem tempos=
re;in 13 gradu,& so minuto Cancri:& capitis draconis eiufdé Lu=
ne verus motus,in fexto gradu & 32 minuto Aquarij. E¢t proinde
argumétum latitudinis Lunz,eft quing; fignorum comunium, 7
graduum,& 18 minutori. Cum quo argumento inuenta latitudo
Lune,feptentrionalis eft,vni folimodo gradum,& 56 minuta 6+
rehendens. Afcenfio autem recta loci Solis,ex ipfa rectard afcen-
fiond rabula:offenditur efle 265 gradui, & 54 minutord. Re&a por
£dloci Lunaris afcéfio,ex tabula mediationd Czli, eft gradud 105,
& minutorum 15.Cui {i 360 gradus totius adiiciantur circulizcofur
gent gradus 465, vni cum eifdem 15 minutis. A quibus {1265 gra=

dus,& 54 minuta afcenfionis re&tz loci Solis auferantur:relinque=

tur prima Aequatoris interuallum,gradui 199,& minutorum zr,
Cui refpondent horg 13, & 17 fere minuta temporis. Diurnus auté
Lunz motus eodem accidens tépore,eft gradud 1r,& minutord s6:
& proinde horarius motus ipfius Luna, minutorum 29, & {ecun=
dorum so.Hic porrd motus horarius tredecies fumptus,vna cum
ilius parte proportionali que ipfis r7 debetur minutis: conficiune
gradus 6,& minuta fere 5o. T4t itaq; arcii Zodiaci intra prefatas
13 horas,8 17 minuta,Lund perambulafle iudicabis. Quod fi pradi
&os 6 gradus & so minuta, 13 gradibus & so minutis Cancri veri
motus Lunaris {uperius adinuéti addideris:colurgent gradus 20,8

minuta 4o eiufdé Cancri. T4tus eft verus motusipfius Lunz,cum

ea preaflumpto die ad radicalem,hoc eft, Parifiéfem Meridianum

supradictoris
exemplum.
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perducetur.Item fi cofdem 6 gradus & yo minuta,argumento [ati-
tudinis Lunz iampridem {upputato,s videlicet fignis,7 gradibus,
& 18 minutis adiunxeris:refultabit latitudinis argumenta ad idem
tempus,quo Luna ad Parifiélem deueniet Meridiand. Hinc elicies
ipfius Lunz borealem iterum latitudinem, vnum gradd,& 22 mi-
nuta complectenté.Et re¢tam confequenter afcenfioné eiufdé Lu
ng,ad idem tempus:gradud quidem 112,& minutord 35. A qua qui=
dem afcéfione,fi prius inuentd afcenfioné rectam eiu{dé Lune de-
traxeris:relinquentur 7 gradus,& 20 miputa. Quz aditicta primo
Aequatoris interuallo,vtpote 199 gradibus & 21 minutis:conficiét
vltimum eiufdem Aequatorisinteruallum,gradud 206,& minuto
rum 41.Cui de tempore refpodent hora 13.8& minuta feré 47. Tot
igitur horis & minutis,a dato meridie przcedétis quindecimi diei
numeratis,Luna ad Parifienfem & radicalem Meridiani perduce-
tur:vtpote, hora prima matutina,& 47 fere minuto ipfius diei fe-
decimi Nouembris. Veluti fequens numerori videtur confirmare
formula. Idem refpondéter facito,dato quouis alio die,tam futu-
ri quam praeteriti temporis:vbi etid alium quam Parifienfem, pro
radice libuerit eligere & ftabilire Meridianum, '

i[ExemPlz’ formula,& meridie 15 diei Nouembris,amni Chrifti 15 4 3.

: Sig. | gra. | Mi. | {Ho. | Mi.
Locus Solis tempore dato, ] 1 8 2| 31| «
Locus Lunz verus,eodem tempore, ' 3] 13] 50| oo
Motus verus capitis draconfs ipfius Lunz, 10 | 6] 32| ==
Argumentum verum latitudinis Lunz, S 7] 13
Latitudo Lun feptentrionalis, 1] 56
Afcenfio reftaloci Solis, ; 265| 54
Alcenfio rettaloct Lunz, 38iT ; 105]| 19§
Eadem afcenfio reta Lun® cumcirculo, 465| 15
Primum Aequatoris interuallum, 109] 21
‘T'empus eidem refpondens interuallo, HEr3Esis
Motus Lunz diurnus prafato tempore, Lr| 56
Motus Lunz verus eidem refpondens tempori, 6| 5o
Locus verus Luna fub Meridiano Parifien{i. 3 20| 40| o
Argumentum latitudinis Luna eodem tempore, st e gl 8
L atitudoLunz {eptentrionalis, Blc22
Alfcenfio refta loci Lunz eodem tempore, T12]3%s
Lunarium alcenfionum reCtarum differentia, 7| 20 B
Vlitimum Aequatorisinteruallum, ' 206| 41
"Tempus eidé interuallo relpondens,quo Luna a meridie =T Ay
15 diei Nouemb.ad Parilied. deueniet Meridianii, Eloc
eft, 16 diei eiufdem Nouemb.mane ante Meridiem. | Ll 4
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Problema 4.

1’V otarurfum oblati cuiufuis diei nas
| turalis hora atq; minuto,Luna ad als
terius cuiufcung; loci, quam radicalis,
| €S peruétura it Meridianum : Ecquam
Z odiaci partem ipﬁus applicationis tempore Lu/
na occupauetit, vna cum iplius Lunz latitudine,

confequenter obferuare.

@ Reliquum a quo principaliter {ufceptum uidetur pendere nego=
tium , eft diligenter inuenire , dato quouis loco & anni tempore,
quota hora atque minuto, Luna ad ipfius datiloci(cuius differen-
tia longitudinalis,rcfpe&u loci radicalis obferuanda proponitur)
peruentura fuerit Meridianum: Et {ub qua {imul Zodiaci parte,
tunc temporis eadé Luna conftituetur.Hoc autem partim inftru=
mentorum adminiculo,partim verd Aftronomica {uppuratione,
deprehendere neceflum eft.  @In primis itaque paratum Horo-
logium(quale fecundo recitauimus problemate {emel aut bis in
die,lucente Sole,iuftificandum eft,circa future potiflimum obfer=
uationis tempora:idque per horarium aliquod inftrumentum, ad
ipfius dati loci latitudinem ¢ quam prius {upponimus examina-
tam)fabricatum. Preparata infuper Sphera materiali,& eo modo
conftru@a,ac ijs ornata circulis, velut eodem problemate fecundo
prmmonuimus,vné cum Triquetro,fiue Prolem=i(vt vocant)re=
gulis : erigatur ipfius inftrumenti longior regula perpendicularis
ter, {uper quopiam oblati loci plano ad libellam de induftria pre-
parato,in quo prius defcripta fic linea meridiana:tali quidem arti-
ficio, vt idem inftrumentum quaquauer{fum facilé circunuolua
tur,reuoceturque totum {ub ipfius dati loci Meridianum. Con-
ftruitur autem hoc regularum inftrumentum ( {1 forfitan illius
ignores compofitionemdin hunc,qui {fequitur,modum.Fabrican-
dz funt ex ele@ta quapiam & dura materia, tres vniformes & qua-
drangulares regule : quarum prima voceturab ¢, fecunda vero
ad, tertia denique b d e. quarum infuper regularum partes ab/&

-

Secundit,quod
precipue ves
nit obfEruan-
dum.

predictorum
inftyumento=
Yum conime-
movatio , ¢
eorutn ufiss

Vit conftruens
de Polemei
regule,que
triguemi ap-
pellantur.
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b d/fint adinuicem,atq; ipfi a d/regule zquales,& 4 & aut s pedum
comprehendentes logitudinem:{icque parsipfab d,in 6o partesins
uicem zquales, & pats quaelibet in 6o minuta ( {1 pracifionem op=
taueris)diftributa:tota autemb d e/regula fimilium partium fit ad
fummum 85,b c/verd pars quantzcunque volueris longitudinis.
Ipfe demum regulead/& bde,cum regulaab c,{uper punétis as
& btali copulentur artificio:vt {eor{um , deorfimque tractarifa-
cilt poflint.Super ipfa autem regula a d,gemina erigantur pinnaci=
dia, & diametro {ubtiliter perforata.Nec erit incommodum,regu=
lam a b c/czteris paulo relinquere fortioré:vtpote,quz vniuerfam
inftrumenti fuftentatura fit machinam. Vi {fequens, & fuperfc g/

linea meridiana perpendiculariter ere@a,videtur oftédere figura.
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» @ His ita conftruis, & praparatis: cum Lunare corpusvifibile exequatio

fuerit,& {uper Horizétem exaltabitut,fiue id interdiu aut no&u f Bobjenialis
acciderit,& ad ipfum dat loci videbitur accedere Meridianum: di=
{pones taliter fupradi¢tarum regularum inftrumentum, vt fingu=
1 regule {ub ipfo Jlocentur Meridiano, hoc eft)in direGtum linez
Meridiang fc g;regulisad/8 b d e/in oppofitam Lunaris corporis
Partem’conuerﬁs . Eleuabis deinde aut deprimes paulatim ad/ &
b d esregulas,{uper puncto dvinfeparabiliter coniunétas:quatenus
per vtrag; pinnacidiord foramina, ipfum Lunare corpus{ubMe-
tidiano conftitutum vifuali radio deprehendas. Tincque ex prefa-
to Horologio (vt fupradiximus)iuftificato,perpendes & feorfum
notabis,quota hora & horz minuto id acciderit:& fimul animad-
uertes , quot partes & minuta ipﬁus regulx bde, inter punctum
bs& regulam a d/comprehédentur.Nam tot partium & minuto=
rum erit chorda arcus Meridiani,ipfiusloci verticé & Lunare cor=
pusintercepti:veluti chorda h1.Cuius arcum,ex noftra finuum re=
¢orum, aut ex ipfa chordarum Prolemzi colliges tabula. Qui-
bus abfolutis, fupputabis verum Solis loci in Zodiaco, ad iplum
temporis inftans quo Luna dati reperta fuerit occupare Meridia=
num:atqueipfiusloci Solaris re¢tam afcenfionem.Conduertes poft=
modum tempus,a proxime lapfo meridie vique ad prafatum in-
ftans applicationis Lune comprehenfum , in partes Aequatoris
circulizdando cuiliber horz 15 gradus , & cuilibet horz minuto 15
minuta gradus.Quibus addes prafatam loci Solaris afcenfionem,
reiecto (1 excreuerit) integro circulo. Quod enim coaceruabitur
autrelinquetur,erit afcéfio reta eius puncti Ecliptice,quod fimul
cum Luna ad ecundem peruenit Meridianum. Huic iraq; afcenfio-
ni rectz debitum Ecliptice punctum adinuenies , ip{imque in {u=
pradicte Sphara Zodiaco notabis,& {ub ipfius Sphzra collocabis
Meridiano:eadem Sphara,ad dati loci prius difpofira latitudinem.
Et quiefcente in hunc modum Sphera, numerabis in Meridiano
circulo , ab Horizontis vertice verfus idem Eclipticz pun&um,
{upradiz chorde quantitatem:& per eius finem, eum applicabis
{emicirculum,qui circa Zodiaci polosreuoluitur. Tandem(omni=
bus inuariatis) notabis in quénam gradu & minuto idem femicir=
culus Ecliptici diuiferit. Nam {ub eodé gradu & minuto,Lunaeo

verfabatur tempore,quo ad dati loci perducta fuerat Meridianum.
&7



vbi Luna cds
yuerit latitu-
dine.

supyadictoris
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Arcus porrd eiufdem femicirculi,qui inter Eclipticam & Meridia- -

num comprehendetur circulum:boream,vel auftralem ipfius Ly=
na defignabit latitudinem. Quod fi forfitan Luna caruerit latitu-
dine:tunc ipfum punétum medij Celi,cum efufdem chorde finali
puncto, fub ipfo coincidet Meridiano: eritq; fimul verus eiu{dem
Lune locus, prafato applicationis tempore. - Nec eft viafacilior
ac fidelior hac : neque commodiora ad hunc v{um inftrumenta,
que quanto maiora ac magis exacte fabricata fuerint, tanto praci-
{iorem ex illis colliges obferuationem. .

@ Sit in faciliorem fupraditorum intelligentiam, propofita fphe-
raabcd:cuius Horizon b ¢ d,& illius vertex a, Meridianus autem
aed,Zodiacus vel Ecliptica c e f,&illius polus borealis g. Sitauté
e/punétum ipfius Zodiaci,quod fimul cum Lunaad datiloci per-

~du&um eft Meridiand. Arcus porroah/velaeh/fimilis ei, quem

{ubtendit chordah I, & qui inter verticem loci & corpus Lunare
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cum ipfis deprehenfus eft regulis . Luna denique ficin punco b,
citra vel vltra idem pun¢tum e/conttituta. Palam eft igitur, femi-
circulum g h/exboreali polo Zodiaci g/in oppofitum polum,per
h/ punétum eduum,diuidere Zodiacum c e f/in puncto l,idque

vel citra vel vltraidem pun&um e ( dummodd Luna aliquantu=-

lam habuerit latitudinem ) & propterea iuxta communem Aftro-
nomorumydiffinitionem,ipfum pun&um l/indicare verum locum
Lunz in eodem Zodiaco, & arcum | h / borealem vel auftralem
eiufdem Lunz latitudinem, prout ipfa Luna in borea vel auftrali
Mundi parte ab eodem reperta fuerit Zodiaco. Quod fi Luna ca-
reret latitudine,idem punctum e/foret veruslocus ipfius Lunz,&
cum illo puncto eadem Lunaad dati loci perduceretur Meridia=
num:tincque Meridianusipfe, & Zodiacus,atque prafatus femi-
circulus, in ipfo Lunari corpore fefe inuicem neceflario interfeca=
rent. Deniq; notandum eft,dum Luna fub ipfo locatur Meridia-
no,locum eius vifibilem , hoc eft vifuali radio per ad regulam ob-
{eruatum, defignare fimul verum eiufdem Lunz locum in Celo:
propterea quod nulla tunc fic afpectus diuerfitas,feu inter verum
locum & vifibilem differentia,, fecundum ipfius Zodiaci longitu-
dinem,

Problema s.

| Valiter ex proximis duobus proble;
| matibus,longitudinalis dati cuiufcuns
que loci differentia, ad ipfius radicalis
P&y |oci relata Meridianum,{ubinferenda

ac colligenda {it:tandem aperire.

@ His in hunc modum,& eodem naturali die,iuxta precedentium

duorum problematum traditionem obferuatis & fupputatis:Reli-
uum efteius lociin cuius gratiam premiffe facz {unt operatio=

nes , & ipfius loci radicalis longitugﬁnalcm elicere differentiam.
Animaduertas igitur, Lunam citius perueniread Meridianum

orientalis loci refpectu radicalis,& {ub maiori propterea temporis

fupputatione,quamad ipfiusloci radicalis Metidianum: ad Meri-

dianum verd occidentalis loci tardius,8 {ub minori temporis,hoc
G.ij.

Notandutn.

De applica-
tione Lune,
[ib diuerfis lo
covum Meyi-
dianis.
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eft, horarum & minutorum numero . Nam in locis orientalibus,
citiuseleuantur fydera {uper Horizontem,quam in occidétalibus.
Devero autem Lunz motfi,qui fit ab occafu per medium Ceeli
ver{us ortum , fecus eft:quoniam in locis orientalibus,is erit fem-
perminor,quamin occidentalibus.Interea enim dum Luna ad mo=
tum Vniuerfi, ab orientali ad occidentalem perducitur Meridia=
num , aliquid de Zodiaci longitudine propria latione in contra-
rium perambulat:quo verus ciufdem Lunz motus augetur. Loz
cus igitur ad cuius Meridianum Luna {fub maiori horarum & mi-
nutorum numero & cum minori motu,quim ad radicalé perue-
nifle comperietur:orientalior erit ipfo radicali. Si autem {ub mino=
ri earundem horarum & minutorum, fed maiori motus Lunz id
acciderit fupputatione = idem locus occidentalior erit radicali.
& Sed qua differentia,idem locus datus orientalior, vel occidenta=
lior fuerit ip{o radicali : inhunc modum comprehendes . Si datus
locus repertus fuerit orientalior radicali,{ubducendum eft tempus
applicationis Lune ad Meridianum loci radicalis,a tempore appli=
cationis eiufdern Lune ad ipfius dati loci Meridianum: {ed verus
Lunz motus eodem applicationis tempore fub datiloci Meridia-
no repertus,auferenduseft 2 vero motu eiufdem Lun¢,quem dum
ipfa Luna ad radicalem perduceretur Meridiand offenditti . Relin=
quetur enim differentia temporis , atque veri motus ipfius Lunz
differentia,duabus obferuationibus intercepta . Ipfam porré tems=
poris differentiam, in partes Aequatoris folito more conuertas.
differétiz autem veri motus Lunaris,reGam {upputabis afcenfio=
nem:quam ab ipfa temporis auferes differentia. Relinquetur enim
tandem propofita longitudinisdifferentia:qua fcilicet datus locus
oriétalior eft radicali. At fi datus locus,eodé radicali fuerit occi-
dentalior:cotrariam operddi rationem pror{us obferuabis.Subdu=
ces nang; tempus applicationis Lune ad ipfius dati loci Meridia-
num,ab eo tempore quo Luna ad Meridianum radicalem perdu=
& eft: atque verum Luna motum fub radicali Meridiano cotin=
gentem,ab eo quitempore applicationiseiufdem Lune ad dati lo-
ci Meridianum repertus eft. Et mediantibus his differentijs,ipfam
longitudinem ¢ veluti nunc expreflimus ) colliges differentiam.
@ Hanc itaque differentiam, addes longitudini loci radicalis,ft da=
tus locus oriétalior fuerit: vel ab eadem fubduces longitudine, vbi
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datus locus occidentalior fuerit radicali : Confurget enim,aut re-
linquetur ipfius dati loci longitudo,ad fixum & occiduum noftra
habitabilis relata Meridianum.Quod fi forfiran Luna eodem tem-
poris momento, & {ub eadem Zodiaci parte conftituta,ad vtrun=
que & radicalem & dati loci peruenerit Meridianum: nulla inter-
cidet longitudinis differentia,eritque tuncipfe datus locus{ub eo-
dem Meridiano quo & radicalis locus de neceflitate conftitutus,
{ola ab eo differens latitudine. :

@Refumatur in clariorem fingulord elucidationem, datum pro-
blemate tertio {upputationis exemplum: quo Luna ad radicalem
& Parifienfem Meridianum inuenta eft applicare hora 13, minuto
feré 47,2 meridie quindecimi diei Nouembris,huiusanni r s43:ipla
Luna fub 20 gradu,& 40 minuto Cancri tunc progrediente. Cus=
ius quidem Lunaris motus alcenfio re@a,fuit graduum 112, & mi-
nutorum 35. Per obferuationem autem faam,iuxta traditionem
quarti problematis,{upponatur eadem Luna ad dati cuiufpiamlo
ci Meridianum peruenifle hora 14,vnd cum 17 minutis,2 meridie
eiufdeth vndecimi diei Nouembris fupputatis:& poflidere tunc 20
gradum,cum 25 minutis ipfius Cancri,haberéque latitudinem bo
realem vnius gradus,& minutorum 24. Erit igitur ipfius Lunaris
motus afcenfio re¢ta,graduum 112,& minutorum 19. Horum itaqs
motuum Lunarium differétia,eft 1y minutorum:& ipfarum rectas
rum afcenfionum differentia, minutorum 16.Differétia porro tem
poris fupradiGtarum applicationum Lune, eft 30 minutord vnius
horz:quibus refpondét 7 gradus,& 30 minuta Aequatoris. A® qui=
bus eadem 16 minuta detrahenda funt:& relinquentur gradus 7,&
minuta 14. Tanta eft differentia longitudinis Meridiani ipfius dati
loci, & radicalis fiue Parifienfis. Et quoniam tempus applicationis
Lune ad dati loci Meridiand maius eft, & verus motus illius mi-
nor,quam {ub Parifiéfi & radicali Meridiano:idcirco datus locus,
orientalior eft Parifienfi. Addéda eft igitur ipfa longitudinis diffe-
rentia, ipft Parifienfi & radicali longitudini,quam prediximus fore
23 graduum & 30 minutorum.Confurget enim tidem vera ipfius
dati loci longitudo, fixo Meridiano, pet occiduum noftrz habi=
tabilis limitem pertranfeunte,ver{us ortum numeranda:graduum
quidem 30, & minutorum 44. Quemadmodiim ea quz fequitur

videtur explanare formula. -5
G.iij.

Notandunt.

Exemplum lo
ci orietalis ab

ipfo radicali.
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€ Primi exempli formula. T |Sig. | gra. { Mi. || Ho. [ M.
@ Tempus applicationis Lunz,ad Meridianum Parifien. | L1347
Verus motus Lunz eodem applicationis tempore, Ies 2o 2o
Alcenfio recta eiuldem verimotus Lunz. . Tia|gl| = e 5T
& T empus applicationis Lunz,ad dati loci Meridianum. || | | | | 12| 19|
Differentia [upradi¢torum temporum. | , 30
Arcus Aequatoris relpondens ipfi differentie. | 7| 30 ‘
€ Verus motus Lunz eodem applicationis tempore. co| 20| 2§ |
Difterentia motus Lunz inter ipfa contingens tempora, 1§
Tatitudo Lunz eodem obferuata tempote. 1| 24||Bor||rea [Iis.
Alcentio recta eiuldem veri motus Lunz, 12| 19
Supradictarum alcenfionum rectarum differentia,hoceft,

alcenlio recta differentizz motus Lunaris. 16 |

(T Differentia longitudinis optata. Tl |
Longitudo Parilien(is,& radicalis loci. : 23 30
Longitudo datiloci ab Occidente habitabilis. ] | 30| 44 | [

Exemplum lo @ Supponatur rurfum(vt omnia clarius intelliganturiuxta pree= 4
;},Sﬁj’e‘,{f{;ﬁ; fatam quarti problematis obferuationem,ip(a Luna datiloci Me-
radicali.  ridianum occupafle,hora 13, minuto autem 17, a meridie eiufdem
15 diei Nouembris 1543, eadem Luna fub 20 gradu, & 55 minuto
eiufdem Cancrilocata:& latitudinem praterea habere feptentrio=
nalem,ynius quidem gradus, & minutorum 21. Re@ta itag; afcen-
fioloci Luna,erit graduum 113,vna cum 6 minutis.Et Lunarium
propterea motuum differentia,minutorum rurfum 15. Re@&arum
porro a{cenfionum differentia,31 compleGtetur minuta:eorundem
15 minutorum differentiz motus Lunaris, re¢tam exprimentia az
{cenfionem.Ipfa demum temporis Lunarium applicationum diffe
rentia,erit rurfum 3o minutorum:cui Cveluti prius) refpondent de
Aecquatore 7 gradus,vna cum 3o minutis.A quibus auferéda funt
eadem 31 minuta: & relinquentur gradus 6, minuta 59. Tanta eft
differentia longitudinis,inter Parifienfem fiue radicalem , & ipfius
dati loci Meridianum.Hancigitur longitudinis differentiam,{ub=
trahes ab ipfa radicali & Parifienfi longitudine: relinquentur gra-
dus16,minuta 31,pro vera dati loci, & vulgari modo {fumpta,hoc
eft,ab occidua habitabilis parte numerata longitudine. Ctim enim
Luna ad Parifienfem Meridianum, {ub maiori temporis fupputa=
tione,ac cum eiufdem Lunz minori motu,quam ad datiloci Me-
ridianum applicuifle fupponatur : admitticur fimul , eundem lo=
cum datum occidentaliorem effe radicali fiue Parifienfi, iuxta pre-
fatam longitudinis differentiam . In quorum omnium clariorem

intelligentiam, ipfam numerorum placuit fubnecere formulam.
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€ Secundi exempli formula /|Sig. | gra, TMI. | [{Ho.] Mi.
@ Tempus applicationis Lunz,ad Meridianum Parifien. || ol 4
Verus motus Lunz,eodem applicationis tempore. oo | 20[ 40
Afcenfio reftaciuldem verimotus Lunz. flenEa] 55 |
[ Tempus applicationis Lun ad dati loci Meridianum. || | 13| 17
Differentia {upraditorum temporum. | 30
Arcus Aequatoris,relpondens ipfi differentiz. | 7l..30
([ Verus motus Lunz,eodem applicationis tempore. || o5 20] 55|
Differentia motus Lune inter ip(a contingens tempora. 15 |
T atitudo Lunz,eodem obleruata tempore. . 1| 21|[Bo-|[rea:|lis.
Alcenfio retta eiufdem veri motus Lunz. 113 6
Supraditarum alcenfionum rectarum differentia,
fiue alcenfio retta differentiz motus Lunaris. e T
€ Differentia longitudinis optata. 6| 59 |
Longitudo Parifien{is,& radicalis loci. 23| M50
| Longitudo dati loci ab Occidente habitabilis. |l 16| 31
Notandum.

@ Quanqui porro eadé fuerit motus Lunaris,atq; téporis Luna-
rium applicationum ad {upradictos Meridianos differentia:difcres

at nihilominus aliquantulum longitudinis differentia loci Occi=
dentalis,ab ipfius loci Orientalis differentia. Quoniam Luna fub di
uerfis locatur Zodiaci vel Ecliptic partibus,& diuerfas propterea
cogitur habere latitudines:& proinde rectas afcenfiones, atqueil-
larum differentias confequenter vtcunque diuerfas.Hinc per fub-
tractionem diuerfarum afcenfionalium differentiarum ipfius Lu-
nz,ab 2qualibus temporis, fiue eiufdem Lunz applicationum dif=
ferentijs : diverfa fubfequitur longitudinis eorundem locorum
differentia. Haud aliter, dato quouis alio loco atque tempore, fa-
ciendum ac obferuandum fore,velim intelligas.

Corollarium.

@ E x his patet,quam facile {it, etiam fine Lunarium eclipfium ex-
pectatione vel obferuatione,tum ipfius continétis & habitabilis lo=
ca,tum per mare difperfasinfulas,ad debitum Orbis fitum ac pofia
tionem,intra breue temporisinteruallum reuocare: & in plana aut
rotunda fuperficie , ip{um terreftrem Orbem aceius partes,ad vi
uum tandem depingere . Examinatis enim infignioribus tantums
modd locis:cztera tum per directas itinerum intercapedines, tum
per notas maritimorum locorum diuerfiones,in fuam harmoniam
vel facile reftituentur.

?ﬂ Libri de inuenienda locoram longitudine

Eaed N 1S,
Vire[cit uulnere uirtus.
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cum: quo tum longitudinis atque latitudinis oblas

‘totum quorumcung; locorum differentiz,tum diz -
rectz eorundem locorum elongationes , mira ac

pene incredibilifacilitate deprehenduntur.

= =1 AXIMA PARS HOMINVM,
: tiam eorum,qui Geographicis videntur
|| obleGtari rudimentis : Arithmetice pra-
| xin,qua duce ti Geometrici,tum Aftro-
Il nomici canones in vium reuocantur, (z-
7| pius ignorare colpicitur.Imo (quod ma
~9l| gis damnandum eft) ij qui fefe non vul-
i| @ares profitentur Arithmeticos: fubti-
~ libus, vel vtcunque prolixis eiufdem A-
rithmetice fupputationibus,abhorrent,gaudéntque leuitate(bre=
uitatem dicere volebam) hoc eft,in promptu fefe offerétibus pro-
;&e;:?:ris in- pofitarum rerum ope.ra_tionibu‘s. V't his igitur omnibus pro no-
; ftro fubueniamus officio,poft inuentam a nobis & cofcriptam ra=
tionem obferuidi longitudinales oblatorum quorumcunque lo-=
corum differentias ¢ etiam dato quouis tempore ) per Lunates vi=

delicet infpectiones , & aliter quam per ipfius Lunz defe@us vel
eclipfes:dum vulgatum Planifpharium,fiue (vt vocant) Aftrola=
bium,ac eius vi{um,f{ciolorum quorundd audacia (ne dicam igno=
rantia) multis in locis deprauatum , ac adulteratum , iuxta veri-
tatem Aftronomicam,& Ptolemaicam Intentioné,in {uam reuo-=
lanfpbarii - caremus harmonia: promiffum t4dem excogitauimus Planifphe-
o :};”;‘:‘e" rium, ad Geographicos v{us fin gulariter adc6modum, Quo tum
excogitatum, 16gitudinales atq; latitudinales locor differétiz,ad datum quem-
piam, & veluti radicalem locum relatz (modd cognitam, & non
excefliug habeant ab ipfo loco radicali diftantiam)cum breuiflime

Quam panci

Arithmetici,
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eorlidem locorum intercapedines,feu diret itinerum profetios

- nes(vbiloca ipfa exploratam habuerint longitudinem atq; latitu-
dinem) inaudita facilitate colliguntur. Cum enim eadem pror= caiis ol
fus via,eifdémque terminorum diffinitionibus & argumentis Cvt- ’:’fP’;ﬁ?ﬁ,‘;’:
pote longitudinis atque latitudinis adminiculo) locorum in terra ;:;tio_
fitusarque diftantias confequamur, quibus & ftellarum pofitiones
in C¢lo deprehendimus:commodiflimum nobis vifum eft,& celefti
Planifpherio,hoc eft,ad rerum czleftium vfus deputato,hoc ter=
reftre deducere,, ac ipfis Geographicis vfibus adaptare Planifphe-
rium. Quod tum artificij fimplicitate atq; perfeGtione,tum vius wHocrlaifphe
{ingularitate & incredibili promptitudine : cztera omnia inftru- Sl iy
menta(qua Metheorofcopia vocant) vel facile fuperabit. Omni= theorofeopils.
bus infuper rerum Geographicarum ftudiofis,futurum admodiim
gratumsac vtile:nd minus conﬁdimus,quﬁm exoptamus. Requi: precipua hu-
rit iraque hoc inftrumentum,radicalem aliqué locum, cuius lon- "”f;r,‘_’ ’:"";_
gitudo ac latitudo ad vnguem fit explorata: ad quem czterorum {f,fﬁ,,q -
locorum tum diftantie vel elongationes,tum longitudinis atque
latitudinis differentiz referantur . quemadmodim proximo libro
obferuauimus . De locis autem non omnibus , fed ijs tanttim ve=
lim intelligas,que citra Aequatorem circulum, & intra ipfius ra-
dicalisloci comprehenfa funt Horizontem. Ad huius itaque loci
radicalis latitudinem,ipfum Geographicii Planifpherium,in hunc
qui fequitur modum , fabricabis.

PI' oblcma I.

Lanifpherij Geogfaphici, ex vulga/
i Aftrolabij,feu Planifphzrij Aftros
nomicl contextura,fummatim elicere

. compofitionem.

1 @ Fabricetur in primis,ex dura quapiam & electa materia,circulas Tabula prin-
ris & plana tabula, cuius diameter bipedalis, vel fefquipedalis ad or :nﬁ‘;;
minus fit quantitatis : tantz autem craflicudinis fic ipfa tabula, vt meus.
pixidem fiue cap{ulam orbicularem,mobilem ac Magnetis virtu-
te delibutam acum (vt in Solaribus fit horologijs) continentem,
recipere facile poflit. Huius itaque circularis tabule centrum fira,




Eiufdem tabu
lee limbys.

Quid und -
qu2g; ipfius
tabuls pars
repreféntet,

Proprij Hori
Rontis deli-
neatio.

Hoyiontis
paralleli.

civenli yerti-
cales.
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circa quod,iuxta ipfius tabule limbum, tres circumlineentur cir-
culi,inuicem paralleli,gemina & orbicularia claudentesinterualla,
quorum extremi dupld feré fit reliqui:& hord erium circulorum
interior & minimus, his literis b ¢ d e, diftincionis gratia fit an-
notatus. Hicpoftmodim circulus b c de,ac vniuerfa planifuper-
ficies,in quatuor quadrantes diuidatur:geminis videlicerdimetien=
tibus b d/& ce,in eodem centroa 7 ad rectos {efe dirimentibus an-
gulos.Vnufquifq; preterea quadrans eiufdem b ¢ descirculiyin 9o
gradus folito more diuidatur. Et applicara ex centro a/regula,per
{ingulas cuiuflibet quadratis diuifiones,fingulord graduum,inmi-
nori & intrinfeco trium circulorum interuallo,annotentur diftin-
iones:in maiori porro & exteriori eorundé circulori interftitio,
ipfi gradus prominétioribus lineolis quinarijs diftribuatur ordinia
bus,atq; finguli ordines {uis exprimétur numeris,a punctis b/& d,
verfus c/& e/ punéa, a quinario vique ad go vtrinque diftributis.

Hicigitur circulusb cd e, Aequatoré repref{entabit:& eius cen-
trum a/polum Mundi,{uper loci radicalis Horiz6tem exaltatum.
Lineaauté bd, eiufdé loci radicalis proprid ac fixd Meridianum:
ad cuius latitudiné ipfum fabricatd eft inftrumétum. Tranfuerfa-
lis porro linea c ae,partem re@iimitabitur Horizétis. Et proinde
punétum b,auftralem ipfius patétis hemifpherij parté,c/ortiuam,

dsborealem, & e/occiduam refpondenter defignabit: quemadmo-

dum ex ipfa qua fequitur inftrumenti potes elicere defcriptione.
@ His in hunc modum optime preparatis, Horizon obliquus,vna
cumillius vertice , ad {ufcepti loci radicalis latitudinem defcriba-
tur:cuiufmodi eft Horizon c fe,ad Parifienfem latitudinem, que
eft graduum 48 , & minutorum fere 40 delineatus,cuius {uperior
vertex punétum g. Nam ipfum locum Parifienfem (veluti proxi=
mo fecimus opereDin aliorum locorum communem radicem, me=
rico placuit eligere. Confequenter infcribantur circuli eidé Hori=
zonti paralleli,circa idem verticale puntum g/ verfus Horizon=
tem ipfum gradatim,aut per duorum ad minus graduum interual=
la diftributi: quorum minimus,centrum habeat fub ipfo vertice g.

Defcribantur preterea circuli,quos verticales,feu progreflionum
circulos appellant , ab eodem vertice g,in ipfum obliquum Hori=
zontem c fe/procidentes:illimque aut gradatim, vel ad duorum
faltem graduum diftribuentes interualla. Quemadmodiim ex ipfa
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vulgati Planifpherij,fiue Aftrolabjj fabrica, colligere vel facile po=
tes. Horum porro circulord verticalium,is qui fignanter verticalis
appellatur,& qui Meridiani b g d/ad rectos diuidit angulos;; efto
cge:quivna cum eadem linea Meridiana b g d, ipfum patens he=.
mifpherid in quatuor partes {iue quadrantes diuidit.In cuius ver=:
ticalis circuli,atq; linez Meridian longitudinem:{upradiGorum
parallelord numeri,quinarijs , aut alijs quibufuis numerorum or-
dinibus,in maiorem {upputationis ﬁicilitatpm,deﬁgnari poterunt,
ab ipfo quidem vertice g, verfus Horizontem c e f/diftributi.Ipfo-
‘rum porrd verticalium circulorum quinarij,vel alij itidem nume-
ri: in longum Horizontis ¢ fe,verfa vice confcribantur, 3 punéis :
{cilicet b/& £/ verfus pun&ta c/& e. Reprafentabunt itaq; huiufcee supradictori
modi paralleli circuli,eorum locorum parallelos,qui circa datum ;’;2‘:7’;’"‘”’ %
locum radicalem Ccuius fitus eft in punéto g) & intra illius Hori-
zontem , citra praefatum continentur Aequatorem . Verticales
porro circuli, viatorios fiue itinerarios circulos defignabunt : per
quos {cilicet veras elongationes,feu directas profe&ionesitinerum
ipfius radicalis, & circumpofitorum locord intra illius Horizon-
tem (vt {upra diGtum eft) comprehenforum,debemus accipere. -
@ Figuretur confequenter {ub Horizonte ¢ fe,circularis quidam  orbiculus ex-
orbiculus, fupra dimidiam inftrumenti crafﬁtudinem,inﬁar‘pyxi: g‘l‘;‘e‘gl’;'d‘fc‘;‘:
dis excauatus, cuius diameter fit linea fd: A' cuius puncto medio, yeponerds.
fiue centro,ftylus quidam metallicus & acutiflimus erigatur , cui
mobilis infideat acus Magnetis virtute(vt{oletddelibuta,& {i uper=
incumbente vitro (vt in Solaribus horarijs,czeteri{q; inftrumentis
obféruatur)ornata.fubfcripti autem indicis ipfius acus,pars auftra
lis verfus f/dirigatur:borealis autem (qu bifurcata eft) verfus d.
Et quoniam acus ipfa , nuriquam fub Meridiana linea directe
 conftituitur : {ed pro diuerfa Magnetis vircute fiue potentia,& di=
uerfa illius impreflione in eandem acum, diuerfas ab eadem linea
confequitur inclinationes,que nifi ad vnguem fuerint explorate, L
fenfibilem in obferuationibus generare poffunterrorem. Ve igi- vt fratuendi
tur ipfi acui,in pyxidis vel orbiculi fundo, debitam ac fidiflimam. j'fnfu‘:;“;gg’f'
fedem-ftatuas:fic facito: Prius quam eidé fundo dire@oriam ipfius, gium.
acus effigiem conglutines: difpones planum aliquod Horizonti,
- parallelum, in quo lined ipfius radicalis loci defcribes Meridiana,
veluti fexto capite,libri {fecidi noftre Sphere fiue Cofmographiz -
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tradidimus . Collocabis deinde lineam inftrumenti Meridianam
b fd,in direGtum ipfius terreftris linez Mer_id.ianae:& acu ftylo {u=
petimpofita,dire@tricem ipfius acus effigiem,luxta contingentem
eiufdem acus declinationem, in pyxidis few orbiculi fundo-c_onﬁ;:
mabis.Hoc enim pacto,veram eiufdem acus pofitionem obtinebis.

“SYIPI0

regilains @ Tandem fuperimponenda eft, & clauo nectenda volubilis regu= 4
mento fiper-  |a,ex congruente metallo vel ligno duriflimo fabricata,geminis &
mponendé. o rehogonaliter ereis,ac & diametro fubtiliter perforatis pinnaci=
dijs,fiue tabellis ornata,cuius regulelongitudo tanta fit,quantus
eft inftrumenti diameter, veluti hl: qualem protfus in vulgati
1pfius regule  Planifpherijfolemus reponere dorfo. Hoc titiim adidéto,quod

in [uas partes - g, eiufc o . . . adne
et alteram eiufdem regule medietatem (vepotea hd in 9o grac
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poteftate inuicem zquales, hoc modo diuides . Applicetur regula
ex punco b, per quamlibet diftinétioné graduum ipfius quadritis
c d,obfignéturg; fingulw ipfius regulz divifiones in femidiametro
ac/continggtes,quz demi officio circini traducitur in fiducialem
lineam eiufdem medietatis a h/ fupradiétz regulz h l: erunt enim
ipfori 9o graduum diftin&tiones.Quos quidé gradus,in quinarios
diftingues ordines,& fuis ornabis numeris,a centro a/verfus pun= i
&um h,vel Aequatorem b ¢ d e/diftributis. Huius itaq; regule ofiium eisf
fiducialis linea h 1, que per a/centrum, & media pinnacidiorum demregule.
punéa traducitur,dati cuiuflibet loci,ad ipfum radicalem locum
comparati, Meridiand potiflimiim reprafentabit : cum {cilicet eo-

rundem locorum atque radicalis loci, longitudinalis aut latitudi-

nalis, vel vtraq; fuerit perquirenda differentia. Poteris tandem (1 gymills in-
velis){upra ipfum pun&um b,prominentem aliquam & orbicula= frumenti [
rem relinquere particulam: & eam armilla {ufpéforia,quo facilius toe;
aut portetur,aut regatur inftrumentum, infignire. Ve ipfa inftru-

menti demontftrat effigies, ad predi¢tam latitudinem Parifienfern
delineata.

Problema 2.

7| Ngulum pofitionis,, quem facit arcus
Niviatorius binis locis interceptus (quort
alter eft radicalis) cum ipfius loci radiz

....... | calis Meridiano,in primis obferuare.

@ Ad eliciendas,huiufce Planifpherij geographici adminiculo, queddsin
propofitas longitudinis atq; laticudinis oblatorum quorumcung; ”“:”t‘i/;”ﬂz'
locorum differentias , ad datum ipfum radicalem locum compa= yenda ﬁ’,’f;
ratas fiue relatas: tria in primis {upponenda vel pracognofcenda
funt.Primum eft,longitudo atque latitudo ipfius loci radicalis:ad

cuius pofitionem , ipfum fabricatum eftinftrumentum . Alterum
eft,arcus circuli magni(quem viatorium appellamus) per radica=

lem & datum quemuis locum incedentis , inter ipfa loca compre-
henfus:hoc eft,directa profectio, fiue diftitia corundem locorum
itineraria. Nam fuper circunferentia huiufcemodi viatorij circuli,

breuiflime ac directe fiunt itineris profeGtiones,verzque locorum
: » § - > ‘ H.j‘




Qualiter pofi
tionis dgulus,
per boc inflry
mentuin obfer
uetyr.
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accipiendz ac dinumerande funt elongationes. Quemadmodtm
capite quarto, libri quinti noftra Cofmographiz,{eu mundane
Sphara,demonftrauimus. Tertium porrd eft, angulus pofitiona-
lis,ex interfe@tione {upradi@i arcus viatorij & Meridiani radicalis
loci caufatus:Quem Geographi pofitionis ideo nominarunt angu
lum , quoniam iuxta variam locorum pofitionem diuerfificetur.
Horum autem duo prima, vel aliorum fidarelatione , aut propria
& diligenti inquifitione & experientia difquirenda, & velutinota -
fupponenda funt. Tertium verd,huiufce Planifpherij geographici
adminiculo,in hunc, qui fequitur, modum conuenit obferuare.

@ Collocetur igitur inftrumentum {uper aliquo patenti & vndi=
quaque libero plano, in ipfo radicali loco ad libellam de induftria
preparato:in hunc quidem modum, vt ipfum inftrumentum Ho-
rizonti eiufdem loci radicalis fit parallelum,& in pyxide mobilis
acusin direGtum propriz & fubfcripte imaginis conftituatur , &

" pun@um b, auftralem refpiciat hemifpherij fiue Horizontis par-

supradictorsi
exeplaris des
lineatio.

tem,c/ortivam,d/feptétrionalem,& e/occiduam.Immoto tandem
inftrumento,dirigatur fuperincumbés regula verfus ipfum locum
datum,cuius longitudinis atque latitudinis differentia refpectu ra
dicalis exploranda eft:fle@taturque paulatim vltro citréque regu-
la,quatenus locus ipfe datus, aut directa faltem que ad illum per-
ducitur via, per vtraque pinnacidiorum foramina vifuali radio fi-
diflime deprehendatur . Nam arcus limbi fiue Aequatoris ( qui
tunc loci radicalis exprimit Horizontem) inter lineam inftrus=
menti meridianam b a d, & eam linez fiducialis ipfius regule par-
tem, qua ad datum locum dirigitur comprehenfus: propofiti an-
guli pofitionalis quititatem propalabit. €In exemplum fequen- -
tem libuit obijcere defcriptionem:In qua Planifphzrium geogra-
phicum b cd e, cuius centrum a,& illius fuperincumbens: regula
fiue dioptra f'g,Horizon loci radicalis h | m,& illius meridiana li-
neaab l,datus vers locus qui ad m. Huius itaque loci pofitionis
angulus,ad radicalis loci Meridianum relatus,eft ] a m, orientalis
& auftrinus,{ub eadem abl/meridiana linea, & viatorioarcua fm/
comprehenfus. Cuius quidem anguli quantitatem , indicat arcus
bf; ipfius limbi fiue Aequatorisb cde: is enim fimilis & propor=
tionalis eft arcui I m,eiufdem Horizontis h | m;idem cum circulo
b c de/centrum habentis,{cilicet a. \ |
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Meridies.
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3 @ De angulo autem pofitionis velim intelligas , qui re&o minor e guo pof-
eft, cuius videlicet quantitas minor eft quadrante circuli,hoc eft, f;‘;’;;l‘l“gf“’:_
minus quam go gradus comprehendens.Nam {i talis angulus po= g-mpb‘,g. s
fitionis,offenderetur continere 9o gradus : locus datus {ub eodem
foret parallelo cum ipfo loco radicali,differens ab eodem {olalon=
gitudine. At fi Planifpherij forfitan regula in dire¢tum linez Me-
ridianz conftitueretur, nullum efficiens cum illa angulum: tunc
ipfaloca fub eodé confifterent Meridiano,{ola latitudine inuicem
differentia.ls itaq; pofitionis angulus,{ubtili obferuatione exami
nandus eft: profpiciendimque diligenter,in quam Mundi partem

{iue Horizontis quadrantem inciderit.

Corollarium.

I preefatus igitur pofitionis angulus fuerit orientalis, locus 1o pofitions

datus orientalior erit radicali:f1 autem occidentalis, idem lo= peripfius an-
cus datus occidétalis erit refpectu radicalis.Si idé praererea pofitio= ﬁ:’l",’ggfc’:;’:
nis angulus fuerit auftralis, datus locus auftralior erit radicali,hoc |

eft,ipfi Aequatori propinquior:{i auté ad Septentfionem fleGtatur
‘H.jj.
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idem pofitionis angulus , locus radicalis auftralior erit ipfo loco
dato.Sed quanta differentia,alter {upradictorum locorum orienta-
lior,vel auftralior fuerit reliquo:fequenti perdifces problemate.

Problema 3

Ato pofitionis angulo, & arcu viatos
riointer datum quemuis locum & ra-
dicalem ( ad cuius latitudinem fabri

°

henfo: longitudinis atque latitudinis eorundem lo
corum differentiam,ex eodé inftrumento promptiz

flime colligere.
pe quibus lo- @ Hoc tertiti & principale problema,de ijs locis potiflimtim venic
g:tzf‘i;}’{:ff intelligendum, inter qua & praeaﬂhrnptum locum radicalem,non
wenti, cadit excefliuum diftantiz vel itineris interuallum:vtpote 20, aut
| 30,vel ad fummum 45 graduum,hoc eft, 1250, ew1815,vel 2812 mil-
liatiorum . Nam fi prafata loca , maiore diftiterint intercapedine,
quam fidelitas atque promptitudo requirat operationis : neque
prafatus angulus pofitionis ad verum deprzhendetur,neque dire-
&um eiufdem itineris interuallum ad fuftam poterit redigi men-
{furam.Qug¢ duo in primis requifita vel fupponenda funt,ad confe-
quendas per hoc inftrumentum longitudinis atque latitudinis eo=
rundem locorum differentias.
Angulus pofis @ Obferuato igitur iuxta precedentis fecundi problematis tradi= 2
;f:::; 2 e,-’t;j:: tionem pofitionis angulo,& diftantia itineraria ¢ qua inter datum
varia prins di Jocum, & radicalem contineturdad vnguem explorata,& fub mil-
gwfeenda.  Tiariorum redacta menfuram:conuertes ipfam diftantiam itinera-
riam,feu interceptum milliariorum numerum,in gradus magni &
viatorij circuliper eadem locaincedentis,, pro quibuflibet 62 mil=
liaribus & femimilliari vinum accipiendo gradum,& pro refiduacii
adfuerit) milliaris imperfecti parte , proportionatam 6o minutos
rum vnius gradus particulam,iuxta rationem eorundem 62 &-~-ad
ipfam partem milliaris imperfecti.

proflematis @€ His in hunc modum abfolutis, {upputetur inuenti anguli 3

exequutio,
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pofitionalis quantitas inter viatorios inftruméti circulos, & loci ra-
dicalis vertice in eiufdem loci Horizonté progredientes,ab altera
quidé Meridianz linez medietate facto fupputationis initio, & in
dextram aut {iniftram partem inftruméti procedendo,proufidcm
pofitionalis angulus fuerit orientalis vel occidentalis, & in borea
-vel auftrali parte repertus. In eo deinde viatorio circulo , qui eun=
dem prafiniet & limitabit angulum: fupradi@us arcus viato-
rius eifdem locis interceptus, & ad gradus & minuta reyocatus
circuli,diligenter numerandus eft , a vertice quidem loci radicalis
verfus limbum aut Aequatorem circulum. Per huius demum ar-
cus itinerarij hoc modo {upputati terminum, fiducialis dioptrzfeu
regula lineola/in 6o partes fiue gradus diftributa , ad vnguem ap=
licerur. Arcus enim ipfius limbi fiue Aequatoris circuli,inter
ipfam lineam fiducialem & Meridianam comprehenfus : differen-
tiam longitudinis,qua datus locus orientalior vel occidétalior eft
radicali,illico maniteftabit. Pars autem eiufd¢ linex fiducialis,in-
ter illius fetionem cum prafato circulo viatorio & ipfum cadens
Aequatorem: eiufdem loci dati {imul exprimet latitudinem.lpfa
demum {ectio pradicte linez fiducialis cum eodem viatorio circus
lo, ipfius dati loci verticem fiue pofitionem defignabit . An verd
datus locus orientalior vel occidentalior fuerit radicali ¢ ad cuius
latitudinem fabricatum eft inftrumentum ) ex antecedentis proz
blematis perdifces corollario.
@Refumatur in maiorem {upradictorum elucidationé,depicta pri
mo problemate ad Parifienfem latitudinem ipfius inftrumeéti figu
ra:fummaria faltem illius delineatio. fupponattrq; in exemplum,
obferuatus pofitionis angulus fore orientalis & auftrinus.Is igitur
in ortiuo & auftrali eiu{dem inftruméti quadranteab c,inter via-

torios circulos {upradicto modo fupputatus,reprefentetur per an=

gulum b g m:viaroridg; circulo g m/termihetur. In quo circulo,
viatorium fegmentum,feu reducti itineris interuallum,radicalem
& datum loci interceptum,a puncto g/verfus m/fupputetur:finia
tiirg; pacto n.Et traducta per ipfum paétd n, fiduciali regula linea
ahvin go partesdiftributa:ea {ecet limbi fiue Aequatoris quadran=
tem b ¢,in ipfo punéto h . Aioitaque primum , idem pun&umn,
ipfius dati loci verticem,pofitionémve deﬁgnare: Arcum infuper
bh, eiufdem loci dati atque radicalis longitudinalem }_c{:ggrimegc
Aij,

Differétia lon
gitudinis.

Datiloci lati-
tudo.

sit® loci dati.

supradictori
exemplaris
elucidatio.



Notandum.

e . DE INVENIENDA

differentiam:Partem verd eiufdem linez fiducialis h n, boream 1p=
fius loci dati prefinire latitudinem. Et proinde ipfa fiducialilinea
anh,indireétum linez Meridianeag b/ad amuflim applicata:por=
tioillius g n,latitudinalem eorundem locorum differentiamiillico
manifeftabit . Concludes igitur , ipfum locum datum orientalio=
rem atque auftraliorem efle radicali, iuxta repertas longitudinis
atque latitudinis differentias.

Meridies.
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@ Haud diflimiliter operandum efle iudices, vbi fupradictus pofi-

tionis angulus,in alium quemuis patentis hemifpharij quadran-

tem inciderit:fed infima Aequatoris feu limbi parte vtendum fo-
re non ignorabis,cum ipfe pofitionis angulus borealem refpexe-
rit eiu{dem hemifpharij parcem.Nec obliuifcaris oportet,quoties
idem pofitionis angulus fuerit re¢tus,tunc viatorium arcum lon-
gitudinalem eorundem locorum exprimere differentiam: & ipfa
loca,candem ab Aequatore poflidere latitudinem,

PI’ oblcma 4.
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Ognita longitudine atque latitudine
am radicalis,quam alterius dati cuiufy
|cunque loci : arcum viatorium eifdem
ocisinterceptum , vna cum pofitionis
angulo,fub eodem arcu viatorio & Meridiano lo-

ci radicalis comprehéfo,verfa vice reddere notum.

@ Supponimus itagalterum locori fore radicalem,& ad illius la-
titudinem ipfum geographicum Planifpherium efle coftrutum:
vtriufque infuper loci longitudinem,fiue adminiculo precedentis
librinoftri,fiue ex ijs qua capite tertio libri quinti noftrz Cofmo-
graphiz tradidimus, aut aliunde fore notam:vtrung; preterea lo-
cum,borealem habere latitudinem. Subtrahesigitur minorélon=
- gitudinem,a maiori : & differentiam numerabis in limbo aut Ae-
quatore inftrumenti, a linea eius Meridiana verf{us ortiuam aut
occiduam eiu{dem inftrumenti partem,prout datus locus orienta=
lior vel occidentalior fuerit ipfo radicali.Fini autem fupputationis
applicabis lineam fiducialem {uperincumbentis regulz fiue dio=
perzieam {cilicet partem, qua in go gradus diuifa eft. Numerabis
confequenter in 1pfa hoc modo quielcente regula, ab illius extre-
- mo verfus inftrumenti cencrum:ipfius dati loci latitudinem. Quo
facto : animaduertes diligenter eum viatorium circulum, qui per
ipfius numerate laticudinis finem educitur. Arcus enim eiu{dem
viatorij circuli,inter ipfius latitudinis finem, & loci radicalis verti=
cem comprehenfus:indicabit gradus & minuta {fzgmenti viatorij,
{feu directi itineris, inter eundem radicalem & datum locum inci=
dentis. Arcus porro Aequatoris {fiue limbi,inter ipfum viatorium
circulum & lineam inftrumenti Meridianam comprehenfus:pofi=
tionalis anguli quantitatem fimul propalabit.
@ Horum autem exemplum, exipfa precedentis tertij problema=
tis potes elicere figura . In qua,differentia longitudinalis nota , fit
b h:&ad pun&um h / applicata fiducialis regul linea , quz in go
partes diuifa eft,an h.Erineadatiloci fupputata latitudo(que no=
ta fupponitur)fit h n.Per ipfum autem punctum n,tranfeat. arcus
viatorius g n m.Aio itaque fegmentum g n , metirl vll;zit.(.).r.lum &
iij.

supponéda in
buius proble-
matis execv=
tioneuts

Traditio proa
blematise

Hyius proble
matis exeni=

plum.
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dire@tum f{upradiorum locorum .in.teruallum : .Arct-lm autem
b h m,anguli pofitionalis,quem facitidem arcus viatorius cum li-
nea Meridiana loci radicalis,oftendere quantitatem.Ipfum denig;
viatorium graduum & minutorum interftitium,in mil_liarig(ﬁ vos .
lueris ) promptiflime reuocabis , 4aqdo vnicuique gx:adul millia
affuum 62 &~ :exipfisautem milliaribus,quas volueris leucas vel

- facilé compones. e | ‘

Problema .
Lanifpheria ipfum geographicum,
in ampliorem magi{que vniverfalem
redigere contexturam:idémque plu-
tibus radicalium locorum fimul co=
aptare latitudinibus. '

vt amplin- @ Cum datus radicalis locus, admodum vicinus fuerit Aequato=
j:%,’l‘;,f;’m ri, modicam ab eo obtinens latitudinem : non erit incommodum
inftrumenti._ extra eundem Aequatorem,prefatum ampliare tunc inftrumentd,
hoceft,eidem Aequatoriliberum pro locis auftralibus circunferi=
bere latitudinis interuallum . Et circumpofitd propterea limbum,
Aequatori concentricum & proportionalem, loco ipfius Aequa=
toris,in quatuor quadrantes, & quadrantem quemlibet in 9o par=
tes fuprafcripto modo diftribuere:ipf${que parallelos,& viatorios
circulos, v{q; ad interiorem eiufdé limbi continuare periphztiam.
Vtin Aftrolabio,feu vulgato Planifpherio,refpondéter obferuare
De dioptra, confueuimus: Et {uccedens figura deméftrat. Sed operzpretium
fe’;ﬁl’z lZ?: erit tunc, fuperincumbentem regulam fiue dioptramin vtranque
% producere partem: & diuifiones alterius medietatis eiufdem regu-
lz,extraipfum Aequatorem,ad limbum v{que gradatim extende-
re, acipfis auftralibus locis refpondenter coaptare. Hoc enim pas
&o,idem inftrumenti fingulis locis tam citra quam vltra Aequas
torem,& intralimbum ipfum comprehenfis,indifferenter adcom-
modabitur.Imo fi quis vellet abfolutum ex omni parte conficere
inftrumentum:includendus effet intra limbum ipfum, integer lo=
ciradicalis Horizon,reliquis omnibus ¢ veluti primo narrauimus
problemate ) proportionaliter coextentis. . '
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2 @ Adde quod fi quifpiam geographicarum obferuationum fhus ve pluribus

diofus, moleftum forfitan ac Importunum exiftimauerit, idem jn- "*dicalibss lo

Cis dccommio

ftrumentum toties renouare,quoties locus radicalis fenfibiliter va dsdsy fit in-
riatus extiterit:is poterit prima fronte inftrumentum ip{um pluri- fremeatim.
bus planis fiue tabellis,ad liberas locorum radicalium latitudines
delineatas ornare . Vin vulgari Aftrolabio, Aftronomicdve Pla-
nifphario obferuari cofpicimus.Sed operzpretium erit tunc,prin=
cipale corpus inftrumenti,commune predictarum tabellarum re-
ceptaculum, tali artificio praparare: ve{olus limbus, & mobilem

acum deferens orbiculus, pro earundem tabellarum multitudine
prominens {ic & eleuatus: & iple tabellz intra limbj cocauitatem,

& circa eundem orbiculum ¢ fa&a in qualibet tabella,ad ipfius or=

biculi rotunditatem excauatura , feu feneftella recipi, & abfque
vacillatione coniungi facile poffint:ijs quibus vtendum erit tabel-

lis,ad 2quatam {fuperficiem cum ipfo limbo & otbiculo, dimetien-

tibuifque tabellarum & limbi inuicem conuenientibus: atque (vt
{ummatim finiam) tabellis omnibus, vina cum volubilj regula cla

uo quodam per medium omnium centrum edu@o de more cons

1ctis & colligatis. Quéadmodiim ex ipfius Aftrolabij,feu Aftro-

nomici Plani{pharij,potes elicere fabricatura:& {uccedentes fi gu=

rz,in maiorem omnium fupradiGorum expreflionem adia@z de- ;
monftrant. Quarum prima,{cilicet bede/circum a/centrum de- S“‘”"'"’”";”’
fcripta:principalis corporis repra{entat effigiem.Secunda verd,vt- fﬁ",f;?f”’ i
pote fgh k Ccuius centrum itidem a) peculiarem loci radicalis, 40

gradibus ab Aequatore diftantis,exprimic contexturam, {uis paral

lelis & viatoribus circulis, circa eiufdem loci radicalis verticem 1/
delineatis ornatam,& ad 20 gradus auftrales ab eodem Aequatore
coextenfam. Cuiu{quidé figure Aequator g fk:obliquus aute Ho

riz6 g h k.Quibus {ubfcripta eft dioptra fiue regula m an o:cuius

pars an o,in vtriufg; latitudinis gradus,borealis j nquam n a,& aus=

ftralis n o/diftributaeft. Sed memineris oportet,ipfum excauati
orbiculum,in quo fcilicet mobilis & directoria reponitur acus,ad
quantitatem illius interuallj fore tiic fabricandum,quod {ubillius

loci radicalis Horizonte cotinetur,qui maioré inter alia loca pof=

fidet ab Aequatore laticudiné: Ne videlicet alicuius prediGarum
tabellarum,ad czterorum radicalium locorum latitudines deferis
ptarum,principaliurn circulorum Interrumpatur harmonia.
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& Figura dioptree,feu regule fuper inftrumenti facie reponender.

Pinnacidinm. Latitudo [eptentrionalis.  Latitwdo anfiralis.
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TRIVM INSIGNIORVM, ET HACTENVS
defideratorum operum Matbematicorum , De Circuli Videlicet qha
dratura, eiit{que dimenfione, & ratione circunferentice ad dia-
metrum:De regularium infuper & multangularis ommium
frgurarum defcriptione: Ac de locorum inuenienda lon-
gitudinis differétia, aliter Zu?zm per lunares ecli=
ples:Vna cum Planifphario geographico:

Authore Orontio Fineo Delpbi-
nate,Regio Mathema-

: ‘ ticarum Lutetice ‘
‘é Profe]fore, ?’

S T i

t®@IOANNIS ROVETII SENONENSIS,
Medici,in Orontiomaftigem,
Scazon.
Oile Gigantum frater,ecquid omnibus
Omnia mifer fic inuidest dic perditet
__o Cur inuides illi inuidiam,qui non tibi
Illam inuidet¢Qui fis ftudebo prodere
Ve miferiorem, quam putes, omnibus ego
Te faciam.Habet F1 N AE v s infignem Genium,
Non patitur vt te nominem:ne forte tibi
Fortuna plaudens iure fuccenfeat.Age,
Si nomen edo,ne male hoc tibi inuideas,
Timendum etiam fuerit:ero quod tibi mindg
- Efle potes.aude pauca,non paucos habet
Fr ~x AEvs amicos. Tu deum hoftem ac homines.

@ Errata alz'quot notatu dzgniora,z'mprej]bﬂae artis
labilitate commiffa.
Facie 39,Corollario 3: legendum (vt 3 & —adn)
Facie 48,linca 2:legendum, triangulo a b c/circunfcripto.
@Regiftum buins operis

£

S0 3 3 4 0q g 83 3
7 ABCDEFGH,

e






