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P» RAMYVS LEs
’ e m ORI s,
| X onmibies vigiliis (Lector) maultos per annosin ars
Se & tiwm liberalium inSitutione elucubratis nibil elemen,
2 5\ tismathematicis,nobis eque cvel exercitii laboribus,
Yokl wel anxinm curis,vel periculofum temporibus acci-
&\ dit. Nam cum 4 primis annis mathematum amore
v 3| captus,Orontio Fineo ( qus primus regia proféfSione in
m mathematicas artesretulit ) operam dediffem, protinus abdu-
Etumrhetorice €/ philofophica exercitationes occuparunt: Intereatamen
Joannem Penam noStra difcipline alwmnum nactus mathematici oneris
fafce me fublewatum ¢or exoneratum putari cAdolefcens enim fuitinge
nio quidem ad omnes artes percipiendum n¢{raéiiz7 , fludio autem in literis
latinis ¢o gmcizs,in pkiloﬁpbia precipué o mqtkematim tanto, ut arden,
tius aut flagratins nibil unguam viderim. Quare cr mathematicapros
[efsio vacaret , ¢o anobis in exameproductus,emulatione competitorum
fecverius examinatus effet , ita mentes omnium cepit,ut etiam ad<ver[arii
eo loco dignifsimum judicarent. Ergo commendatione tam rare eruditio-
nis profefJor factus, cum nostris confiliis excitatus (pem mathematies illu-
[lrationis incredibilem concitaffet , anno atatis [exto ¢or vicefimo inipfo
profefsionis pene westibulo extin&m‘ eft, magno marore nostro, magnoq,
mathematicaruwm rerum detrimento, ltag, cum de pbyﬁc&s iam cogitarenn,
Jazxewn idem vurfus humeris noStris impofitum,animo potius quam robore
[ustinui. cAuxilia undique exquifivi, P. Forcatelus (quodin mercatore
Hippocrate mirum fuiffe alibi [cripfimus) fine liveratura, fine lv/ailofbpbid,
ﬁlo ingenio atq, ufu quodam mathematicus [e[quiannum apud nos fuit.
Hoc adjumeto ufivs cum Euclidem totum accuraté oé/érwaﬂém,ecce bells
civilis calamitas, fuga civinm, bibliothece direptio, Jrustraq, labores ens
clidei:Verum pace reftituta,interim duin Grammaticam, Rbetorica, Diaz
lecticans recoquimus, reliquias nanfragii recollz;gére'libm't , € per Cardi-
« 2 nalem




; IN' ARITH. ET GEOMETRIAM
nalem Castellonium parifienfis academic id oft omnis doltrine confer-
 watorem Forcatelo (cum alter mathematum profe[for defunctus effer)ma
thematicam profefSionem procurare : ut gallica faltem lingua gallicam ju-
ventutem exercendo regii collegii columnamiStam quapoffet, facultare
tueretur, e Antecedentibus igitur fudiis illis expeditis Euclides de integro
repetitus eft,¢on diligétins quam anvea difceptatus: lmerm%ﬁa’.ericm K‘:’[‘
nerus germanis nobis adfuit, qui quidin literis ¢ mathemaris pofSit, pro-
pediem [uomartein Opticis Alaceni & Vitellonis declarabit. 2 bfec |
[ecunda aggrefSio cum [trensé procederet, infania furioforum humana fan,
guine nondum [ariatorum rurfus erupit,nec propius quicquam fuit , quank
abyeltis cateris cogitati onibus [aluti confulere, id fuit in optimatum.castra
confugere, ¢o pro diagrammatis radio defcriptis urbes ferro flammag, de-
letas [lrages totis campis miferabiles,pralium deniq, longé omnium acerri-
mum [pectare, Quidenimparifienfipralio fimile velJarathon Peri-
clis vel Salamis Themistoclis habuit? Sedhacmathefis alio problemate

defcribetur . Termpestas [exto poft menfe fedata eft, domum renerfus nil in-
bibliotheca prater inaniapnlpita repers, Refnerus noster ( qui Lutetia per~'

manfiffet ) ¢ pmdonum mantbus mathematicas commentationes avers
terat, cAt vix domi rever(us videri poteram,cum jam tertiam tempe
[tarem non obfcure nubes celum intuentibus monstrarent, ngm% Tulia-
nues alter editto ad ommia academin compitaper falfum regis nomen pus
blicato (rex enim ChristianifSimus, wbi per [enatum hacindignitate com-
motum refcivit , indignfSime tulit ).cum Iuliawus (inquam) alter iterum
christianos fcholis prohiberet ; imd uera quod apostata ille nunquam cogi-
tarat,armis expelleret. Itaq, ne tertio naufragio funditus peviremus, impes
trari ab humanifSino rege annus ad Europe nobiles academias peregri-
nationis tanguam legationem liberam, ¢’ mediag, flamma mathematicos
illos omnium rerum longe’ charifSimos penates in Germaniam abripus: In
extremis tamen regmﬁnibm cum brevia ¢o [yrtes pm_terrueﬂm mihi i,
derer,duodecim-equites ¢’ jugo montis decurrentes animadeverticademaq,
- intentans
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EITANSAAY RRARTATN 4
intentantibus &9+ Condai principis confiliarinm hoftils _
ultro occurri,¢or diplomate reqy commeatus tantifper repreffos docui longé

alio nos apud regem effenumero locoque quam ipfis effet perfuafum , alias

que tali tempori accommodata differui. Ter dimiffiss,ter repetitus,tandem

welocitate [urmma ed perveniy ubi ficarijs licentia- nequaguam par effer.
Deinceps tutus ¢+ Letus in Germaniam adventus bonorum ac doctorum

omnium (quibus adhuc occurrimus) fingulari bumanitate ¢o gratulatio-

ne exceptus eft . Hoc [acrum mathematis afylum fuit: reducta tandem
(ut tertio mathematicarum [cholarurm libropropofuimus ) ¢ compofita
utcumque ¢ numeris ¢or lineamentis funt elementa, eaq,edita ¢o° publy
mm,/ wlrem ne tot peri’cuh&f erepta inpo ﬁerii perz’clim;ﬂentur. Verumtamen
tanta malorum llias infequitnr,ut cum refbirare primum caZ)erim, tum
affliclepatrie gravifSimum dolorems animo percipiam, Laborum iftos

ram partus feliciora lucis anpicia mereri videbatur, Quemnaigitur me-

cenatem hoc munere potifsimum colerem : Chriftiani[Simumne regem?an
ex optimatibus noftris pracipuum aliquem? e 4t Galliz nefcio qua furialis

- erynnismi erabile regi [pectaculum in ipfo o regni ¢ atatis initio vide-

tur extruxiffe, in quo principes regni [ui mutuis cadibus concurrentes ad

extremum regni exitium [pectare cogeretur. Itag, Deus optime maxime

miferere pereuntis regni, (olems purioris religionis clarwm ¢ illuStrem in

Galliam tuamreducito , regemymenm regum omminm beatifSimum ‘qﬁi—

cito: armatot fortinm ULring, VIrorumin hoftes wominis tui con-vertito,

Intereaverd mathematum [tudiofos ommes obfecrabo,ut fufcipiant laces

ras {[fdxs' totogue aquore 7_'afr'am/5 P e
—Reliquias Danaumatcg immitis Achilli

ter inclamantibus

S A .

Siin u/z’nglz'am rep wlerint : Elifabetham reginam landuim uirtutumaque

ommim patronam reperient, Si ad I, Steuardum Scotie reCtorem princi-
pem cum bellica lande tum uera pietate inﬁgnem‘ acceﬂér_int, nufqudm a
magiftro naufragos veluti condifcipulos gratiores acceffuros exiftimem,
Germania jammibi alterapatriaeft, ¢ prefens fingulos mathematico

| « 3  proemio



ir GEOMETRIAM PRAEFATION .
prowmis appellatos falutare flatwo. In [talia Hieronymum (ardanwm et
Fudevicum Commandinwm ubi falutaverintnon dubito quin gratis ani-
mis excipiantur. Sed in Lufitaniam ad P, Nonium [fecundos ventos
exopmfw’rim, Hic enim «vir cArchimedens, «wir (inquam) Archime-
deus eft,qui ejeltis ¢ egentiém pchpué pofsit opitulari Scripfi¢o refcris
pfihic pleraque millies,gon infinitis [u inde modis commutacvi, antequam
ad propofitam methodinormam qundmrent, magifq, logicam in mathez
smatico themate exercui , quan: mathematicam in ﬁm Pulrvere /Erioquel
ufu traltacvi: nequejam Liennio toto ad hec Studia vecolendum 4 nowvis
quetidie turbis requies ulla fuit:neque ideo dubito,quin tanta commutatio
tanqgue tumultuaria editio pleraque tulerit, qua pacatioris € quictioris
otii meditationon ferret: Hanc igitur meditationem mathematici mathe-
matico pro &mio appellati mprﬁte: uﬂtm locis ommibus exigite:/mjm enim
gratia permulta ex elementis [uftuli, o vos fortaffe plura tolletis : aut
quorundam nobis ignotum ﬁ'uﬁum demonstrabitis. Statueram fingulos
libros fingulis weftram nuncupare,quod equidem confido reftituta pace fas
lurum,ut accurativs [ingula corrigerentur € illuftrarentur. Infanire ez
nim plerofque do&tos homines exiftimo qui patronum & quidem plerun,
querertm ip farum ignarum adver(us reprehenfores operun? [woruim pras
- iomibus invocant, quafi <o dii quidam fint, qui nibil offenderint, aut
peccata[ua corrigireipub. perniciofum arbitrentur, Quamobrem quantus
m,'u@ue ueﬂrum erga mathematicas artes et amor, tantumin mathe=
matica dignitatis emendationem o perfectionem incumbite,gras
tis ifto beneficio atque optabilins mathematum [tu-

.dioﬁs accidere wibil poteft.

IN  ARITH,



ERRATA ARITHMETICAE SIC CORRIGS.
to:primus nu 1erus paginam,fecundus
lineam fignificat, ,

1,23 notd punéta in peviodis.3, 4 loci :tum€r 2 €7 funt1o pro fequentisloci.8,35 divifo-
rem ¢z facio 12i4,32 [fiprimus non:is 36 pro ipfiserit.as, 30 pro 2 lege 8. 17.30 .3’3, 32 dividam g
dffesrz.28,7 %_;, 16 numeros alternis.z4., fervabo: 14,8 pro 2 lege 3: ev 6, fupertriquarta. 24,
8.fic10 ad 1z & 35 d medio fuperat factum ab extremis facto,35,4 lege8o = Eme,15idm, 34,19
smitatus eft 31 lege £ 32

ERRATA GEOMETRIAE SIC CORRIGITO:
primus numerus paginam,fecundus lineam fignifi,
~ catFiguras quafdam cuerfas aut tranfpo~
fitas redigito in ordinem.

16 dfymmetre. 6,3.ab Enclide. 8,15 inferiptd.23,30 geometrice.) 44,6 iu y.42,7 € 8aly,
8a¢Ty. 5/, 7item. nbafi ye eriteiad iuutyo ideffpersenzesaiado u, ¢ alterné, ut
eiad aificiuad ou.(s8,0perzer ie,21 aie equantur,sh eadem a c. 66,29 inminore.
Sl4>30 terminum. 65,13 menforis. 96,36 ad U a, 41 recedendi. 677, 9 pone 1 ad finem radit optici
infigura. 68,3 th Euclidis,38 pedum 20372,30 . %,19,63 . 75, 5 parallelogrammi. 76, 10 al-
terna,it cum rotundo,ig duplum trianguli. 85,1 celebratum, 46 fi. 845 e duplici, 31 confecta-
rium. 88,614 4: He note fignificant quot. 88,1 fingulares. op, v ponein figurdiz. o, 21 Car-
danus tantum agri, 92,13 triplex. 03,3 deletertio 13 totius. o4,10¢r 0 €136 NYY. (05,27 15 1d
eft)26 latera, 40 fuerunt vationales. osf,10 repone o i finelinee il. 103,2 utcunque,32 genefis.
195,25 fintque. 108,15 hac. 1,1 a e fecet, 15, 31 equilaterd. 18, sreponein figura tangentem
iu. 118,37 facdiametrum a o 0. 141, 26 dele denique. 142,27 €18 ¢, 144,12 punitot. 146,
34 qudm i € @0 equatur, 15,1 equantur. 154, 1z [, 36 planis s tlm, e u) v f bifecanti-
bus,34 dele duo planastlm 8 uj v f 3£ fedtio t £ 156,20 €2 c15e 4. fkercometrid. 161, o fte-
yeometria,n additus, 154, 15 Etita,1s demonfbrantis. 166316 duplex, 10 y nj3oin.’v73,1 d b,
380, 18 duobus. 185,15 mdnens ft. 186;51 ylindri, 187,13 hee geodefia, a5 cylindris a b,37,vée
ﬂs. 189,12 diametro, — ,
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CAP, . DE NOTIS ARITHMETICIS

~ad

w1

~ 14 A - \
7 Rithmetica eft dodtrina bene numerandi. Partes arithmeticz
wan) duz funt,fimplex & comparatina: fmplex, quz confiderat fims
n (S f plicem numerinaturam. Numerus et fecundum quem unem

i quodquenumeratar : ut fecundum unitatem unum, kcundum
| binarium duo, fecundum ternarium tria, & {icdeinceps omnes
e numeri: [taque numerus eft unitatis autmultitudinis:potefique
+ effe minimus , ut unitas : maximusautem quo major, dari nequeat, nullus
efle poteft. In numero (pectatur primum notatio, deinde-numeratio. Numer
ri,veroin abaco fcribendi & notandi he decem funt notz. To2 i34 54 65 7 %600 Ok
quarum primafignificat unum,fecunda duo,tertia tria,quarta quatuor, quin=
ta quinque,fexta fex, feptima feptem, o Gaua oéto,nona novem 1 Circulus qua
nota elt ultima:nil per fe fignificat:valet tamen ad alias notas amplificandums:
Amplificationis gradus funt tres, deincepsque periodis fimiliteriterati, femel,
decics,, centies. Nam de primis novem notis qualibet fola,autultimo univerfi
numeriloco, fuum numeram {emel exprimit: penultimo decics, antepenultis
mo centies : Hac primaeft periodus: Secunda eft millium, Quarto itaqueloco
numerabis millena femel, quinto decies, fexto centies; Hinc fequitur tertia pes
riodus,ubi'numerabismiliies millena femel,decies,centies : tum fimiliter quars

ta periodus eft miilics millena millia,ubi tres illi gradus imiliter iterantur:&fic -

in infinit@. Nomeros igitur ita notabis unii r:decem 1o.centum 1o o.millerooo.
decem millia ro000.centum millia ro oo 0 0. millies millena 1oooocoo:due 2.vis
ginti 20. ducenta 200, duo millia zooo. viginti milla 20000, ducenta millia
200000, bismillenamillia 2000000 fic nota fingula locis ternis augentur,
Atquifi numeri pluribus notis defcripti & collecii famma 15gior fuerit: uteam
fuis partibus efferre condifcas : fines periodorum pundis diftinguantur, Nu=
meram fgitur decé his notis fic interpuntum 23 4 567 8 9 o itaenuntiabis:
Primo membro dices millics millenamillia. Secundo ducenties tricies quater
millenamillia, Tertio quingenta fexaginta feptem millia : Quarto octingenta
nonaginta, Quapropter hoc commune velutalphabetum decem notarum ad
quemlibet notandum numeram efio, alphabetam tamen non voci,fed manui

& (criptura,id eft abaco neceMarium.
: CAP, LL . DE ADDITLONE

f N Vmeratio € duobus oblatis numerorum terminis tertiuminvenit,& quidé
' = " nifi totafimul expediri pofsit, indu&ione partium utitur,“guonianl__;fl;_d‘-_e_x_x_;
' a efi nu=

{ a" > = ‘
Nibg 90 ek s w?-am;g



s : P. RAMI

et numerare pet totum & per partes, tumgue nota qualibet tanquam {qlxraﬂa
IpeQatur,& (i lequenti numerationi ferviat, mente refervatur ad effugiendum

- debriois liturz tedium. Numeratio eff prima aut conjundia. Prima,quznus

‘merum cum numero femel numerat,ut additio & fubdudio. Additio ¢l nume
ratio prima, qua numerus additur numero,& habetur totus. Hic funt decem
unitates. I.L.I.L1.LLLILI quibus addendis numeramus 1.2.3.4.§. 6. 7. 8. 9. 10¢
ubi ad numerum quemque antecedentem unitas additur : & hec pil e’
cies eft additionisper unitatem:2 addarur ad r,totus erit 3:& 2 addaturad 3,10/
tus erit 5:& hic fecunda fpecies eft additionis per 2: 3 addatur ad 1,totus ent 4:
3 addaturad 4 , totuseric7 : & tertia {pecies additionis erit per3: & f{ic dein/
ceps. Additio numerorum continuorum prior & facilior eft, quia toti cum tos

tis fimul adduntur: ut € quatuor debitoribus primus debeat aureos 1000, ¢

fecundus 200, tertius 30. quartus 4 : fummam continenter addes, & dices

.+ ‘effe123 4 aureos, & fic Ariftoteles ait numerum neceffario numerari per addiz

tionem. Additio difjun&orum numerorum pracipuam meditationem re=
quirit,& quidem in notis/primum inter fe fingulis : ue difcipulus prompte {ciat
addcre fingulas cum fingulis:ut1 &z (unt3:4 85 funt g : 9 & 8 funti7, & fimi
litertotum alphabetum 1.2.3. 4.5.6.7.8.9,futfum deorfumque addendo medis
tetur,Hic Pythagoreus additionis abacus eft. Numerorum difjuné&orum addi-
tio finiftrorfum inducenda eft, utexcrefcentes fumme locis excrefcentibus ot
dine facilius notentur: & ex fjs additis collectus numerus interfecta linea, fubs
notctur, Efto primum exemplum facillimum. Debitot tibi debet uno nomimne
corohatos 23 4,alter rrr : Queraturigitur que fumma ficex utroque, Ordine
difpofitis numeris,ut fimiles inter e refpondeant hoc modo,

2 3 4
e s

Aicincipiam: & 4 funt 5. Jtaque g fubnotabo:deinder & 3 funt 4 : & hic fecuny

- doloco 4 (ubnotabo: Deniquer & 2 funt 3 : quaz fimiliter fubnotabo.Induétio
ficerit, : -

b @ s !
oahi b ‘
3 4 5 a ‘ ’

In hocexemplo tertius numerus invenitur € duobus datis: inducitur per pars
tes, qua {ingula tanquam folitariz {pectantur. Efto jam paulo plenius exem-
plum ubi mentis refervatio adhibeatur:addantur § 67 8 9 ad 1 2 3 4. : difpofis

tis numeris hocmodo. - ‘
e §. 6 7.8 9
| g

ficincipiamab ultimo loco: 4 & ¢ funt 13 : hic duz nota funt duobus locis no

tandz:



ARITHMETICAE LIB 1 3

tandx:ultima {cribenda eft ultimo loco,& fecunda refervandain fecundum lov
cum. Itaquefubnotabo 3 & refervabo 10 pro uno fequehtis foci, & dicam fee
quentiloco,1 &3 {unt 4: 4 &8 funt 12, fubnotabo 2 & refcrvabo ut antea, 1o
pro 1 fequentis loci:tum 1 &g funt 3:& 2 & efades ‘quz [ubnotabis: Deinde §
folareperiam,qua {ola imiliter fubnotabo : denique invenies his duobus nu~
meris additis totam fummam efle §8023 . Indudtionis [umma ficerit, '

5

@'t B g s
12;4 o
e

" Poteft verd & complurium numerorum effe additio,fed tamen duo tantum fee

paratim fpetantur, & duo primum additi tanquam unus additur ad tertium,
neque duobus plures adduntur,ut tertius inueniacur:Ut i queratur quampris
dem vixerit Homerus , & re[pondeatur e Gellio, 160 annisante conditam Ro»
mam,quz condita {itante natum Chritum annis 7 § 2 : Chriftum vero natum
annoabhinct g 6 7. addantur hi tres humeri: Summa indu&ionis indicans
Homerum annos abhincz 4 7 ¢ flotuifle,erithocmodo.

* 2 &
Idem eritfi quotlibet numeros propofueris,uthic. g
TR S e N R B B
guaE . 7We WG qty 2 ek
e - - S
g/ qln8lng E ey Y
2B Nel G glgrt e G UIR LS

CAp. UHL DE SVBDVCT!ONE.
S Vbdudio eft numeratio prima,qua numerus fubducitur & numero,& habes
tur reliquus.Subduco 1 de 2, manet ;2 de §,manent 3:3 deo, manent §:Sub
ducionis meditatio in fingulis notis ¢adé hiceffe debet, quz fuitin additiones
Tollo 3 dev,manent 4: tollo 4 de 9, thanent 5 : & {imiliter totum alphabetum

123 4 5 6789 omnigenere verfandum. Hic Pythagorzus fubdudionis abas

cus eft.jam fit exemplii ubi totus numerus 4 toto fimul fubducinon pofsit,ut fi
: a4 2 defums=

4’ iy |

iy ,;74“‘1‘ j }’ &‘f{_a& 1

7
-*,,’34
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4 1o iap SRR IA Mt T \
de fumma zrisillius alieni 3 4 5 (tbducenda funt23 4,difpofitis ordine numer.
tishocmodo, - ‘ :

A
« 5 4

fubducendoinfra: fupraautem 3 quo fubdudtio facienda, incipiam 4 finiftra
dextrorfum,contra quamin additione:Tollo 2 de 3,manct 1, & fupernoto 1 des
letis 3 & 2.Deinde fubducam 3 de 4, manet 1,& {upernoto t deletis 4 & 3:denis
que (ubdudtis 4 & § manet 1, & fupernotabor, deletis § & 4 :unde inveniam,
reliquumrelle tir,cum fubduxero 23 4 4 34 §.Inductio tota fic erit.

) (P CNES ¢
¥4 5
Xy

Hocexemplum invenité duobus oblatis tertium, inducit per partes, easque:
tanquam folitarias. Efto jam & exemplum refervatimentenumeri,nempe cum,
fequens (ubducéda nota majoreft,quam fuprapofita,tum e reliquo precedens

te,t mente refervabo , quod notam fequentem denario augeat: utfifubducens=

dafines 4 5 de 4 3 2,cum {ubducam 3 de 4 non fupernotabo r,quia 4 fequens

{ubducenda notamajor eft fuprapofita 3, fed illud menterefervabo, & 4. fub

dudtis 4 13 manerent o,quz nequaquam propter eandem cauflfam notabo, fed.
uno minus,8 tantum {upernotabo, & r mente refervabo, quiafequens (ubdus
~ cenda nota majoreft.Itaque § fubdu@isa12,reliqua 7 fupernotabis:undeinve:
niam (ubdudis 3 4 5 de 4 3 2 relinqui 87. Totainductio ficerit..

43 =
F # 5

Hzc fubducendivera viaeft, & majoribus deinde numerationibus neceflaria;.
necomnino priusantecedens nota eft fubducenda, quam providero unde re=
liquafubducipofsint. Siintercurrant circuli fignificantibus notis,, cum fimili=
bus tamen n{firibendi,& eadem tenenda via eft.Carolus magnus anno Chrifti
8orcoronatuseftimperator: nuncautem annus eft Chriftiz § 6 7.anniitaque:
abimperio Carolinuncfunt 7 66.Indudtio ficerit..

" 2:.6. 6
¥ 5 b >
R A o

jam ponatur exemplum: majoris:differentiz.: ut 4 4 0.0 0-0 2:3: fubducantur
: Sl 9 9,reftas



ARITHMETICAE LIB L $
¢ 9,teftabunts 9 9 9 9.2 4,inducio ficerit,

: 3999924
VYD IETE
F & 4

Sit& alterum exeniplum.,,utfubducantur 287649 de387647.Indudtio
ficerit.

9 ¥99.8
38 7557
xyFe 5y

Siplures termini fuerint vel fubducendi, uel ejus,a quo fubdudtio facienda, re-
ducendi funt prius additionein unam fummam :ut fi velis fubducere 4 6 5 de
234.89045.addes23 489 o5, totus erit 1 13 9 :undefubdudtis 4 6 5,relis
quumerit 6y 4.

CAP. IIIT. DE MVLTIPLE
catione.

N Vmeratio prima ejufmodi cff,conjunéa fequitur,quz numerdi cum nume-
"7 ro toties numerat,quoties proponitur:Numeratio cdjuncta eft multiplicar
tio,aut divifio:multiplicatio eft,qua multiplicidustoties additur,quoties unie
tas in maltiplicante cGtinetur,& habetur factus: unitas augetaddendoutr &«
funt2:1 &2 funt3:1 & 3 funt4:attamen nihil auget multipiicando.Nam femel
1.2.3.funttantli.2.3.ltem 2 fibiadditus elt 4, quotitemefficit (ui multiplicatio
ne.Nam bisbina {untitem 4.Idinilliseft proprium. At 2 & quilibetalius dein-
ceps numerus quolibetloco cateros numeros multiplicat: ut bis 3 funt'6; hic
fumo 3 bis,quoties nempe unitas in 2 multiplicante cStinetur. Denique pro da
- to multiplicante multiplicadus additur. Numeri inter fe multiplicati facificeun
dem:utquaterquina {unt 2 0.& quinquies quaterna {untité 20.Meditatio auté
de multiplicandis inter fe notis tanto accuratius {ufcipiéda eft, quito majus eft
multiplicationis opus. I[taque puer perdifcat primo fingulas notas per fe- mul/
tiplicare: bisbinafunt 4 : ter terna {unt gq@ter quaternafunt16: quinquies
quina funtz2s:{exiesfena 3 6: fepties feptena 49 : &i@o&ona-bﬁ.;: novies no=
vena 81. Tum fingularum notarum%‘ﬁm fingulis mul’tipég-‘atione fciarquid cf=
ficiatur:ut bis3 funt 6: bisiquaterna 8:bis quina 1o : bis {Tha12:bis leptenar4:
bis octona16: bis novenais: & ficin reliquis notis:fed in majoribus major eit
attentio:ut novies o®onafunt >z ; novies feptena,fena,quina (unt 63;54 , 4.4:
octies feptena,fena,quina funt 6.4 8. 4 o.Hanc fingularum notarum multiplis
cationemaffecntus difcipulus, multiplicationemquamlibet facilem habebit.
HicPythagoraus multiplicationis abacuseft, Arquifiradibusmajorum nos=
tarum aliqua difficilior erit,licebit & hic per partes numerare,ut octies novena,
: \ : : TR fidifficile

23 ;
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i difficile Benumerare, addam primo quater 9, deinde fummam addam fibi
iph,id eft dimidium dimidic uctotum habeam,fic.

9
9
9
\ Tu955
3.6
= i
7 2

Quinetiam ficebit per partes & hic multiplicare, & particulares ﬁx,mnias' addes
te,ut 8 pery fic. \ :

27
355
5 .5
Ko
Z  ;

&
7 Z

Sed jam majoris & é pluribus notis confiituti numeri multiplicatio proponas
tur,, & quaratur quis aurcorum numerus menfiruo ftipendio 4 § 6 militum,
cii fingulis 4 aurei attribuantur.Id affequar 4 56 per 4 multiplicatis.Siniftrors
fum,utin additione procedam: quia multiplicandi notx totics addendz,quo=
ties unitas in multiplicante continetur,& majorem commodius (uperne colioe
cabo. Deinde multiplicantem per tres multiplicandinotas figillatim ducam,&
tribus trium fegmentorum multiplicationibus fingularibus abfolvam. Nux;]c
ris igiturita difpofitis,lineaque utin additione fubfcripta,fic incipiam,

4. 5.6
4

Quater € funt 2 4:notabo 4,& 20 refervabo pro 2 loci fequentis : talis refervas
tio fuit in additione,& hic tanto crebrior,quato numeratio major ¢t : quater ¢
funt 20,8 2 refervata, funtzz :notabo 2, refervabo iterum 2 0 in locum proxis
muin pro 2 ,quater quaterna funt16,& 2 refervata {untis, quz notabointe
gra:indudtionis (umma fic erit.

4 § 6
i
1.8 2. 4

Uinde.
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undeinveniam 4 § 6 per 4 multiplicatis fieri 1 8 2 4. Hic uidemus inventiont,
tertiiindactionem partium, notarum folitudinem & refervationem. Idem fict,
per partes utrinfque numeri tam multiplicandi tum multiplicantis. Proponas
turigiturexemplum paulo plenius, & quidem per partes multiplicantis fimily/
bus multiplicandi partibus re[pddentes,ut 207 o per zo 4 multiplicentur. Sin-
gularis indudio partium componet tandem 4 2 2 2 8 o hoc modo,

o827 0 / :
25,50 - 5
. 2 L8T0
. @105 0
4.1 4 o© SRS
B B N3iied e

Quo in exemplo,ficutin cateris omnibus,circulus per circulum , aut per fighis
ficantem notam nihil efficit. Circulus tamen pro inventione talis multiplicas
tionis notabiturin principio ad fequentes notas augendum. At fi fit in medio
multiplicantisloco, nihil e necelle : compendioc autem numerosin circulum
definentes multiplicare poffumus detractis ultimis circulis : deinde iifdem fas
¢to pofipolitis : ut fi multiplicentur 7 2 o o per 4 § o, omifsis circulisillicduor
bus,hicuno,multiplicabo 72 per 4 5, & fato ;3 2z 40, poftponam tres circulos
hocmodo,3 2 4 o 0 o o,His perceptis nulla multiplicationis numeratio propo
' ni poterit difficilis vei obfcura,quamlibet camagna fit: ut fi multiplicandus fit
‘123456789per78gfaliuseritg86o7 4064521

CAP. V. DE DIVISIONE,

D Tuifio eft, qua divifor fubducitur 4 dividendo quoties in eo continetur, &
habetur quotus: unitas minuit numerum fubducendo,uttollor de 1,de 2,
de 3,manct o,1,2:non minuit tamen dividédo. Nam rz divifis per 1, quotus eft
12,id eft 12 unitates quales funtin dividendo, & hic divifus & quotus eft idem. -
Divifis 12 per1z quotus eft 1.id eft pars duodecima:& hic quotus eft dividendi
pars quota cognominis divifoti:ut fecunda.fi divifor fit 2: tertia,fi 3 : quarta,i
4,8 ficdeinceps. Atqueutinadditione numerus totus,in fubductione reli
quus, in multiplicatione factus , ficin divifione quotus cognominis divifori
quzritur,id et {i per 2 dividatur, quid valeatuna fecunda dividendi, {ipers,
quid tertia,fi per 4, quid quarta. Diuvifioigiturmultiplicationircfpondet:fed
analogia inver(a: utenimin multiplicatione unitaseft ad multiplicantem, fic
multiplicandus eft ad faGum: contra vero in divifione: ut dividendus ad di-
viforem, fic guotusad unitatem. 2 : /
Tresantem dinifionis termini notantur,diuidendus fupra, diviforinfra, quo=
tus ad
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tus ad latus,ut diuifis 1 2 per 4,quotus 3 erithocmodo.

iz 12 -
e

Atque meditatioilla,qua in additionis,fubdudionis , multiplicationis numes
ratione commendataeft, eft hic imprimis commcndanda ut difcipulus fciae
quem numerum quazhbet nota fingularis,& per qucm dividat: Scwt autem per

comparationem multiplicationis. Nam {i numerus faciat numcrum per ali=

quem , factum dividet per eundem. Unitas vero facit omnem numcrum per
iplum,& omnis numeros leipfum dividit per unitat€’: Ergo unitas dividit oms
nem numerum:Bis quaterna (unt 8:ergo 2 dividit 8 per 4,& 4 dividiteundent
per 2. Quater § funt2o:ergo 4 dividit 2o per 5, & 5 dividit zo per 4. Septics 8
funts 6:Ergo 7 dividit 56 per 8,8 8 dividit g6 per 7. Octies 9 funt72 : Ergo 8
dividit 72 pet 9 ,& o dividit 72 per § ,omninoque numerus dividitur per eos
numeros per quos factus eft: qulmultos factores habef, habet etiam mulcos
diuifores : HlCIgltut‘ Pythagorzus diuifionis abacus eft. Sit exemplum ubiin-
du&ioneficutendum , & quidem dextrorflum ,utin fubda&tione. Exemplum
erit prim de divifore toto X integro: d1v1dantur 74 76 per 6,notabo primum
dividendum {upra,diviforem.infra, & ad latus finifirum utimmobﬂis femper

appareat, quamuis {ingulisin Ioczs deleatur:fecusin prohxa divifione confus
fio quzdam per errorem memoriz creat pofsit.

Tk k.0
6) &

&> poffum fubducere 6 femel, & manet 1 ¢ notabo igitur1 pro quoto, & deletis

= dividendo,& ¢ divifore,fuperfcribam 1.Prima inductio lic ert,
‘ | ,

S Ly e

&

L

Secundo ptoducam ¢ diviforem in proximum locum.j jam 6 poflum fubduce'"
re bis a14,necamplius,&bis fenis [ubductis A 14 reftant. Hancigiturmedita
tam multplicem fubdudionem animo referuans adnoto primum 2 poft1 pro
quoto. Deindenefortelapfus memoriz intercidat, autaliquid aliud offenfum
{ic, repeto ab animo depolitum feparatim per muluphcatlonem & fubductios
nem,& multiplico primo 2 quotum per 6 diviforem , & refervatum acjam refes
&Gum fubfcribo fub r4,deleoque 6.Secundo fubduco 12 axq.,& manent 2, qu

deletisi2 8& 14 {uperfcribo. Secundaindudtio fic erit.

¥

6. T 7. 6. (13
S

¥

Tertio
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“Tettio producam 6 diviforem in proximum locum 27, unde poffum fubduces

requaterfena,ideft24,ut3 manegant. At factum & reliquum fervans animo ad
notabo 4 poft 12 pro quoto: Deinde factum repetam eadem multiplicatione 6
per 4,8 [ubfcribam 2 4 deletis 6, tum fubducam faciliz 4 & 27,& fuperfcribam
3 reliquum,deletis 24 & 27. Tertiaindudtio fic erit. ,

6) ¥ x 3
FHET G (124
'S S 4
& x &

M

Pofiremo producam 6 in reliquum locum 36, unde poffum omnino fubduce
refexies fena,id efi 36, ut nihil maneat. Atin memoria deponens 36 adnotabo
6 poft 12 4 pro quoto: Deinde repeto depofitum,multiplicando 6 per 6,& fub-
jicio 3 6,Pofiremo (ubdudis deletisque utrinque notis,tota induio ficeit,

x X ¥

FZ 7L (1246

FFe o

Y X4 F
¥

Hicinvenio 7 4 7 6in 6 divifis quotumefle1 2 4 6, qui hac divifione expetes
batur. Divifionfsigitur opus primo contexitur meditatione multiplicis fubs
ductionis,& adnotatione quoti,ubijam peracta divifio eft, fed pera&a tantum
in mentis abaco,ut memoria tanto major hic requiratur, quam antea : Deinde
velutad memoriam & fidem meditationis probandum retexitur,exemplo ocu,

-lis fubjecto , repetita tum multiplicatione per quotum & diviforem , tanquam
_pignoradepofiti: tum facti 4 dividendo fubduéione. Atqui fi plures fintnote

diviforis,omnes fimul velut una confiderantur, & fubducuntur zqualiter. Cu=
julmodi exemplum fit de divifore multiplici,qui per partes fuas zqualiter
fubdugendus fita fuprapofitis dividendi notis, quoties nempe , continetur.
Ethic{ubdu&ionis vera via, quam docui;plane cernitur, cum fubducere incis
piamus dextrorfum fingulas {ubducendinotas ante meditando, quam quid»

quam dequoto flatuatur, Dividanturigitur14 4 per 12, pofitis ordine numes
ris hoc modo,

; 12) T %54
Iz

Videbo pximﬁm 1ab 1 femel fubduci, & totiesz2 4 4 ,& 2 i’eﬁabu‘?)t :adnotabo
‘ S e igitur



1 e P RAMTI i L
fgiturt pro quoto,d deletis 14 8 12 fuperfcribam 2. Induio prima fic exit, |
2

12) ¥ 4 4 (1
X &

Secundo producam diviforem in proximum locfiz 4 : acvidebo 14 2 bis fub-

duci pofle,& 2 4 4 toties;neque quidquam refiare,Inductio tota fic erit.

b3

12) ¥ 4 4 (12
X x

£ =

In primaindudione hujus exempli, fecunda diviforis nota fepius fubduci pos

terat,quam prima:{it exemplum,ubi prima {epius fubduci pofsit,quam fecun- -

da, & quidem divifor fit majorum notarum. Dividantur 8 41 coronati ex pra=
damilitibus 29.Notabo primo dividendum & diviforem fic.

)8‘4 x

29) & &

Acvidebo 2 ab 8 quater quidem fubduci poffe, ut primi 2o milites inguli car

piant 400 ¢oronatos:at reliqui g milites clamabiit iniquam partitionem efle,
neque partem {ibi @qualem relinqui,quia g 4 4 toties fubduci non pofsit: pofx
{um etiam 2 ter fubducere ab 8, fed Areliquis 2 4. non poffum toties fubducee
re g:lubducam igitur,ut zqualitas fubdudtionis in partibus diviforis obferves
tur,2 ab 8 tantum bis,& 4 reliquis 4 4 toties fubducam ¢,& manebunt 26, Ita-
que feruans mente bis 2 9,ideft §8,adnotabo 2 pro quoto, & pereum multiplis
cato divifore, recoltigam quod ifta multiplicis fubdu&ionis zquatione com.
prehenderam,& reftituam 8,qua deleto divifore {ubfcribam dividendo,& ab
eolfubducam,manebuntz 6,quz fubducendo 58, & fuprapolito 84 deletis fu~
pexleribentur, Induio prima ficerit, :
26 .
29) & 41 (2

% g

F&

Secundo producam diviforemin reliquum dividendilocum 2 &1, Hic poffum

2 fubducere tredecies 4 {uprapofitodividendo 26: Verum ab unoxeliquonon
: ; poflum

ze
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poTum fubducete o toties. Nec omnino fieri poteft, ut nota diviforis ulfa plufe
quam novies hacindu&ionis v%g {ubducatur:quia major numerus qui 9, uni-
canotacomprehendind poteft. Cum vero 2 226 novies fubduxero, 4 reliquis
81 potero fubducere g toties. Depolfitis igitur in animo 261 adnotabayg pro
quoto, & per eii multiplicato divifore,repetam 2 61, qua deleto divifore fuper-
{cribam dividendo, ab eoque fubducam deletis infra fupraque, numeris tum
fubdudtis,tum,unde facta fubdudtio efi,nihil reftabit. Tota induéio fic erit.

%:g (29

2 ¥ x

Y
T e

s
¥ &

Sidivifor primo dividendiloco fit major, promoveatut in fecundum focum:

ut{idividam 252 per 4.2,n0on poffum tollere 4.2 425 : promovebo igitur divis
foremin fecundum locum,& reperiam 6 quotum.Sicontingataliquo poft pris

‘mum loco divilorem majorem effe dividendo,circulusin quoto adnotetur.Sic

divifis 6089 12 per304 quotus eft 2003.Quod fiin reli&is in medio {patio va,
cuus locus offendatur,circulus videlicet afcribendus erit,quod accidet , fi divis
dantur 36 4 in 26,ubi quotus erit 1 4.jam dividatar quamlibet magnus nume,
rus,ars expofita fufficiet:ut fi dividd illum antefactum numerii 974074064521
peralterum facttorem > 8 g,alter factor quotus erit123 456789, Hoc exemplum
& fimilia majorum notarum mathematicam & Platonis uereseopso,& Ariftotes
lis dpaigeoip imprimis declarabiit.jPes bonus, oculus bonus ait tyronibus lanis
fta: mens bona,memoria bona,manusbona dicathic arithmeticus difcipulos
Varictas enim tam multiplicis in una numeratione numerationis erectam men,
tem & conftantem memoriam, fidelemqué manum maxime omnium requirit.
Acjam nemo {ibi arithmeticz difcipulus videatur,nifi fingulis arithmetici ftu.
diidiebus divifionem vel quam maximam poterit, efficiat. Compengdiafune
etiam quadamin dividendo.Sidiviforis prima nota fit r,reliqu circuli;detras
&is e dividendo ab nltima notis,quot circuli fuerint in divifore, peractaldivilio -
erit:{ic diuifis 500 perro vel 100,quotus crit §0.5.

CAP. VI DE NVMERO PARI
g impari.

E divifione oritur numeri differentia, imparis & paris, primi & compofiti,
Impar et numerus a binarioindividuus, ut 3.5.7. Pareft numer® dividuus
az.ut2.4.6.8.10.12,14. Itaggin ppetua ferie numerortir. 2.3. 4.5. 6.7.8.9.10. IL
12,13, 14.15,alii func pares,alfj impares,quod erat Eratofthenis cribrii. Pareft pa,
riter par vel impariter par.Pariter par eft par tantfi dividuus a pari per paré: ut
i B2 4 tantum
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4 tantum dividitur & 2 pari per 2 parem. ut 8 tantum dividitur 3 2:pari pet 4-
parem: tales funtomnes a binario duplicati:ut 4.8.16.32. 6 4. Aclianus cap. 8..
deremilitari aithunc numerum militiz caufla excogitatum efle ad acies com/

modgps permutddum. Itaque phalangis numerus & Tacticis exoptatur 1638 4..
Parimpariter par e, par diuiduus etiamab impari per parem, ut 6 dividitur
a3 impariper 2 parem : fic12 dividitur a 3impari per 4 parem: fic 3o dividitar:

A

3 § impariper 6 parem.. , : ’

CAP. VIL DE NVMERO PRIMO
¢ compofito, .

& Tquehzcnumeri prima eft différentia é divifione:fecunda eft primi & com/~
“polfiti, Numerus primus eft numerusindividuus ab alio multitudinis nus-
mero:utrz2.3.5.7:dividiturafit unitas perunitatemfolum;reliquietiam per fe:-
atper alium multitudinis numer {untindividui,Primusetiam diciturincoms -
eft numerus dividuus ab alio multicudinis numero,ut 4 a 2 per 2 dividuus ef, .
utiz 4 ; per 4, SicinEratofthenis.cribro 1.2.3.4:5.6.7.8.9. confiderato primos
efler.2.3.5.7.compofitos 4.8.9. Numerus auté multis modis compofitus,pros-
ptereaquectiam dividuus fepe fingularesufus habet, ubiquaruntur numeri, .
qui plurimas-exactasdivifiones capiant. Sic 9 6 Archimedes elegitin circuli dis-
menfione;cuius quote partesduodecim {Unt1.2.3.4.6.8.12,16.24.32. 48.96.. =
Sicaftrologi 6o partiendis czleffinmrerum momentis alumpferunt,cujus dis
vifores {untitem duodecim,1:2.3.4.5.6.10.12:15.20.30.60. Itaque ad invenien, .
dum quotnumeris numerusfitdiniduus,theorema tale inventum eft. Divifo,
ms:omnes dati cuiufcuncg numeri{intab unitate per fe primi,dividentes quos-
-ties poflunt;& datum & dati quotum,& quoti deinceps quotum quemlibet; de -
finde compofitid primorum ultimo per ultimum , & 4 fequenti perutrunque & -
abutroque fatum, denique A reliquis imiliter perfuperiores omnes: ut, Efto
482;cujus oporteatomnes divifores invenire. Primo 1 nihil mutat,fecundo 2
mumeras primus dividet, & quotus erit 231, qui divifus per 3 deinceps primil
diviforemdabit 77, quietid per . primum diviforem divifus habebitin quo, 3
o1 Hichabes 1.2.3.7. 1z divifores dati primos,é quibusinter fe multiplicatis
efficitur.jam ad compofitos diviforesaccedo,& multiplico pennltimum 7, peL:
ultimum r,facio 77.Hicprimus ordoficeft,. -

7+ 1L 77 :
Secundo multiplico hos tres numeros per 3,& facio hunc fecundum ordinem.

dee ] G o e

Tertio multi plico primum & fecundum ordinem per 2, facioque hunc tertium
&quartum ordinem. : '

2-, 1 4-_5
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2% T x4y 225150,
6. 42. 66. 462

Diuifores itaque dati numeri 4 62 funt addita unitate numero fedecim,x:2.3.6.
7-1L14.21,22:33.42.66.77:1§4:231.' 4 62; Hac via numeri civium §0 40 4 Plas
tone quinto legum quafitiad multiplices publicorum munerum functiones
dividendum divifores omnes reperientur. undefexaginta , prater eum ipfum,
utPlato etiamllicadmonet. Materies autem exercendiingenii non medioctis
hicerit. Exemplum primum divifores primos tantum femel accepit, hocacci=
piet,quoties poterunt,primi fic erunt,

1. § 0o 4 o
2 B2 eI 2180
20 A e Gin O
2 613 pi0
2 3 1 9
3  6B8T e Bl
3 348
5 7

» - » ; p i ,‘. ”y - > | ; » » . 2 0,

~ Hic2 affumitur quater, fepiusque affumeretur fi poffetaflumi, 3 bis affumitur,

sitem 7{emel. Atque hi primi funt divifores; qui inter fe multiplicati reftituiic datums
compofiti fequuntur,qui & primos unarecolli genthocmodo.

il SRl 38
3 o 3 1§ 21 10§
AL B 45 83 315
2: :

2 10 14 o
6 30 42 210
18 90 126 630

4 20 28 140
12 60 84 420
36 180 242 1260

2
8 .40 56 -280
24.120 168 - 840
72:360- §04.2520

R8I0 g e sarn Haid 2 it
48 240236 :.1680 " - gl 2imniy
[ (144.720.1008.5040 1. % 50
b 3 Hicha~
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Hichabes undequm%uagma divifores prater unitatem: omnesigitur divis

foresin numero Platonico funt 6o hocmodo..2.3.4.5.6.7.8.9.10.12.14.15.16.

' 18.20.21.24.28,30.35.36.40.42.45.48.§6.60. 63.70.72.80,84. 90.104.112.

120.§26.140,144.168.180. 210.240.2§2.280,314. 336.360,420,504.%60.
630,720.840,1008.1260.1680.2§20.,§04.0. ’ b

CAP.  VIIL DE NVMERIS PRIMIS INTER SE

P Rimus & compofitus numerusita eft,unde differétia oritur primorum inter
fe, 8 compofitorum inter fe:cujus fingularis e utilitas, utapp arebit pofiea
in redu&ionibus & variis inventiouibus. Primiinter {¢ funt numeri communiv
ter individui 4 multitudinis numero,ut 2 & 3:ut § & 6:ut 8 & 9. Primorum inter
{c arithmetica paulo plenior eft ; datorum cognitio eft per fubdu&ionem & di=
vifionem. Siduo inzquales numetri perpetua fubdudtione minoris 4 majore
quoties poterit nullum multitudinis numerum antecedétis diviforem reliques
rint,primi eriitinter fc: fic § & 3 funtprimi interfe, quia (ubdudis 3 a ¢ manent
2,quinon dividit 3 antecedentem numerum, deinde fubdu&isz & 3 manct 1,
quaz dividit quidem 2 antecedentem,fed non eft numerus multitudinis: fic 27
& 8 funt primi inter ¢, quia f fubducas 8§ ter: fubdudtio enim etfam multiplex
affumenda eft, 3 reliquus non dividet 8 antecedétem:tum 3 bis fubdudis ab 8,
reliquus 2 non dividit 3 antecedentem:denique fubdudtis 2 a3,reliqua erituni,
tas fola. Sic 2’9 & z1 afsidua fubducdtio explorabic primos inter feficoc & 67,%
a(siduz fubductionis exempla ficerunt. .

292806
Wil 07
3. 29
I
| CRye (e

2! A
1 3

I

Si prim_ugzgiviferit datii,critad eum primus.utin 5 & 8,5 primus nd dividic 8,&
primus eft ad efl. atgita fubdactione & divifione primiinter fe numeri cogno-
{cuntur:fiit etii additione & multiplicatione. 51 duo numeri int primiinter fe,
totus exiis eft primus ad uttunque,& contra:ut17 ¢x 8 & g efi primus adg8 89,
& contra cum 17 fit primus ad 8 & o,ip{i font primi inter fe. Hocadditionis eft.
€i duo numeri fint primi adtertium,fadus ab utroque erit primus ad eundem,
ut 4 & 6 funtprimiad 7,824 abifs fadtus primuseftad 7. Hinc duo fequuns=
tur. Primum,8i duo numeri primi fintinter {¢,factus ab altero per fe primus erit
ad reliquii:utin 4 83:16 factus a 4 per fe multiplicato eft primus ad 3. Secun
dum, Si bini numeri primifintinter fefacif;ab iis erunt primi inter fe:utin 8%
primisfigillatimad 7 & 5,;nempe8 ad7& §dtemoad7 8 5:fatti72 & 35ab 8
& p.itemay 8 5 (unt primyiinter fe:.Bxhis duobus tertium [equitur, 8iduo nu=

24D : O ' meti pris

3\

i

2e

)

o
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bitin quots 3 & 2 primosinter fc,

ARITHMETICAE LIB. L - 15

meri primi funtinter fe facti & 4 datis per fe & 4 datis deinceps pet factos, perpe,
tuo primieruntinter {e,ut hic, : :

2 2, 8 16 32
3 9 2781 243

Ex hacinventione pofiea deducetur eximia progrefsio continué proportiona,
lium minimorum,

CAP, IX. DE NVMERIS COMPOSITIS INTER
feseorumgque connmuni dinifore maximo.

C Ompofitiinter fe funt numeri edmuniter dividui 4 numero multitadinis;
“ut 4 & 6 {funtcompofitiinter fe, quia communiter dividui 4 2 numeromul,
titadinis:ic § & 10,quia [unt cmuniter dividui 4 § numero multitudinis: fic7 -
& 7 funt compofitiinter [e,quia funt communiter dividui 4 7 numero multita,
dinis. Poteft igitur compofitorum inter fe uterque efle compofitus, poteft alter
tantum, poteit etiam neuter. Inarjithmetica compofitoruminter fe numerorii
duo {pectatur, divifor communis maximus, & dividuus communis minimus.
Divifor communis maximus ¢ft primusin afsidua fubduétione dividens ante
cedentem,utin 4 & ro: reliquus per alsiduam{ubdudionem 2 erit cdmunis di,
vilor maximus,quia primus relinquitur antecedenté dividens. Hinc confe&aa
rium deducitur. Numerus dividens numerd eft maximus amborum cSmunis
divifor,utin 3 &3 maximus cdmunis divifor cft 3.Nam 3 feipfum dividit,& dir
vidiereliquii3; Sicin 3 & 6 maximus communis divifore(t 3 :quia {eipfum pri=
mo, deinde 6 dividit, nec major numeras ternario poteft dividere 3, proptes
reaque & maximus eft diviforin 3 & 6.Idem eritin majore exemplo, - |

S LG
3eu 8
2L
Teal S .

g0

5 0

X 2

3.

Eadem via quotlibet compofitorli maximus cdmunis divifor invenietur. Nam
duord pracedentifi inventus divifor pro ipfis erat dividuaus: inventiitaque dis -
vifotis & proximi cdmunis divifor,ut antea requiretur:ficin 4.6.8.diviforcom,
munis maximus erit 2:quia cmunisin 4 & 6 ef 2,primus nempe reliquus an/
tecedentem dividens: tum in 2 & 8 eftidem 2 : quia dividit 8 majorem:ficin o.
15.21.divifor communis maximus erit 3 : ficin1z.20.28.erit 4: ficin 18. 24. 30.

- erit6.Divifor autem maximus oftenditin quoto diviforem minimum: fic in 12

divifor maximus ¢ dabitin quoto 2,& compofitos inter fe dividens dabit in
quotis primosinter {e, utin 12 & 8 maximus divifor uttiulque communis da

G AT,

°



16 P. RAMI

CAP. X. DE MINIMO COM
.munt dividuo. : - :
Q '

D Ad duo numeri per alios multiplicativarios numeros facere pofsiit, {deos

que & factos cdmuniter dividere:fed ex-omnibus cGmuniter dividuis mini,
mus modo quaritur, quod fundamentum poftea futurum fit permagne utilia
tatis in contractionibus & proportionibus, Diuiduus 2 duobus minimus eft
factus ab altero per alterius diuiforem communi divifori maximo:cognomis
pem:utdividuus 212 & 8 minimus eft 2 4 : Nam maximus communis divifor
inr2 &8eft 4 ,4quo connominati diviforesini2 & 8 ,id eft una quarta utriuls
quefunt3 & 2. At factus 12 per2:vel ab 8 per 3 funtz 4,communis dividuus 4
128 8:ab iis' enim factus eft, ajminimis ;quia factus ab altero per alterius divis
forem maximo communi divifori cognominem, Exemplum itaeft.

24 Y
32 g

5 43 2

Sat vero fuerit unum diviforem cognomin@inveniffe:ut hic vel 3 tantum, vel2
tantum,ut alterna multiplicatione quafitum numerum reperias. Poffunt vero
dati efficere innumerabiles communiterabutroque diuiduos,ut 8 multiplica=
tus per2.3.4.5.6.7.8.9.facit16.24.32.40.48.56.64.72:& 12 per2.3.4. 5, 6. fas
Cit 24.36.48.60,72.¢ quibus funtcommunes 2 4. 4 8,72,uthicvides, 5

72272
6o 64
§6 %
48 48
. 36 40
2 : : 32
24 24
i6 z
) § ‘2

10

20

Sed exiis omnibus nullus erit minor quam:24. Duo confeétaria funtexilla ge, +

neraliinventione communis minimi dividui.Primum,fa&us 4 duobusinter (e
primis eft minimus ab utroque diuiduus, ut 6 factus a3 & 2 et minimus diuis
duus ab utroque:exemplum integrum fic effet, :

6
1)3 2

Ll

v Secundum
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'ARITHMETICAE LIB L g
Secundum confeGtarium eft. Dividuus ab aliquo eft minimus ab utroque di,

“viduus: ut 3 eft dividuus & 3, & communiseft ab utroque dividuus minimus.

Item 8 eft dividuus a4,& communis eft dividuusab utroque. ‘Exemplumu,
trunqueintegrum fice(let. : , |

iy

- 1 4 2

Ergo hoc duplex compendium eft € prima propofitione inveniendi minimi
dividui. BEademvia minimus a tribus aut quatuor, aut quotlibet dividuusin,
venietur.Quia repertus jam minimus dividuus conferendus eft cum proximo.

~ Nam facus ab altero peralterius diviforem,maximo communi diviforicogng

20

L)

miné,eft minimus ab ijs dividuus:ficminimus ab 8.6. 4.dividuuseft 2 4. Nam
2 4 eft minimus dividuus ab 8 & 6: rurfum idem minimus diuifus eft 424 & a
4: utéfecundo confedario patet.Sic 2 3.4.8.minimus dividuus 2 4:quia mini
musa3 & 4eftiz,tum minimus dividuus a1z & 8eft2 4. Sicminimus diui
duusab1.2.3.4:5.6 eft 60, Hinc fequiturminimus dividuus anominibus data,
rum partium,eft minimus quihabeat datas partes: ut minimus dividuus qui
habeatunam fecundam,unam tertiam, unam quartameft 1z,nhempe minimus
dividuus a2, 3. 4, quique minimus bifariam , trifariam, quadrifariam dividi

polsit.

CAP. X1 DE NOTATIONE
partium ¢ particularum.

N Umeratio dica eft:fed humeri,cuids partes notationem quandam {uam &

‘redudtioné requirunt,antequam numerentur. Duz vero notx tantiim {unt
in alphabeto,notationis huius,linea interjecta {eparate,fuperior numerus vel
numerator: inferior,nomé feu nominator appellatur,Sic divifis 8 per 3 quotus
eft 2,& manent duz tertiz, quaita notantur 3-: & 2 eftnumerus partium, 3 eft
nomen:qua notatione utendum eft, quoties minor numerus per majorem div
uidendus proponitur: peraca enim divifio eftinterjecta linea, Si dividam £2
affes% fabris: divifio ficerit : %, undeintelligitur fingulorum partem quotam
effe 5 uncias, Ttaque fi peraéta numeri divifionealiquid é diuidendo relinquar
tur;reliquus numerus interjecta linea fuperpofitus divilori,indicat partes uni-
tatis,quales nempein dividédo fuerint,tumque etiam reliqua diuifio facta eft:
ut fi diviferim s affes 2 bajulis, divifio ficerit { (2 3,unde intelligitur fingulis 2
afes & dimidium afsis unius cedere. Ttem fi 11 affes divilerim tribus,divifio
hac ) (35 indicabitfingulorum quotam'parté efle 3 affes, & duas tertias unis
us afsis, id eft 3 denarios,& fimiliterin cateris: ubiin quoto, numerusinteger

indicabit partes numeri dividendi:partes autemindicabunt partes, nondmuI/ A
. ' < titudinis,



titudinds,{cd anitatis:hinc patetdivifione legitimeé peracta reliquli numetum
femper effe minorem divifore feu nomine : nam {inumerus cffetzqualis nomis
nf,ut2 12, effecunumintegrum:fi maf.or,ut;-‘}gt, effec plus uno integro, divis
forqué & hinc & illinc fubduci poruiffee. - Quantumveréd partium numerus
deficit A nomine;tot unius integri partes dividendo defunt,ut femel ab eo divi-
for fubducatar,utin $defunt?. Eff verdin particulis & partibus parrium fua
guzdam difiincta notatio, & eatum minima notantur,ut partes, Reliquz nulla
interfectalinea.Ergo tres quarte duarum tertiarum unius fecidz ita notabunes
tur: ! Loefipater filios 2 reliquerit@qua parte coharedes, thm filius alterfis
_ h’os*;_ xquaitem parte patrimonij,fed primus coemerit alterius fratris partem,
 decefferitqué quatuor filijs fuperfiitibus,equaliter item partitis,eorumque pri
mus coemerit partes fecundi & tertfj, hic nepos haberetcx avita harediate
jiL B
, CAP. XIlL DEREDVCTIOa
e terminoyriutit,

N Otatioejufmodi eft, fequitur reductio terminorum vel integrorum pat»
tiumque.Redudtio terminorum fit ad minimos proportionales terminos,
& eft divifio terminorum inter fecompofitorum per maximum communem di,
viforem:fic’; per 4 communem maximum diviforem redeuntad £, fic % per
§ maximum communeny diviforemredeuntad -, Hacredu&io eft imprimis
neceflaria,fitermini partium fint compofiti inter f¢ ¢ ut'antequam numerens
tur partes, terminireducanturad primosinter {e: primienim {unt minimi,&
minimi(unt primi.E¢quanto facilius eft parvos quam magnos numeros nus
merare,tanto majorem commoditatemnuineranti redudtio hxcafferet. lraque
tiquam foloecifmus in arithmetica fuerit proponere partes in terminis inter fe
compolitis,aut non protinus reducere,ut+3, 17 pro ; 5-Eadem redudiio etiam
per numerationis (pecies eft {pecialis in terminis binarum partium.Inadditios
ne & fubductione minimus a nominibus dividuus eft alumendus pro com-
muni nomine & numeri multplicandialterne per partes cognomines,ut hic

v

Sy ®

N7 X qra 6 q7 4

2 ubipro = &g_habe§ D
L8

wolp (B

C)

In multiplicatione numerus & nomen alternis reducunturiutin = 5 reduces

2 &6 ad 1 &3, & multiplicabis 5 £ & facies 5 : quiaidem eft multiplicare 2 per

3.8 5 per . Itaggtanquam g rediges ad - & pro 1§ facies 2. Hic fi numerus nos
mini alterno fit ®qualis,reliquusnamerus reliquo nomini {uperpofitus mul-
tiplicationem abfolvit,ut in 3,2 omifsis ; & 3,habes 7,id ¢t .Quinfilonga hic
 fexics fuerit, zqualibus omnibys omifsis, reliquus numetus cum reliquo nos

| ; ming

10

20
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ARITHMETICAE LIB I " 19
mine multiplicationem abfolvet,nthic S 2 8.5 4 2 2 Lot ! 1n divifione numerd
inter fe,vel nominainter fe,vel utraquefeparatim reducuntur: utfi% dividans
tur per ,pro 2 & 4. fumes 1 & 2,8 quota parserit S vel r L. Item {i dividas  per
%,fames 2 & 3 pro 9 & 6,8 facies 5%, vel 1 Luftem fi dividas ;5 per 5, fumes1 & 2
pro 4 & 8:& pro g &27,1 & 3,8 quota parserit ;. Quapropterteduciio termiv
norumejulmodieft, \ :

CAP. XL DE REDVCTIONE INTE/
grorim ¢ partium,

R Edu&io integrorum & partium deinceps eft. Redudio integrorum eft mul/ -
tiplicatio integrorum per nomen partium: fic reducere 12 aflesad uncias
eft multiplicare 12 per 12,quia unciaeft ;- afsis, & fiunt 14 4 unciz,vel -£= Rev
ductio partili eft ad integra,vel ad partes, Reductio partium ad integra,eft paes
tium divifio per fuum nomen:ut reducere L% ad integra eft dividere 14 4 per
12,& quotus 12 oftenditintegros affes 12.Redu&io partium ad partes,eft ad bi,
nas partes proportionales ¢ju{dé nominis,vel ad unas aquales .Redudtio par~
tifl ad binas partes pportionales ejuldem nominis et multiplicatio terminoril
peralterndi nomé&fic ;2 redeuntad &2 muliplicido 1l 2 & 3 terminos 3 pex
4,tum 3 & 4 terminos ;- per;,proportionales autem funt’; datis . Nam i ny,
merus multiplicet numeros,facti fant proportionales multiplicatis, & ficgad
2 & 12 ad 3 funt proportionales, quia xquo majores : fadti nempe per eundem.
Minora enim {unt fimilia & proportionalia aquemajoribus,perlogicum {imis
litudinis axioma fic 2, item proportionales datis £. Acqualia verd nomina
fiunt,quia 3 & 4 inter fe multiplicaneur,ideoquéidem faciunt, Nominaredus
2 3

@ionecadem fadta ad divifionem nihil attinent, Nam cimreduxeris 3,2 ad %

. . 8 » . . - . ‘ * .
2 dicere % toties in %; contineri,nihilo plus efl,quam dicere § toties a9 cons

-~ tineri.Itaque nominum inter fe multiplicatio in divifione omittitur : ac {i feries

treducendarum partium longior fuerit,binz reducendz funt, utin 2 prima -

redudtione,atquehincadditione faga,habebis t7: que cum Fredudte funt 2
1% Eademvia redu&ionis,cognofcetur€ binis partibus inequalibus utra fint
majores,ut {unt maiores quam Z,quia facrareductione, habebis 32 prog: at

habebis tantum 3£ pro % Supereft redudio partiumad unas paries xquales,

T3
quz particularum variarum redudtio eft,& fit multiplicatione numerorum ins

ter [e, & nominum inter fe.Sic: 2 redeuntad 2 id et 5. Si feries longior fuerit,

1 12?2
L | (o)

binz {unt expedienda,utin £ I {,primd facies & id eft }.Deindeex ;5 facies 5,
Idem autem fueritdicere 2 3 3,vel $2 2,vel 2 1 |, quiaijd& numeri incer femuleis
plicati creant eofdem.Per hanc particularum redudtionem cognofcis quid fint
particulz,cum vides quales fint partes totius.Eodem compendio partes intes
grorum cognofcentur,ut = triginta quinque aurcorum {untZ> ideft 10 aure,
tanquam quareretur Sty ¢

*

C 2 CAP,



20 P. RAMI

CAP. XIIIL. DE NVMERATIO-
e partiunt. . '

A Tqui partium notatio & reductio ejufmodi eft, unde expeditur numeratio-
‘primarum & cognominum,& quidem partiam tantum, aut partium cum
integris permiftarum.Partium tantum facilis ef,fpectat enim tatum numeros,
excepta multiplicatione,quz tum numeros; tum nomina vel diverfa multipli=
e 5:ficfu isZ a2 3.fic 2 per, faciunt S 2 perl
cat:fic2 2 func Z:fic fubdudiis 2 a 2 reftant Z:ficz per=, faciunt =5 Item ¢ perz

faciunt & ideft{.Sic per 2 dividantur-2, quotuserit 5 fignificans dividen,

?
tes pareesin dividendis quinquies contineri ¢ fi nomina divetfa fint,vulgus e= -
tiam putat,perinde divifionem fieri, utfi per 5 dividantur 2, numeros alternis  »
nominibus multiplicant,faciunt Z,at hic non eft divifio, fed reductio ad partes
proportionales cognomines,tanquam & 2, feciffes 5 5, &jamnegledtis no,
minibus(qaia numeri tantum hic {pectansur) proponeres per 8 dividenda g:
tam enim pex 8 divideres 9,& quotuseflet 1’5 Atque hic factus eft minor multir
_plicando,& quotus majordividendo,quod utrunqueexanalogia eff multipli
cationis & divifionis:Unitas enim major eft multiplicante, multiplicandus igi=
tur erit major facto:Sicinverfe alternando,unitas eft major divifore, ergo quos
tus eft major dividendo:in divifione tamen quotus(ut dixi)non fignificatinte
gra;fed quoties divifor contineaturin dividendo.Supereft numeratio partium -
cum integris paulo operofior:Additio nihjl mutat,2& > fantz.732 284 = funt =
= 5.Sicnumeratio libellarum;afsium; dénariori,& ejufmodi efficitur: ut fi pro,
ponanturaddendx libellz 3 8,afl¢s178,denarij 147 clilibellis 23, afsibus 289,
denarfjs 268.Prim0 colligam denarios 415,id eft 22, Itaquedivifo numero
per nomen,habebo afles 34 & 7 denarios, notabo denarios 7, & feruabo affes
34 proximo loco:Deinde additis afsib. 34 ad 178,8 283totus erit sorafles,id
et 2% Nam2o affes faciuntunam libellam: divifoitaque numero per nomen,
habebo 25 libellas,& 1 affem:notabo 1 affem, & {ervabo 25 libellas, quibus ads .
ditis ad 38 & 23;habebo libellas 8 6. Summa denicgeritadditionis hoc modo: .

‘381178 a- 147 d?
2372 R <568
86 - 1 7

Subdu&io exintegris capit unum pro tot partibus,quantumeftnomen: ut-
fi4 2 (ubducerem 2, fumerem142, pro 2, & 42 fubducerem £, tum €2 mancbit
15:(i4 2 toltam 2 5, reduco 2 ad tertias multiplicandoper nomen 3,facio 2,qui-
bus additis cum 3, habebo Z, quibus fubdudis 2 £ manent 2; vel reducam 2
ad unitates divifione numeri per nomen; habebo 3,unde tollam 2,manet 1, &
ex1reductoad tertias;id ef},é 2 tollam %,manent 3 Itaqued  fitollam 2 % mav
net3.Siaz ;tollam 1 3 manentZ. Subductio permiftorum ejufmodi:integros
rum cum partibus ficfieri poteX; utanteaeftadditio facta’, fed partes fi exces
dant o

g
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dantunum,comtnodius autem reducentur ad {uas unitates divifione: utfi fub
ducendz fint 38 libell®,affes 17 8,denarij 1 47, ¢ 86 libellis, 1 affe, 7 denarijs , re
ducam primo 147 dénariosad 12 affes & 3 denarios. Deinde additis 12 afsi
busadi78,totus 190 reductus-adlibellas,facit novem libellas & 10 afles:addi,
tis jam ¢ libellisad 38, totuseft 4.Itajam denique tollam 47 libellas, 10 af=
{es,3 denatrios, re&abuntgs Lirafli4 d.Subdactionis fumma fic erit.

~

38 1 4

861 a7y

47 Ay

Multxphcatlomtegrorumper partes mulnphcat ﬁ]b)[ClC!‘ldO uno pro nomi,

ne:fic 2 per 2 faciunt £,id eft 2: Integer verd cum partibus perintegrum fold, vel
cum parub multlphcarl poteft,& feparatim & coniundim. Sic multiplico 7 i3

. per4 tr,primat "nultlpllcatxo 7 per 4 facu 28 feciida ¥ per 15 facit f?,ldeﬁ@#,

tertla_dper4 facit+7,id eft 1 5t quarta 2 per > fac1t ; 69 Hzc omniaaddita
funt;5 5idem facio fireduc datos numeros ad 22 & 2% & multiplicando fa
o 6115'4;1 & d1v1ﬁonegruam 3 6 s« Divilio etiam poteft aliquado {eparatim
fierituefiperz dmdanturg Primb fubdacam 2 4 quinque bis ; & manebit
LideftZ qu1bus ad ;additis, habebo ,unde¢ poflum etiam bis fubducere 2 = L
taque qx:rotuc totus em: 2:atidin lelf”one majoris numeri difficilius effee, cum
non facile vxdeam,utrum divifor totles in partibus contincatur, quoties in in
tegris: ut fiper 7 % dividam 36 55 :cimvidero 7 quinquies fubdaci pollcé

36,no0n video ex;rehquo & 55 utrumtonesfubduapofsu atper reductios

‘nem facilius eft. .

RAMI ARITHMETICAE
LEBER. - SECY NDV S,

CAP. I, DE RATIONVM: NOTATIONE:
¢ numeratione, -

Rithmeuca fimplex adhuc fuit, comparatiua féqmtur : quain-
terpretatur comparationem numerorum in quantitate & qualis
tate. Comparatio zqualitatis eftuna&individua : vt ad 1,
2ad2,3ad 3. Comparatio inzqualium numerorum eit diﬁ*"c»
‘rentia vel ratio. Differentia et comparatio-quantum terminus
differt A'termino: ideoqué fubdudione cognofmur fic differentia 2 ad 3, &
3ad ¢85 ad 8 eftr.2:3: quiacum fubduxeris 2 43,34 5, 5ab 8 rc]mquuur [
3 Ratio eft comparatio,quotics terminus in termino continetur: ideoque divis

lonecognofcitur,dataque ratione termini cognofcuntur contraria multiplica™
€3 tiopes.

{ X
’.') R’ 3
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tione:ficratio 3 ad 2 eft fefquialtera,quia g continet 2 femel & dimiditi:fcratlo
sad yeftratio faperbitertia,quia § continet 3 femel & duas tertias:ficratio 6 ad
s.eftratiodupla,quias continet3 bis: quotigitur illi rationum z‘ndi:c_esfqm
i &, 12, 1, fam maldplicar per2 nomé,& adde ;,critantecedens felquialeerius
rationis nomenipfum z confequens:ficmultiplica rper 3 .facto zaddez: gea
rit antecedens, 3 confequens:2 autem dupium fignificantifubfice r termini dus
plzrationiserantz.r.Rationum arithmetica quadam eftin notatione &nume,
ratione,ciim numerand=funt rationes,antzcedens {uperné, confequens infers
nénotatur. Numeratio autem iftalongé difsimilis eft fimplicis numerationis.
In codem enim opere additio & multiplicatio et fubdudio & divifio:utinEa~
clide, Archimede,Ptolemao,mathematicisg antiquis petfpicies, Additio tatig,
nam eft multiplicatio terminorum inter fe fimilium,id eft,antecedentium inter
fz,& confequentium interfe,& compofitio rationum dicitur, fic ratio ; addita
vationi I eftratio T,quia ratio xqualitatis nil aaget, ficratio } additarationi{,
eftratio 2. Sicratio 3 additarationi j eftratio % Hcduplicari, triplicariratio
dicitur,quando rationis bis ac ter pofitztermini multiplicantur: {ic duplicatur
& triplicaturratio $ quando terminiita multiplicantur 3 22:3:1.3.C ¢ Exgo ad,
ditio rationum cft multiplicatio terminorum. Iraque fi termini rationum funt
guomodocunque continuiratio extremorum compongeturex omnibus inters
mediis rationibus:utin 1.2.3.4.5.6.ratio 1ad 6 componiturex omnibus ifxter=
medijs rationib.uthicvides 133%3¢;15. Namratiorzoad 720 eftratior ad 6,
ut patet reductione. Hzc ex Euclide arithmetica eft. Subdudtio rationd et divis
fio terminorum,ut tollatur ratio } A ratione { relinquetarratio { : Hecutraque
‘numeratio apud Prolemeum in mufica & afirologia additic & fubdudiio nos
minatim appellatur. Quarc{ummorum mathematicorum ufus notabilis efi,

ne quis error ex ambiguitate otfatur,

CAP. 1I. DE GENERIBVS
y&tionis, £

R Ktio inzqualitatis eft maforis vel minoris.Ratio inzqualitatis majoris nos

minatur &4 majore termino,fed minoris preponendo {ubsutratio 2 ad 1,div

citur dupla,t ad 2 fubdupla.Ratio eft prima aut conjundia. Prima quz unicam

{pcciem rationis habet,edque fimplexeftaut multiplex.Simplex cum major tex,
minus continet tantum femel minorem,& aliquid preterea, utratio fuperpartd,
cularis & fuperpartiens.Superparticularis ratio eff, Guando terminus terminG

femel tantum continet,& praterea unam partem:fi fecundam, tertiam, quartd,’
dicitar fefquialtera, efquitertia, & fic deinceps,ut hic: :

Fot g
S vk

Partes verd reliquz in do&rina rationum demonftrant hon partes unitatis
& ntnon-partes unitati
. (] - ln l.
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in divifo, ut in docirina partium, fed partes minoris termini,utin ratione 3 ad
2,quotus 1+ demonftrat 2 contineri femel in 3,8 praterea unam fecundam ejuf]
dem 2. Rano {uperpattiens eft,quando terminus terminum continet femel, &
praterea aliquot partes,fi duas tertias, tres quartas: quatuor quintasdicitur {u,

perbitertia,{fupertriquarta, fuperquadnqumta.ur

f,79
2T

Ratio multiplex eff, quando terminus terminum continet {epius exa&c fi
bis,ter,quater,ratio dicitur dupla,tripla,quadruplaiut,

_2..~ C Ao &
Bl ik I

Ratio conjuncta eft, qua muktasrationis fpecies continet, ut ratio multis
plex; fuperparuculmxs,& ratio multiplex {uperpartiecns.Ratio multiplex (upcrr
partlculans eft,quando terminus terminum fxpius continet, 8 praeterea parte
unam,ut dupla fefquialtera, tripla felquitertia, quadruplafefqulquarta ut hic
vides,

§ 7 .10 7
2 3 4

Ratiomultiplex fuperpamens eft, quando terminus terminum continet (e
pius & praterea plures partes,ut dupla {fuperbitertia,tripla fuper}gxquarta, qua,
drupla fuperquadriquinta:uc hicvides, -

8 1§ 24
3 4 1 -

Sic igitur (pecics rationis (ubtiliterexplicate funt, & generatin comprehm
f@ duabus regulis,altera divifionis ad fpemem,q!tcra multiplicationis ad termi,
nos rationis inveniendam:acetiam multd breuius {olis rermtms,arith.ncnm
hzc tota de generibus rationum expediri & exerceri pozeﬁ utimagnis quocs
mathematicis exercetur:fongitudo habitabilis terre, major latitudine, quamg
ad 3,inquit Ariftoteles . cap. 2, Metheor, Ratio circuliaddiametri quadvas
twmef,utirad 14,inquit Archimedes de dimenfione circuli, proratione fupet
bmrt;a,xtcm pro ratione fuper triundecima : Iraque foli propof ti termini no»
men fpecicireferent, & quidemin proportionibus,ideftinipfo rationumufu,

ubirationum fpecxcs nufquam appellatur: nomina tamen ilfa fpecialia
interdum a Mathematicis appellanturitaque
eudm tenenda,

- ‘ Cap



CAP, III. DE PROPORTIONE
. Arithmeticd.

S Equitur cdparatio in qualitatenumerctd,quz proportio dicitur,edcp ariths
metica aut geometrica. Broportio arithmerica eft @qualitas differentiarums
utin 12.10.8.6: usrobique enim eft 2 pro differentiaetiam inverfe & alterné: ut
enim 6 ad 8,lic’#ad 12:una enim differentia 2 ¢tt.Item ut r2°ad 8,ficro ad 6.Dif
ferentia enim utrobicg eft 4. Proportionis arithmeticeproprietates duz {unt, -
-~ in difjunéis primo. Medius fimuluterque eft zqualis imulutrique extremo,8
factus Amedijs fuperat factum ab extremis facto a differentia maximi{upra me,
dium per ejufdem medij differentiam {upraminimum, vtiniz.10.8.6:10 808 *
funti18,item 1z & 6 funt18:utfactus a medijs eft 8o,qui fuperaty2 faGumab ex,
tremis 8 facto 4 4 differentia primi 12 fupra medium 8 perz differentiam.ejufs
dem med{j 8 aminimo 6.Prima proprietas fuppeditat inventionem mediord,
inter duos datos.Nam fimulutriufque dati duz qualelcunque partes, {unt mes
dij arithmeticé proportionales inter datos: utinterz &1 o:hicuides, '

7 " mer s ;

e ]
& 10 :
3 9
4. 8 48
5 7

‘Secunda proprietas requirit numerosextremos & medios quantitate,non
folum ordine, utin1z. 8.16.12. 128 fadus amedfjsnon fuperat 14 4 factum ab
extremis. Ex his duabus proprietatibus difjunétz proportionis arithmeticze
du aliz deriuanturin continua.Mediuseft dimidius extremi fimulutriufque,
& factus 4 medify fuperat facdtum ab extremis,fadom a differentijs: utin 3.5.7.
Nam 3 & 7 {unt decem,quorum dimidius eft 5:item 25 factus a 5 in fe muleipli
cato fuperat 214 3 & 7,factum 4 fadto 4 2 & 2 differentijs,2 4 5 &5 4 7.E" prima
proprietate oriturinventio medij{umpto duort datorum dimidio.Proportig,
nis arithmetice continux termini quantumlibet continuari poffunt,& progref
fio arithmetica vulgo dicitur,;8in eainventio duplexelt: prima optatieft ters
mini hocmodo.Si tollatur unitas A nominetermini optati.fadtulque a reliquo
per differentiam addatur primo termino,totus exit optatus: utin progrefsione
quaternaria ab unitate,{i quaraturdecimus terminus, hicdecimus nomen eft
termini;tolles ra decem,&a reliquo g,per 4 differentiam facies 36, quo ad 1 ad,
dito,totus.erit 37,decimus:terminus quaternarizprogrefsionis ab unitate fic,
1.5.9.13.17.21,25.29.33.37.Secundainventio eft (umma,ut fequitur:factus a fi=
mulutroque extremo per dimidiatum nomen termini ultimieft {lumma, ut in

. proxis «
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proxima progrelsioneadde1 & 37,totus erit38,qui per 5 dimidiatum nomen

- ultimi termini,facitrgo fummam. Idem crit facius A nomine ultim{ termini,ro
perro dimidium fimulutriu{cg extremi. Sipacifcatur cam domino feruasanv

nuam {ibimercedem progrefsione arithmetica,primoque die teruncium univ
cum, fecundo quatuor, tertio feptem, & fic deinceps, quaritur anno vertente,

- qua fummamercedis erit. Primum pro teruncio potes fumere uncias 3, & face- ;

re3 primum terminum,quare ultimum : quoniam trecentefimus fexagefimus
fextu's gﬁ,rgper:es 109 8.Jam fimuluterque erit 1101,dimidiacum nomen ultimi
terminieft 183, abijs faGuseft 2 01483 unciz,id efi libellz vicenorum afsium:

B

839 775,vel 1o alsium, 8 teruncii unius,

—

CAP. IIIL. DE PROPORTIONE GEOMETRICA,
: dequé éjus regula aured, -

P Rngatﬁnairithmetica ficeft,geometrica fequitut, in rationum xqualitate,&
hic proprie proportio numerorum, proportionales numeri dicuntur, ut

3.6.4.8.tum directe;ut 3 ad 6,fic 4 ad 8:cim inverfe,ut § ad 4,fic6ads: &als
- terne,ut 3 ad 4,fic 6 ad 8. Proprietas hicitem duplexeft, utin arithmetica pros

pottione,primo in difjunéis terminis : ut, maximus & minimus reliquis funt
majores,& factus 4 medijs zquatur fadtoab extremis,utin eodem exemplo 3 &
8,id eft ir,majores funt 6 & 4,id eft 1ovitem 2 4 factus a 6 & 4, mediis @quatar
2.4 faco 4 3 & § extremis:primatamen proprietas non convertitur ut fecunda:
necenim veram e, fi quatuor numerorum maximus & minimus reliquis funt
majores,iccirco proportionales effe, quodin fecunda proprietate perpetunim
¢ft.Si quatuor numeri funt proportionales, factus 4 mediis, =quat factum ab
extremis:& contra fizquat,{unt proportionales. Hac proprietas propteradmi
rabilem ufum , vulgo regula aurea dicitur,8 certé fiquid auro pretiofius effet,
€0 quogue nomine digna effet. Hinc patetinventio mediorum datis extremis,

& quarfi teibus datis. Nam divifor fadti ab extremis,8 quotus {unt medij pro=

portionales: utdatis 4 & 3 extremis, factum ab fjs 12,dividens 2 & quotus 6
{unt mediizitem [i & eribus datis primus dividat fadum arcliquis, quotus erit
quartus proportionalis:ut & datis 4.2.6.primus 4 dividat, & factain az&e:
quotus 3 erit quartus propottionalis. Quartus autem proportionalis ab exer,
citatis in arithmetica, fineaurearegula, frequenter expedietur exfola propors=
tionis definitione,prafertim in fuperparticularibus & multiplicibus: utfi qua
ratur,ut 8 ad 12,fic ro ad quem¢ vel,ut 2 ad 4,fic 3 ad quem¢ [llicvidebiitfecun,
dum primi fcfquialecrum effe,hic duplum:iideoque quartum tertio perinderas
tionalem efle,id eft 15:id eft 6.Ica i quaratur cum imperij vectigal annuuih elt
12,tum Afia pendit 4:f praterea 15 imperétur,quota erit Afiz portio? Refpon
debis,g.namutrz et triplusad 4,fc 1§ triplusad 5.In fuperpartiétibus & conv
§undtis rationibus id minus promptum fuerit. Sed tamen regulx aurex ufus

perfefeimmen(us eft per omnia rationum genera. Eft enim analogifmus pro,

portionis in atichmetica,quod fyllogifmus argumentationis in logica.Propot,
§ LSl d tio difr
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tio difjunda eft terminis quatuor fimplex,aut pluribus multiplex. In implics
& direGx qualtionibus imprimis fpectandus eft ordo terminerum : utnempe
primus'prime loco fir,utcateri {fuo,primufque {it homogeneus tertio,& fecun,
dus quarto:id enim fic alterne quari {olet, & proportio tracatur commodius;

denicg tertius fit quifacit quaftionem.Itaque fi confalius(ut folet)quaratur, re,

diganturin ordinem termini: Ut {i quaratur quot hotx {untin 6.diebus, cim

in 3 fint 72.Hic queeftio eft tertij termini, quaftionifque proportio ficexpedies

tur:3 dics funt hora 72:ergo 6 dies erunt horx 14 4.Hic primus terminus 8 teg,
tius {unt homogenei:funtenim de diebus,fecundus item & quartus:{unt enim

de horis, & tertius facit quaftionem, quz quarto proportionali invento {olvi-

tur.Interdum dantur tres termini, fed obfcurius,utfi querarur 2,quot funt vz

Hic terminos tres habes 4.3.12.Itaque quarto proportionaliinvento refponde,
bis  effe . Idem verd fit quxrere,quotfunt s inZ ¢

CAP. V. DE EXEMPL1IS AUREAE REGULAE, SIMPLI=
cenyintegrorum numerationein ante requirentibus,

P Rincipem proportionem arntecedit, alia quedam modd fimplexnumeray

tio,modo proportio.Exempta cujufque generis proponimus:ut aromatuny
pondo1ooo in Lulitania empta funtnummis soooo,procg his vectigal penfis
tatum nummis 1ooo:naulum Rhotomagam ufque fuerit30o0:ibi deinde vedi
gal oo vectura Lutetfant ufquezoo 1 accelferit miniftrorum impen(a 20003
mercator fucrari vultin fingulas libras 4,id eft pro tota fumma g oo0ocAdditis
impenfisillis omnibusfumma crit 18oco.Jam dicitoti oo o ponndo dantinipen,
fasi8ocoiergo 1 dati8,additionis hoc exemplum eft. €Centum libras emit mer»
cator ro aureis,vendidit 1z,quantum lucri faiffet ex aureis 10 0cPrim6 videbis

fubducta fortealucro,lucrum 1o aureorum effe autrcos z. Tum igitur per regus -

fam auream dicito:so dant2,ergo roc dabunt 2o, ftem filibra 3 aurcisempta
venderetur tantum 2,quantaeffetjactura ex aureis 1oo ¢ Hic cam videris per
fubdudionem foriis jactura,jacturamin 3 effe 1:tGm dices perauream regus
lam 3 perdunt riergo oo perdunt 331 Haec exempla fubdadionis funt. 81 cons
fundanturresheterogenex reducenda funtprius adidem genus: ut fi que-
ratur.ttebdomada tres horas habent 50 4,dies 4 quothoras habent=Hebdor
madas 3 rediges multiplicatione'y ad dies 2 1:tumque dices, 21 dies funt horz
504:ergo 4. funt g 6.dcem emit mercator dolifi vini aureis 8,fucrari valt 2,quan,
ti pintam vendetsHicrediges dolium ad 288 pintasitotenfm cStinets item aur
reos 8 emptionis,& 2 lucri,id eft ro,ut pretium utruncg conjungas, redigesad
denarios 62 40,ctim aureus fitafsium 2. Tum dices perauream regulam, 288
pintxvalent denarios 6z 40:ergo rpintavalet 21 135, id eft £: fed hicadditio
eft & multiplicatio,utin tribus exéplis proximis. Commuta 3 aurcosin afles,
femiffes,quadrantes,zquali fingulorum generum numero, quot alles,quot fe-
mifles;quot quadrantes dabis Commuta 3 aureos in afles,id et in 37 habebis
1 56:deindeafles in minimam propofitarum monetam,ut in quadrantes,habe,
ol G g ~ bisez4,

30
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bis 62 4,quales alsis valet 4 femifsis 2,quadrans 1.Hivalores 4.2.r.additi funt
7:unde propotrtio concludetur, 7 continet femel fingula quafita genera: ergo
624 continent octogies novies cum -},adde fingula hac geneté,fum ma afsium
redibit. Termini proportionisitafunt7.1.62 4. 897. Eme 4 aureiszqualinu
mero libras pipetts,zingiberis,amygdalarii,faccari;quot € fingulis generib, li=
bras habebiscredige ut antea,aureos ad affes z 08, tam vide quanti ex fjs afsib.
valeatlibra finguloruim generii:utlibra piperis 2§, zingiberis 2§,amygdalarii
§,faccarirz,pretijs his additis,totus eft 67,jam proportionem conclude, 67 af,
fes dant 1 libram {ingulorum generum:ergo 208 dant 3 2. Hac fi multiplices
pretijsfingulorum generum inventum numeram reffirues 2038 affes.Paunlo dif,
fimile e@ proximum,in quo duo termini proportionis primi comprehendun,
cur propofita {pecie;ucad quem numerum 12 eft duplus fupergipartiens quin,
tassHic pro duobus rationis terminis habes fpéciem,qu;rita picta 25,multipli,
catione quotiintegri per nomen,& additione numeratoris reftituet 13 pro ante
cedente,s-autem pro confequente,&eermini proportionis tres ficerunt:13.5.12.
jam regula aurea invenies pro quarto 4;%.Aliquando eft multiplicatio & {ub-
dudtio:ut Curfores 2 Lutetia Romam contendunt,fed primus 20 millia paffu,
um quotidie conficit,fecundus 33, primus 6 diebus praceflerit, quando fecun,
dus affequetursHicintelligis quotidie fecundo tantundem conficiendum el
fe,quantum primus conficiat,& praterea 13.imprimis igitur collige per multis
plicationem jam confeGum iter,habebis 12 0 millia,tum fume 13 exuperantiam
fecundi,& dic:Secundus conficit 13 millia uno die fupra primum,idem 120 mil
lia,quot diebus fupra eundem conficictsproportio ficeft,13. r.120.9% Divifio
ctiam antecedere poteft,utr dolium valet 4 coronatos,pintz 2592, quantum

- valebunte reduces pintas 2592 ad g doliadividendo,nempe 2592 per 288,

quz 1 dolium faciunt,& tuncalterni termini erunthomogenei, regutaqueau-
reatum ficerit,r dolium valet 4 aureos: ergo o doliavalebunt; 6 aureos.

CAP. VI, DE EXEMPLIS AUREAE REGULAE,
fimplicem fractorum numerationen ante

requirentibus,
{ L

’.

A Tquehzcexemplaintegrotum numerorum fuerunt: fequentia funt fractos

rum.Perfolveris aris alieni ,deinde ., & reftent decem aurei,quantum erat
totum zs alienum:additz partes funt 7 reliquitigitut eft 75 :unde quaftionis
proportio concluditur:§ valent 1o aureos,ergo 1z valent2 4, Turris ;in terra

 latet,; demergitur fub aqua,reliqua pars 6o cubitis {upra aquam eminet, quot

igitur cubiti in texra? quotinaqua¢ Partes addita funt 7, reliquumigitur 5
valent go,unde¢ concludes ‘
4 48
3 valent goiergo : :
3 s e e
- d = Talig
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Talis eft quaftio duplex Grxcorum epigrammatum, primi de ftatua Pale
fadis. :
Pallas ego fium malleatd,fed aurum
juvenwan eft,donur poetaruan « :
Dimidium quident auri Charifius,oftauam dute
Thejpis, ¢ decimam partem pofuit Solon,
Sed vigefimam Themifon,reliqua vero talentd : ' ;
Novenn, ¢ drs,donwum Ariftodici: Quantum finguli contulerunt ¢
Adde partes,habebis 22 Iraquereliqua 9 ad complendum totum,valent 9. pro
pofita,Hicaccidit eundem effe numerum propofitum, &reliquum, vt quartus
fit equalis tertio,.Summaitaqueeft 40. Charifius ergo contulit 20; Thefpiss:
Solon 4:Themifon 2.In proximo epigrammate res alia eft. » -
: Augeam interrogavit magna virius Alchide ;
Multitudinem armentorum querens,ip[e verd refpondit:
Circa quidens Alphei fluvium, anice,dimidium quiden: horum :
Pars auten o&ava collem Saturni circumpafcuntur.
Duodecima autem fecefSit Taraxippi ad montem.
Circa verd Elidem divinam vigefima pafcuntir,
Verum in Arcadia trigefimanreliqui.
Reliquos autem videto gfeges,{i‘c quinquagintd, :
Quantiigitur eriit greges finguliy addite partes {ant-2%: Reliqua igitur 25
ad ex plendii totum valét so:ergo 120 valentz4o.ltaque ;41555 35 [ant1zor
- 30.20.12.8:fraGorum verd numerorum numeratio paulo operofior eft in ter=
minis proportionis : ut, Wnius moletrine tres molae molunt 12 horis modios, -
prima 18,fecunda 13, tertia 8,quot horis univerfz molent modios 2 4¢ & quana
tum finguleradde primum 18, 13.8,habebis 39.prima quafio ficerit: 30 modif
" moluntur 12 hotis:ergo 24 moluntur $5,id efthoris 7 5. Hicanteceditunica
additio: atin tribus quxfifonibus de tribus molisintercurrunt pattes,in quis
bus vitand= moleftioris numerationis gratia pro 7=, affumes %g: finguleigi,
tur quaftiones fic erune.Prima mola melit 12 hotis 18 modios:ergo 22 molent s
11 13.In fecunda & tertia dicito,12 danti3:ergo 5% dabunc 8: item 12 dant 8 : exs

95 12 °
go 75 dabunt 4 13.

A

\.

kA

CAP. VIL. DE EXEMPLIS AVREAE REGVL AE, PRO=
portionem antecedentemrequiventibus.

P Roportionis antecedentis principem proportionem fequentia deinde exemy
plaerunt,& primum de proportione arithmetica antecedente,  Putearius
quidam puteum brachiorum 3 4 redemit effodiendum libris 60 cum victu ge=
minarum operarum.Effofsis autem brachijs 20, 2grotare coepit,mercedemque
debitamrogavit,quantaigitureaeft¢ Hicvi&us nihilvariat, fed arithmetice
progrefsionis ufus hiceft ante proportionis geometrice conclufionem. Nam #
s : Sy i e fecundumk
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fecundum brachium, laborem primiferé continet, & tertium utrin{que, 8 fic
deinceps arithmetica gradatione labor crefcit:Itaque fumma integra progref»
fionis 3 4,brachiorum eft 55 5:& [umma progrefsionis zo brachiorum, eft 2ro.
jamad proportioné conclude:ut5os ad soiliczraad 21453 vel . In fequen’z
tibus exemplis geometrica proportio anteceditc cum numeratione fimplicialis
qua. CutforLutetia Lugdunum 5 diebus pervenit,cutfor alius velocior Lug-
duno Lutetididem iter conficit, difcedant hodie meridiano tempote, quando
& ubiinter fc occurrents Prepone proportiones antecedentes,fic. Primusg dig
bus totii iter conficit : Ergo uno die cSficit < itineris. Secundus 3 diebusconfi/

cititer:ergo uno die conficit Litineris. Ha partesaddite funt itineris, unde

“tota propottio concluditur, - itineris conficiuntur 1 dieiergo 13, id eft s confls

citar %2 diei,id eft 1 die,8 fequentis Z,hoc tempus eft concur{us , id eft perendie

nona matutina:Ubi proportio duplex &additio partium unica antecedit:in €=

jufmodi autem exemplis,ubi totum integrum fcriberetur,ut };’,commodius
’ - - Jgh b - 2 . {
eritaffumere 1,quia 1 redu@ nihil aliud funt,quam 1. Reliqua agtem qua{tio
: g N 1, Sy e Vi s 2 z
deinde facilior eft. Primus § diebus conficit 1 : ergo =* diei conficier 23 itineris,
1d eft 2.Secundus conficit 3 diebus 1.Ergo -2 cdficit;2,id eft £ L ocus igitur O,

corfus eritad 2 itineris & primo c6fecti,& ad § a feciido confe@lE* duob.archis

tedtis prim® abfolveret edifici@i 20 dieb.c feciido abfolveret r4:quotigitur dig
bus fecundus folus ablolveretsDicito primii 2 a dies abfolviit r,id eft totiizergo
14 abfolves ;2 id eft 7z Itaqp feciidus abfolvit r 4 diebus %, jam con ctude, 75

L0 2

fiuntr4 diebus.Ergofitdiebus 46 & 2 diei,id et hotis16. E' quatuorarchis

tectis edificium totum abfolveret primus 1 anno,fecundus 2, tertius 3,quartus
4:5i omnes fimul adhibeantur,quanto tempore ablolvents Secundus z annis

_abfolvittotum opus:ergo uno anno abfolvet L opetis, tertius ;,quartus z:ad-

dejam fingulorum opus 13+ habebis I3:unde concludes de architeftis quas -
‘ fiet - uniusanni,id eft § mé[ibus,& ;5 unius mene
{is.Hic triplex proportio antecedit,& partium triplex additio. Talia funtexcm/
pla duo fequentia.Leofontis quatuor fitulas habet, quarumprimaimplet fub.
fectum lacum 2 4 horis,fecunda 36, tertiz 4 8,quarta 6:{i imul fluant, quothos
ris implebuntsfacito proportiones antecedentes, 2 4 hore implent 1:¢rgo I im,
plets-lacus:3s horeimplent iiergo rimplet -z lacus: 48 horaimplent 1iergo
1implet s lacus:6 horz implentiergor impletzlacus, Addejam partesim-
pletilacus r hora,habebis —]—%’_—,quales 14 4 totum faciit. Dicesigituy 37 partes
lacusimplentur 1 hora.Ergo 1 impletur 255 id eft 3 horis,& 22 unius hora. Hic
antecedit proportio quadruplex & additio partium triplex, Proximum exems
plum facilius etiam eft. & .
Lacus fontis tres fiftulas Habet, quarum prima vacuat lacum 2 hora, fect da
stertiahora r, qaanto tempore luentes imul omnesvacuantlacums Dices.
hicutantea:; hora vacuat femel,ergo 1 hora vacuat quater: item +vacuat bis
1 hora femel:adde has vices,habes'y,& dicito, Lacus vacuatur feptics 1 hora:

‘d-2 ergo
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ergovacnatur femel 2 hora:terminiita funt 7, 1. 1. 5. Hic antecedit proportio
mp!cx fcd implexadditio eft,& integrorum.Duo exem plareliqua brevzora &
faciliora funt.

E’ duobusarchitedis primus abfolveret 30 diebus, fecundus 4 o: tertio aus
tem addito 15 diebus ablolvunt,quot diebus tertius folas cf’fecx[’fet? Primus
30 dicbus abfolveret totum adificium. Ergo 15 dicbus abfolver £ zchﬁcu,ld
eit +.Secundus abfolveret 4 0 diebus': s diebus abfoivet4o,1d eft >:ad,
de]am 13 habebis Z,quibus fubdudis ex I reftat ¢, quam tertius eft cﬁl&urus
itlis1s dmbus Jjamdenique dicito, 5 conficitur s, dlebus ergorefficiturizo dig
bas.Hicantecedit proportio duplex & (ubduétio partium una, utinproximo.
Fons duasfiftulas habet, prima impletlacum hotis 4,fifola fluat, fecunda va.
cuathotis 11,{iilla obirué&a fit:fi uni fluant,quot horisimplebiturlacus ¢ Di=

nnguzto proportiones antecedentes & dicitor 4 horzimplent iacu ergorhora
implet; lacus:deinde 1 horx vacuantlacumiergo 1 horavacuat ;- ldcus.jaut

folaxmpleno maneat,tolle ;. ab £ Jreftabiie 7 s lacus,quzzlmplenwr 1 hom un

dequaftionis proportio concludetur.~— lacus implentur s hora: ergo 4& i
plentur*hora;id eft 6 horis,& 7 unius shora. -

CAP, VIIL, DE RECIL-
‘procatione.

P Roportio [1 Tmplcx dite&a {ic efi:plerunque autem reciprocé invertitur: Qro,« k-
portic reciproca eff,quando eft ut primus terminus prima rationis ad pr:=
mum terminum fecunda: fic fecundus terminus {ecundz eft ad fecundum pris -
maz:ubihomogeneorum tantum ratio fumendaeft utpotenuaru inter {e,tem/
porummter R,pretmer inter fe,menfuraruminter fe: tumqut determinisres
ciproce proportionis.tertius qa.aantur.ltaquc facrus ab extremis divifus perda,
»tum € mediis alterum dabitreliquum in quoto. Hac proportione utendum eft
»quoties audtis vel minutis momentis res contra minulitur,vel augentur,pro ras
»tione potentiz, temporis,ponderis,pretii,meniure. Quod diligentcr animad’
vertendumeft,ne perxculofo errore directa proportio pro remproca concludar
cur: quod facilius € numeratis rebus animadverti poteft, quam exipfanumes
rorum natura.Sed res exemplis intelligarur:ut i quzftio ficdearatione 1o juge,
rum,& dicatur,r§ bovesarant 8 dicbus:ergo 20 bovesarabunt 6 diebus.Exem,
plum quzRionis & concluﬁenzs F iceritut reciprocatio cernacut,

i. .15 2.0 1
| 3 6 1-

Eadem proportioinvetfo terminorum ordine concluditur f ic,6.15.8.2 0 :ubi

de eribus datis terminis ukimo loco prolatus erit primus, primo loco propofis

¢as ericultimus:quefitus autem erittandé proport:oms inverfe ultimus. Atqui

ie hoc exemplo & fimilibus omnibus terminis idem {apiusiteratus rqtc:eé:ius
git,ut 4
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eft,uthic1o.Atqueficterminiin reciprocatione homogenei faciontrationem,
boveés nempe prima cum fecundis faciunt primam rationem,fecundi dies cam
primis faciuntfecundam.Hujus inverfionis iforropicunrillude® Ariftoteli 1o,
cap.8.Phyf.Sipotentia fitin quodam tempore tanta, majoreritin minore #a=
sl agrigropl T aparyias, fecundum converfionem proportionis:item 1 cap..
de czlo,Preportionem quam habent pondera,tempora apnaariv,id eft, inverfo
modo habebunt:ut i dimidium pondusin tali,duplum in dimidio hujus. Hic
analogiam wlw avanarip appellat, quam illic ap pellauit o) apngpoplty S aymroyins,
Pondera motib.{untreciprocasaitjordanus 1 p. de ponderib.Il{orropicii Arifio

w  telis theoremaimitacus,& {ic Archimedes.Si pdderafunt equipondia;funt reci
procaradijs:fic Campanus citat & Boetio,fi nervus feceturin cithara, fegmenta
foniseffe reciproca. Verum efto Ariftotelea proportio.Pondus 2o librarum de» -

~ fcendithoris 2:pondusigitur 40 librarum defcendit 1 hora. Proportionis.tew

miniita {unt, '
20 40 ' ;

i 2t 1 ubijficut antea facit reciprocas ratio»

nes ex homogeneis rebus,primam ¢ ponderibus 20,8 4 o:alteram ex 1 hora, 8
z.Amphora viniuna {ufficit 3 dies 30 convivis,cadem 6 dies,quot convivis uf,
ficiet; Termini proportionis ita funt,
20 2 6 R

jo'sr s ‘

Commeatus fuppetit 7 men(es,3000 obfefsis militibus: 1z menfes quot obs
felsis uppetets Termini propertionisita funt, '

75 s
3000 1750

L

P

Cim modius tritici vanit 5 aureis,tum panis ¢t 4 tnciarii; ergo ciim venie’
. . I3 7 —):’ > ' 5 < -
 3:panis erit unciarum 63:fic o 3 3%
Tres mercatores tucrati funt tricennos aureos, primus per 6 menfes ex aureis
60,fecundus per 7, tertius per §,ex quanam uterque forte ¢ Hic 30 communis
3 eft terminus.Itaque rejiciendus,& tantum confiderandum,ad lucrum commua
ne 6 menfes occupant o aureos:ergo 7 minus occupabunt, & § menfes plus
‘occupabunt, Termini ficerunc

60 : 7. {.
L A £

CAP.
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CAP, IX, DE COMPOSITA PROPOR-
; ione per additionen,
H Adenus proportio fimplex fuitin quatuor terminis:fequitar multiplex, us
bi cermini plures quatuor ufurpantur:idquecompolitione vel continuatig
ne. Compofitio terminorum eft prinra autfecunda: prima utadditio & alligas
tio. Additio eft,ciim termini datz propottionis adduntur:cftque triplex,prima

eft additio antecedentis <um confequentead confequentem:ut 4 ad 3,ficgad

6:ergoutyad sificra ad 6. Secundaeft additio complurium antecedentizm
ad unum confequentem, vel unius antecedentis ad plures confequentis : ut2
ad 4,ficsad 6: & 8ad 4,ficut1z ad-6:ergoro ad 4,ficut15ad G:itemut6 ad 2,
fic g ad 3,& ut 6 ad 4,ficg ad iergout & ad 2 & 4.ficg ad 3 & 6. Hacutraque
compofitio frequentior eft in demonfirationibus fcholafiicis, quamin popus=
lari ufu. Prima tamen frequentior: fecunda ad 31 p 6. adhibetur ad infi
gnem imprim{s demonfirationem, ut ab Archimedead circuli-dimenf{ionem.
Tertia eft additio omnium antecedentiumad omnes con lequentes,ubi dantur
confequentes quidem additi;antecedentes autem feparati;tumque anteceden
ces omnes adduntur, & feparati ad omnes confequentes conciuduntar, Itaque
{ola hic fit additio-antecedentium ad primum propotrtionis terminum conftiv
tuendum.Hzccompofitio utilitates infinitas habet, & propter quotidianam
ufum,inconfortio 8 {ocietate hominum,vulgd regula focietatis appellata eft,
fed verius zquitatis & politiz regula diceretur:& certe velut dea quaddjultitie
& 2quitatis fuum cuicg pattitur,ac tribuit. Quapropter nobilitas tanta exems
plis fuisillufiretur.

Duorum fociorum primus contulit aureos 8,fecundus 6, unde lucratifunt
aureos 7,quanti fingulis accedity Quzfitio additisantecedétibus ita folvetur,

: .
14 dant7:ergo
- yiy’ Tt
& contra fors concluditut:
: T
= danti4:ergo
- Sy

Hic & deinceps tertius terminus datur poteftate,non a&tu,quod anteainitio
regul® aurex admoniti eft. Tres mercatores contulerunt aureos,primus go,fe=
candus 6o, tertius s o,lucrati f[untaurcostoo,quantum fingulis accedite Adde
antecedentes,utantea, & conclude, :

90 495

200 dantiooiergo 6o 30
: 5‘0 ZS'

Contra

1w

0

40

So
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‘Contrafin gulares fottes ex addms confcquen t1b usconcludentut.

\ ot 33

41 90
100 dant2ooergo 3o 6o
. 2§ 5o

Kurei200 o teibus ea condmone partiédi, utprimus triplo plas habeatquim-
fecundus,& fecundusquadruplo quam tertius, ‘quota pars erit fi ingulorums

'Hicab extremo incipe.Si tertius habeat 1,{ccundus habebit 4,3 primus 12,qui

. busadditis conclude,
| B%5cho 141{7
17 dantzoozergo 4 475
o P

r

Hzc exempla fpeciem quandam jufiitie habuerunt, fequentia fon ge ¢funtine
figniora, in quibusjudexin tribunali fine compoﬁuoms hujus ®quitate fitini,
quus:@&o creditoribus debentur aurei,primo roo,fecundo 86, tertio 745,quat
to 6o,quinto 5 4,fexto 32,feptimo 2 4,0éavo 15. Sed bona debttons tantums
modo valentaureos 150. Itaque omnibus omnino fatisfieri non poteft. Acfi
totam fummam primo fummo jure petfolveris: {ummam cateris injuriam fas

- cies.Secundo enim 36 detrahes, nihil czteris prorfusrelinques. Ad compofir
“tionis igitur ®zquitatem recurretur, quantum fin guhs pro ratabonorum potv

tione perfolvendum fit,ex additis antecedentibus ita concludes:

1ATIOUVID 2D AR08 1
100 . 33 Sty
vl i obs &3
86 28 135
~ 50
75 29333
: : : 11
446dantrgoiergo 60 20335
“Frages 18._3.__.
54 S 55 5 {
- Y858 & 4 Yok
et 10773
it - 18
'24 8-;;—;
: ’ 10
REgeal N A
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Hazreditas ;060 relifas fiatribus eaconditidbneutobveniatpifiins L fecurmy

!

do 1, tertio 5, quarto £, quintog.Id uti proponitur ficri nd potelt, quia &dads
partibus prima aufert1soo,fecundaiooo,tértia ygo,quod jam plas et toto, Is

taque czteris nihil relinqueretur. ‘Atrqueexilio famenojure Bymma item fievet

injuria.Recurraturigiturad compefite proporticnis zquitatem , & numerus.
inveniatyr minimus dividuus a datis partibus. Hic enin eff tius talis numeri,
quotics datz partes torumfupérant; &invend pareesinveniantur dassillis co
gnomines,quazquabiliters fratribus fu_ﬁ'em-_'p artianter: :!'C{"V‘Ci'ffpﬁ:r additione
partiil ab{eg minimo dividUofieri poteft, fed expedifor tric Alimeratio petin,
tegros numeros dividui minimi beneficio reperros.Minimusigitur dividuusa
datis partibus eft 6o,cujus partes partibusillfs datis cognomines, {unt 30. 2o..
15.12.10.Hasigitar parees adde;§ dicperaurcamregulam,.

50\ 10344200

&
)
"y

2ar 1 68057
&7 dant3ocoergo :1‘5; I 5,7_;_;_ | \

r Al

‘- }\’7’.. ;r:} 71‘_;..."_7,
e R ER s Lt T e

Trespartifitur1oo,ea conditone,ut primuscapiat L & 1 (ecundus T & 1, rer

tius & Iditem ficuti proponitur fieri non poteft, quia primus & fecundas

auferunt plustoto: Aequitas igitur additfonisadhibeatur. Iraque {umes pris.
* mo minimum dividuum 6o,cujus divifores datis partibus cognomines, (unt:
20 & 14 pro primo,15 & 12 pro fecando,12 & 1o pro tertio; quibus. primom fes-

paratimadditis {unt 35.27.22.Deinde fimul funt 8 4. Conclude igitur:
45 415

$4dantrooergo-27 322
- '4‘*"
B, "6?;7«

Confimile eft exemplum confequens,fed paul plenius,& lucalentius. @ua.
tuor fic partiitar 6oo aureos, utprimus habeat 2 8 ¢ aureos, fecundus 2 &8,
tertius } & 7,quartus 2 & 6. Hicitem partes dpz prima fuperant totum, neque
quidquam cateris praterea relinquirur, Adilfud igitur proportionalis zquitas
tisjudicium refugiamus,& quinquein hocexemplo fupericrum difsimilia di
finguamus,Primo a nominibys propofitarym partivm afflumedus minf$a§:

£ : 3 Vg

o
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ventx per fuos numeros muitiplicande Irags Zerunt8o: f 72: 11001 Z xogiqua
additxeriitpro antecedentibus additisi Quarto a soo.{umma dividenda tol
lanturintegrinuimeri. 9.8,7.6,id ¢t 30,manebunt § 70 pro additis confequens

tibus. Quintd deniqueinventis quartis proportionalibus,addes primo g, fes

cundo 8,tcrtio 7,qunarto 6, Totumexemplum ficerit. ;

136 208 gl 27 e
So 136 =2 o ey
357 dantyyoiErgo 72 122 212 vel 515 perg
100, 166 337 vel 172 per 3
105 173 337 vel 15 per 21.

Tripliciverd additionis compofitioni eriplex fabducionis divifio poteft op,

poni. Prima eft fubducio differentiz antecedentis 2 confequente: uty ad 3,{ic

14 ad 6:ergo ut 4 ad 3,fic 8 ad 6.Secundaeft fubductio fimilis ablati-utrz ad 2,
fic18ad 3. ergoutsad 2, {iciz ad 3iitemque ut 4 ad2, fic 6 ad 3matrobics enim
tollitur fubfelquialterum.Tertia eft fubdudio differentix antecedentis ab antes
cedente ad differentid conlequentis 4 confequente:utiz ad o,fic 8 ad 6:ergo ut
12 ad 9, fic 4 ad 3. Poftreme divifionis hujus in (cholafticis demonftrationibus

ufus eft permagnus & his verbis. Si fuerit ut totus ad totum, fic ablatus ad abla,
tum,erit ut totus ad totd, fic reliquus ad reliquii:ufus tamen vulgaris non perin,

detic patefaduseft. weveops id et inverfioadditur, qua eft fubduéio anteces
detitis ad fuam differentiam {upra confequentem:ut 6 ad 4,fics ad 2,ergout 6
ad 2,fic 3 ad 1. Hujus divifionis exéplain demdfirationibus aliquado reperies,

ciP., X, BE, ALLIGATIONE. |
. Lligatio eft variorum generum permifiio, ande medium temperatar: utin

! A granis,liquoribus,metallis,pretiis,ponderibus, menfuris, omnibufcg re:d,

quz quidem mifceri, tem perarique pofsint,generibus: In rebus autem phyficis
mirabiliter excellivhzc {pecies compofitionis altera,ut{uperior excelluitin por
liticis. Per fe vero alligatio nulla eft proportio, fepe tamé proportione utitur,8
quidé fepé fuperiore proportidis additione, Alligatio eft medii qualiti vel das
ti, Prima datis extremis quarit mediii divifione additorii per iplorfi numertis

e fi duo fint exerema per 2 :fi tria per 3:& fic deinceps : ut modius tritici 16 {oli-

dotii cam modio fecalis 12 mifcédus fit,addes16 & 12,8 totum 28 divides pet
2,quotus 14 oftendet pretium tertii mitti Hic mediom eft Arithmeticii quoties
extrema duo funt. Simifcendus fit cum utroque medius hordeiro {olidorum
tria pretia addita 38 dividanter per 3,quotusiz -;: oftédit pretium quarti mﬁ:
Seciida alligatio eft xquatio dati medii per inzqualili extretorti alcernas ab
b : £z ¢o differ

35
dividunseft, Gceritrzo. Secundo partes cognomines inveniende. Tertidin=

Bﬂv’: nacus s ‘r{’m.z«(u/ﬁ
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eo differentias: zquatur autem medium datum nuncmenfura; hunc pondere;,
N » - . . .

nuncnumero quafitoram generum:ut fie duobus vini generibus, quorum pri

mi pinta valeat denarios 6,fccundi 12,mifcendwm fit,cujus pintavaleatio :als

ternz differentiz extremorum 6 & 12 A medio 1o,ernnt2 & 4,qua fignificabit,

{i 2 pintx fumantur primi generis 4 affumendas fecundi: itaquefi pinte & mi= -

fcenda fint,alligatio fine ulla proportione perfecta erit,uthicvides: = - :

6 2
10

12 4

Alligationis hujus caufa eft ¢ communibus regulis multiplicationis, Nam §i

multiplices 10 per 6, facies o:item {i multiplices 10 per2.8 4 fegmenta fenarii
multiplicantis,facies 2o & 4.0 @quales ipfi so:quiaidem eft multiplicare perto
tum & per partes:tum fi per eadem fegmenta 2 & 4 multiplices totum 10 alters
no fegmento,nuncimminutum,nuncauctum; idefi per 6 & periz facies 12 &
48 cidem 6o zquales,uthicvides: : :

10 [10|10]|6 |12
Sol® LA d2upg

6o |20/ 40|12 |48

Atz pintz primivini per 6 pretium maultiplicate faciunt denarios12 : & 4
- pintz fecundivini per denarios 12 pretium muleiplicate, faciunt 4.8, Tum 12 &
48 funtdenarii 6o:item 2 pintz per10,& 4 pintz per 1o faciunt denarios z 0,8
4 0,id eft 60.Itaque quod pintz {implices valebant, temperate pintz valenti=
dem. Ideoqgin hactemperatione differentiz 3 medio alligantur extremis alter
nis:{uis autem extremis alligate facerent plus vel minus,ut hic vides:

s e et
8 1412 6
& vty ra A Ee o, e
16 5624 244
T ot

Quare per alternas extremorum differentias alli gatio faciendaeft. Neque
medius alligationis terminus eff proportionis,ficuti neque alligatio ipfa eft uls
la propottio,fed medius quantitateinter inzquales extremos:eftqg minor ma=
jore extremo,major minore, Nec alligatio ipfa(ut dixi) propottio eft, cum fine
eafiat,nec cum proportione utitur,neceffario proportionis additionem adhis
bet,qualis eftin permifcédis metallis quotidiana ratio, utfi aurifex habeat 100
pondo argenti,quorum quodlibet valeat 17: item alteram habeatinfinitd mal

. e : ~ fam,

W

30
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fam,cujus pondovaleat 2 4:quantum argenti é fecunda maffa addet prima,ut -
pondo valeat22,& quantum omnino futurum eftr Alligatio alternarum diffes
rentiargym ficerit, : , ,

17 ‘ 2
e
24 5

Vnde concludes,2 pondo primi argenti,s pondo fecundi requiriit:ergo 100
requirunt25o,quibasadderoo & primamafla,habebis ;5o podo miftiargen-

- ti.Sed alligationis quz{tio raraefi,fine proportionis additione, utin exemplo

primo. Siunus fextarius temperandus effet € duobusillis generibus, tum allir
gatione faca,dicereturnon peti 6,fed r.Itaque proportionis additio id explica,
rethoc modo.6 redeunt ad 1rergo 2 redibuntad zid eft 5+ 4 redibfitad 5, id eft.
ad 3 totaque quaftio fic erit.. :

6’ 2 z-
: 6 I
12 S 4

v

10

Taleeft Archimedéum problemaillud apud Vitruviumlib.g,ca. 3. de aurea
regula Hieronis regis corona ad deprehendendum aurificis furtum.Sed in hoc
exemplo Phyfica confideratio fuit,non tantum ponderis, {ed denfitatis & raria
tatis,ut tanto plus minufve loci occuparetur, Duas(inquit Vitruvius) mafias
e'ﬁfdém ponderis cumregia corona Archimedes fecit,alteram auream, argen~
team alteram,quibus vicifsim in vas aqua plenum demifsis,é differentia effufe
aquz ad aurecam maflam & argenteam,item ad regiam coronam , deprehendit
argentiin aurea corona miftionem. Eftoigitur inzqualis effufio aqua ex aurea
malla 20,ex argentea 3 6,ex ipfa regis corona 2 4.Sumptis differentits vides ay,

titriplum,argenti {ubtriplum in corona permiftum efie. E¢fi corona 16 pondo

effer,effent librz auri 12,argenti 4,& hzc alligatio eft fineproportione. Atfials
terius ponderis ea fuerit,fimilem rationem proportionis additione concludes:
ut fi fuerit 100 pondo, quaftionis explicatio tota fic erit.

20 12, 12: 75
24 : 16 .10 ;

36 4o . £ 23

Alligationis caufla eadem fuerit,ubi termini non tantum tres , fed quotlibet
proponentur: Binifiquidem extremi ad unum medium perpetuo conferendi,
8 differentiz ad unum extremum alligand= & peradditionem colligend=. Al
ligatio autem compluriam terminorum multis modis fier{ poteft, fed primus
& promptifsimus modus binos texminos femel alligare,fi multicudo fit par mi

: e 3 nérum
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rorum parteuna & majorum parte aleera, fecus alligandum avit idem pluris
bus: at Monetarius habet genera quatuor argenti, primua eft 3 denatiorum,

fecundum ¢, tertinm 8, quartum 1o, quarit quintom genus § degariorum, s
xemplum cotum ficerit

&

3 4
- 5 e
“Ee
8 3 {
Y I0 3 " ‘

“‘His fi decem pondo mifti ac temperati quatuor generibus argenti quetane
tar,(umentur 4 primiz2 feciidiz tertif:3 quarti:{in plura, proportio explicabit.
~In hocigitur exemplo pareft utringue multitudo differentiarum ¢ in proxime
fecus eft,unus enim & idem ter alligatur:ut vini genera quatuor {funto, primicg
amphoravaleaty,fecandi g, tertii ro,quarti 12, & mifcendz fintamphore 300,
quz fingulz valent 1, difpofitis terminis,diffexétiisg; aleerne alligatis tota qug
" ftio fic exit, A

/

7«1 I 30
9. 1
10, X 1 30
g0 I0 300 I 30 ae
—:12,.-4“2-.!0 :
2 210

‘In proximo exemplo quia numeras extremorum par et utrinque fngulife=
‘mel alligabiitar,mercator emectit 4. 0o pondo aromatii fextuplicis genetis libel
1is 200,8 quaratquot pondo fingulorli generum it accepturus. Hac quaftio
difsimilis eft {uperioris illius ad quintum caput dezqualinumero fingulorum
generum, Hicenim quaritur quicungg pofsitefle fingulorum generum nume»
rus,non quaritur zqualis : politisigitur fingulorum generum pretiis  primi 6,
fecundi 7, tertii g,quartitr, quinti r2, fexti 16, medium pro arbitrio ubivoles
a'ﬂhmﬁtur. Sumatur inmedio &fit 1o, Alligatio hicerit alternis fingulorum 1

[emCI Co .

6 6 , 6 141 .[-’7
¥ i 2 4
Lo L L
1o 17 4oo
. 3 S i 23?{27’
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.- Atquiin hocqueftionis genere i medius quititatis terminusnullusfitnon
eft explicabilis per alligationem, quaftio hujufcemodi:.

CAP., #1. DECOMPOSITA PROPORx -
tione per multiplicationemn folam,

Ompoﬁr{o terminorum prima ¢jufmodi fuiein additione, & contra dedu.
C ctio queedgtr} inalligatione: fecunda fequitur que fit terminis multiplica
tis, cium pro binis fimplicibus affumuntur duo ab fjs fa@i: fed multiplicatio in
terdam fola eft, interdum etiam additio, multiplicationis folius exemplapris,

~ mafunto:utaurei 3 menfibus 2 lucranturaureos 6: aurei 4 menfibus 3 quotly,

crabuntursTerminificerunt,

4
= 6 z 1z
Fadti antem nomenaccipient ab utrolibet factore; ut hic dies vel aurei 6, lta
crdtur aureos 6, vel menfes 6 lucrantur aurecs 6.verum ubiaccidet terminum
antecedentis zqualéelfe termino confequentis,iis [ublatis, tres reliqui propors
tionem eandem concludent, quia fadti pereundé funt,uthicrejectis 3 & 3, con

- cludés nihilominus 2.6, 4.12.Jtem modius tritici 15 folidorum dat panem 8 un,
‘ciarum,2 denariis. Ergo modius 20 folidorum dat panem 15 unciarum 5 dee

‘mariis.Exemplum ficeft. : | '
1§ "2 20+
Lo ' By
Iox .r s 300 -

Vel fic {ublatis terminis zqualibus 8. 2. 20.4. Sed pluribus exemplis resilius
ftretur, Pondo 100, milliaria 20 vehantur 3 6 libeliis, ergo pondo 50 millia 12
vehenturl 10 :}‘ulnae pannilati 7, vaneunt 6 libellis,ergo 40 ulnzlati ulnam
1 7 veneuntl. 35 3. : e

Aulzum longum ulnas 2 & 1, latum 2 emitur 5o libellis,ergo tapetunrejufz
dem generis alterum longum ubnam 1,latum 2 emetur].8.£6.d.8.Boves 1o ardt
diebus 7 jugera 35.ergo boves zo arabunt dicbus 2 4 jugera 2 4 o, Huius genes
ris copofitione fxpe quaftio primz alligationis explicatur: Sunito ¥o modi tris

tici afsium{edenorum;, fecalis 18 dirodcnorum, factid 1o & 16, itemab 13 & 12

funti6o,216,& exiis additis totus erit 376, humeri rerum 1o 18 func 28 tum

denics proportio concluder.28 dant 376:ergo 1 dabit 13 7, Exemplum ficenit.

10 o

18° Ix

167 216
4 3 - 1343
% 376 % 133

Sunto.
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Sunto eadem genera frumenti modii 5 4, tritici pretij 16, fecalis 30, pretif1a,
tiordei 23,pretii 10,procedes utantea.Exemplum ficerit, v iy

‘ §4. a6 864
: 30 12 360
i 23 10 .230

653

107. 14540 e O 13 io7

Sipartes generum mifcendz fint, erit eadem ratio, nifi quod pro iis fumitar
"abiis minimus dividuus & partes datis cognomines. -

Efto pondo caryophili3 6 afsium, cinnami 5, piperis 13, & velis mifcere pri,
mi generis 1 feciidi 1+, tertiiz.,Minimus dividuus ab iis partibus eft 12,& partes »
cognomines.funt 6,4.3.torumque exemplum fic erit.

€ 36 216
4 1§ 6o
3 13 50 2y ,
A3 :3K5 I 24 5 B | ; E |

Propottio hzcinterdii invertitur multiplicatis inter fe primo & quinto, item
fecundo & quarto ad fadtionem primi & tertii:ut 2 me{lores demetunt 6jugera
4 dicbus:8 meffores 12 jugera quot diebus demetétsreperies 2, exemplil fic etit,

-z 4 8
6 iz 2
&« ?‘z 4 4 8
4 2

‘Sicteciprocatio manifefta eft ut primus: velinverfio fic,
2 24 4 48,

CAP. XII. DE_PROPORTIONE COM-
pofita per multiplicationers ¢ additionens. '

C Ompofitio multiplicationis fimul & additionis,eft quz oblatos terminos
primo multiplicat, tumab illis factos addit,ut, Trium mercatorum primus
contulit aureos 4 4 pers menfes, fecundus 32 per6 menfes, tertius 24 per 4
menfes,undelucratifunt aureos o,quantum fingulis ex hoc lucro cedetsMuls. 3
. tiplica fortem quamque cum {uo tempore, primi compofitus erit 352, fecundi
192, tettii 9 6,& fingulis jam additis dicito, ; '
’ s 640 dant
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352 44
640 dant8o.ergo 192 24
: Q6 g3

Legio habet pedites 6100,equites 726,& peditis ftipedium eft 4 aurei, equis
tis 9,preda aureorum zoo hisdividenda,quantam fingulis dabitutemultipiis
ca numeros perfonarum & (ipendiorum,primus factus erit 24 400, {ecundus
653 4;tum factiaddanturerunt 3093 4,8 dic: :

24400 i il ol Ssar
o934 clantapoatergopd iy «r, 377 spya i rage
| : 534 422 5555 vel 222

Canoniciiz & (acellani 20 partiunturquotannis aureos 3000, fed ¢a legeut

b % . . ”, . .
- canonicus § capiat, quoties{acellanus 4 ; quantumigitureorum ftipendiame

eftannuum ¢ multiplica numeros perfonarum & (tipédiorum, primus erit 6o,

Sfecundus 8o,qui additi funtrqo:dicigitur.

6o 12853
‘140 dant3ooo:ergo
80 1714 2. x
Interdum faciendi complures & variis genetibus{ortium & temporum, in

" uhum tandem omnes addendi, ut Quatuor mercatorum biennii {ocietate inis

ta,primus 3 o aurcos contulit,fed o&avo poftmenfero fubduxit,itccrumque vis

cefimo menfeineunte 12 contulit: fecundus initio 2 4:contylit,ac fexto poftexa,

&o menfefubduxit 8,denuoque fextidecimi menfis initio 14 retulit: tertiusinis
tio contulit 20, & {eptimo poft exato menfe 8§ omnes {ubduxit , fed decimo fe,
ptimo poft exacto menfe16 retulit. Quartus feptimo menfeineunte 18 aureos
contulit,fed quarto poft exacto menfe ¢ fubduxit, iterumque decimo feptimo
menfe incipiéte 15 addit:lucrum ex omnibus his fummis fatum eft 100 aureg
rum. Quzritur lucrum fingulorii. Hic quaftio laboris multo plus habet,quam
quaftionis explicatio : itac totam & quaftionem,& quaftionis explicationem
fubtiliter ad{cripfi,ut hic vides.

/

30 8 240

20 1L 220 620

15 5 160

24 6 144

16 9 144 558

30 9 270

20 2 140 :
o 10 252 ®
16 % 7 112 o
SN P s

o
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3 4 72 318

9 ¢ 54

24 8 192

Hic {ortes & tempora in fuum compofitum habesreducta Nam primi 30 aus

rei & 8 menfes faciune 2 4 0:Deinde reliqui 2o aurei & 1 menfes faciunt220.Pg
fteazc aurei& 12,1d eft 32 & menfes § faciunt 160, Denigp fadti tres addi funt
620. Secundi mercatoris 2 4 aurei & 6 menfes faciunt14 4. Deindereliqui 6 &
o menfes faciunt 14 4, tum aureir 4 &r§ideft 30, cum 9 menfibus faciiit 250,
Hi tres facti additi funt 5 §8. Tertii zo aurei & 7 menfes faciunt 140: Deinde 15
aurei & menfes 7 faciunt 11z hic factus additus priori,confiituit 2 52. Quartig
aurei & 4 menfes faciunt 72, tum o aurci & menfes 6 faciunt 5 4. Denique o &
15,id el 2 4 aurei & 3 menfes fauunt 192,quatnor facti additi funt 518. Colliga,
mus tidem hos quatuor compofitos,& cdcludamus principem proportioné,

620 ' 35335

1748 dantroo.ergo 538 31357
; s

: . 252 14y

318 . 1855

In hancetiam fpeciem incidentalligationes ignoti medii, quoties major exs
petetur numeras, utinillo frumencorum excmploﬁpxo 13 cxpeterentur 100,
exemplumﬁcell'er. 1

4 3943
3 g

CAP. XIIL DE PROPORTIONE TERMINIS CON:
tinuata ad inveniends minimeos terminos in datis ra=
tlompm'.

P Roportio mulnplcx terminis compofita adhuc fuit,fuperef(t terminis conti,

naata. Proportio terminis cStinunata eft quado antecedéris rationts ahqms
terminus continuatarin confequente:utinventio minimorum numerorumin
datisrationibus & quatio. Sidatis rationibus quotlibetin minimis terminis
proportionales ad fecidum & tertium minimi mult:phcent obliqué terminos
duarum primaram rationum,fadti erunt continue minimiin datisrationibus:
Deindeti proporciona!es ad poftremo inventam X antecedentem confequens
tis rationis minim? m ulriplicent obliqae,alter inventos, alter fequétes omnes,
factierunt contmue minimiin dats ranombus,ut hic vxdes.

& 6 & 2l
10 12 9

o

e

30

Nam fi fumas minimosad 6 & 4, rabebis 3 & 2, tum fi multiplices obliqué -

6 & s perz ;facies sz 8o, Irem i per 3 myliplices oohque4& 3faciesiz X 9
CODI;I‘IBQ
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continué minimosindatis rationibus:utenim gad s,itarcad 2, &ut 4ad;
ficiz ad 9 .Hic atit continuatio terminori eftin datis rationibus,atregula pra-
cipit: non afit continuatio rationum,& hac propottio diffun&a eft rationibus
continua tantum terminis mi nimis in datisrationibus, Efto & aliud exempli
2 3l g 56 7
812 15 o
16 24 30 3%
In hocexemplo proportionales ad 1§ pofiremoinventum , & 6 antecedene
“tem fequétis rationis minimi funt s & 2 » qui multiplicatione obliqua fecerunt
16.24.30.35. Deniquehacrégulacontinnabis quotlibetminimosin datisra-
tionibus minimorum numerorum: habetvero & hzc continuatio ufum valde
fingularem adillam politicam juftitiz ideam,de qua in additionis compofitio
nediximus: Atque utresipfa clarior fiat & illufirior,audiatur juftitiz confuleus -

- & magifter flle de liberis & pofthumis haredibus infiituendis julianus enim ge,

netis hujus quzftionem proponit Digeft. lib.28.Siita fcriptum fit (ait) (i mihi
filius natus fuerit, ex beffe heres efto, ex reliqua parre uxor mea hzres effo. Si
vero filia mihi nata fuerit,ex triente hares effo,exreliqua patte uxor mea heres
efto: & (i filius & filia nati elent, dicendum et affem difiribuendii effein 7 pars
tes,utex his filius 4 , uxor 2,filia 1 partem habeat. Ita enim fecundiim voluntas
tem teftantis filius altero tantoamplius habebit quam filia. Licet enim (ubtili
jurisregule conveniat ruptum fieri reftamentum : attamen cum & utroque na=
to teftatorvoluerit uxorem aliquid habere,ideo ad ejufinodifententiam huma,
nitate (uggerente decur(um eft,quod etiam Iuventio Celfo apertifsime placuit:
Hec jurecon(ultus deuno & fingulari theorematis hujus exemplo. at przat
theoremaipfum utgeneraleeft, ita generaliter inftitui, Hic igitur intelligimus
exvolitate teftatoris tres numerosinvenijédos efle continuée minimos in datis
rationibus S>> {d eftin rationibus 2.1jz.1.qui erunt 4.2.1. Ac [ hareditas fuerit”
7o coronatoill ex additis illis terminis qua(tio hercifciida familizita folvetur,

| 4 40
7 dant7oiergo 2 20
L 10

Inhocexemploacciditrationes continuari: at i u¥or duos filios & totidem
filias pepererit neque feptenarius luliani fufficeret neque rationes continuabii=
tur,fed rres quaternarii pro tribus filiis,binarius unus pro matre, dux unitates
produabus filiabus affumenda:addeigitur omnes & conclude,

Alinoye |
) 175
16danty0:Ergo 4 173
i 5
2 8 =
£ o8 4%
3
L 43

£ 2 Similia
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Similia funtilla. Partiatur'pater tribus filfjs roo aurcosea conditione,ut
quoties primus § capit, toties fecundus 6 capiat, & quoties fecundus capit 7,
toties tertius capiat o : quotaureos fingulicapient¢ Hic duz funtrationesin
minimis terminis s ad 6, 7 ad 9 ,in quibus rationibus proportionales minimi
continuifunt34.42.54. hocmodo.. g5t -
5 o7 o
35 42 54
Addeigiturtres continuos repertos,totus erit 131.8 jam dicito,

25
| 35 62 331 :
131dantrooiergo. 42 | 3237 | e
2
§4- C 4l oy

Kugeatur verb numerus hzredum,8 quatuor hzredibusroo ita dividatar,
ut quoties primus capit 3,fecundus capiat 4,& quoties fecundus capit §,toties |
tertius capiat 6, Denique quoties tertius capit 7, totiesquartus capiat 8 : quot
aurei fingulis cedentshic funttres rationesin minimisterminis difsimiles:z ad
4,5 ad 6,7 ad 8,in quibus continui termini funt 10 5,140, 158,192 adde contis-
nuos,totus erit 6o ;& dicito - ‘ A P

Negises i AT a0

so5dantroorgo14o. 23 51
168 27%—3_——:-- %o

192 3Li3r-

CAP. 14, DE AEQVATIONE.

E Tufmodi igitureftinventio minimorumin datis rationibus: {upereft 2quas
tio,id eft continuatio duorum ordinii binis numeiis proportionalium:Jta”
~ queextremi remotis mediis funt proportionales,neque continuatio rationum
hicexpetitur,fed terminorum tantummodo:zquatio eft ordinata vel perturba,
ta:zquatio ordinata eff zquatio fecundum eundem ordinem numerorum, ltas
que primi fecundis, fecundi tertiis (unt proportionales : ut hic vides in tribus -
exemplis,qua continuariinunum poflunt.. : |
o e T l O o105k 13136 400 : %
, : 12, 8.- 4 12,8 12| 4. 8. 12 iy
Hoc genere propottionis plurimein elementis demonfirationes & Theone
conclufz funt: potesautéin exempliocontinuarezquationem propotrtionibus
o&o: dicique feptem intermifsis proportionibas,ut o ad g,fic1z ad 12,2quatio
turbata eff quando fuerit ut primi ordinis ptimusad fecundum, fic fecundi fe
cundus ad tertium : utque primi fecundus ad tertiuny, ficfecundiprimus ad fes
cundum;utvidesin tribus exemplis feparatis non continuis,
o+ 8i6h ko B0l e 168
24,1816, 16,.18,16 8. 4. 2
Hicenim «
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Hicenimuto ad 8,fici8 ad 16:item ut 8 ad 6,fic 2 4 ad 13, & fimiliterinverfo
ordinein reliquis e:hcem-plis. Difficile autem fit in numeris integris terminos
proportionisinverfe equatos continuare : continuari tamen poffuntordine
non folum inverfo,fed in contrarias partes tendente;uthic vides

; G338 Bor Kol 3 vl N3ty e
12,02 4n 118 62 8 B4l X2 0 8e L ; <

Hoc proportionis genus minus ufitatum eff, ea tamen Archimedes utitur 4
theoremate 2.de Sphara,& 9.Theor,z.I{orro.. :

CAP, XV. DE CONTINUAE
proportonis proprietate,

P Roportio difjuncta generatim defcripta eft,jam tépus eft de continua dicen-
di,quando qua ratio eft primi termini ad.fecundum, eadem eft fecundiad
tertium:utin 2. 4.8. De proportione continua & fimplici in tribus terminis vel
multiplici,in longius continuis fimilia fere pracipiuntur fjs qua precepta funt
in proportione difjunéta.Proprietas prim6 duplex deducitur e duplici proptie,
tate difjun@e proportionis.Si tressnumeri {untcdtin ué proportionales,maxis
mus & minimus majores {unt medio:utin 2:4.8.10 {uperant 4:neque tame ¢S~
vertitur magis quim antea.Secunda autem proprietas eft reciproca.Nam 16 fa,
¢tus & 4 medio eft ®qualisipfi16 facto 4 2 & 8 extremis, & vicifsim,cum g¢quali-

rasifia fit,tres numeri {unt proportionales. Hic enim medius eft pro duobus.I=

taque quod aurearegula docuitde quatuor difjunéis, id nunc continua pro=
portio affumitin tribus cStinuis. Hinc etiam patet inventio proportionalis {is
ve medfj five extremi Ni fi fattum 4 duobus tertius per {e diviferit, erit medius
proportionalis,ut 4 per4 dividit16 factum a2 & 8,& medius eft proportionas
lisinter 2 & 8.Item,Si primus diviferit faGtum a fecundo,quotus eritillis tertius
proportionalis,utin eodem exemplo datisz & 4, primus 2 dividat 16 factum
4 4 fecundo,quotus § erit tertiusillis continué proportionalis.Itacg regula hic
aurea ctiameft,{ed in tribus numeris,qua ante fueratin quatuor, hincvaria (e=
quuntur:primo.Si duo numeti habeant tertium propertionalem,erunt compg
fitiinter fe,utin” eodenrexemplo 2 & 4.Ideoqgfi primi fintinter {e, nG habebt
propottionalem tertium:utin 2:3.Nam f{i g fadum a3 dividasper 2, quotus ¢/
rit 4 -~ qui numerus non eft integer. . |

CAP. XVI DE INVENTIONE
continuc proportionaliunt.

H AEcproprietas eft proportionis continuz & implicis ad inventionem ters
* tij proportionalis,Sed proportio continua gquotlibet terminis continuari
: £ 3 poteft,
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poteft tumqueratio primiad {ecidum duplicaturin tertio, triplicaturin quats
to, & fic deinceps uno minus:utini. 2.4 ratio 1ad 4 eft ratio 1ad 2 dupli»
catainr z.4.8. ratios ad 8 eft ratio rad 2 triplicata, ratio nempe extremorum
colligitur ex omnibus intermediis,utantca patuit.In hacprogrefsione plurima
fpectari polluntut fi primus dividat fecundum dividet confequentes omnes, i
dividat ulsimum divider fecundum,fed pracipué {pectatur inventio terminos
yum vel fumma.lnvétio terminorum multiplord facilis eit multiplicando ulti=
mum per nomen rationis, non item in reliquis generibus: theorema tamenin.
ventignis hujus communeett, e datis duobus cujufcunque rationis ficeft. Si
duo datx rationis numeri muldplicentur utergg per utrumque,fient tres contis
nué proportionales datis:tum {i facti multiplicentar per datum antecedentem,
denuoque ultimus perdatum confequentem, quatuor fient continuc propots

tionales datis,& fic deinceps inveniétur quotlibet in dataratione,uthic vides,

> . ' 2 3
4 s 9 :
8 12 18 27
16 24 FGUR 81

Hocexemplam fuit rationis {uperparticularis, via eadem etitin reliquisges
neribus.Hincetiam fequiturinventio minimorum, fi nempe dati {int minimi.
Extremienim erunt primi,quiafaéi a primisinter{e,vel a primis per primos.at
fi continue proportionales fint, extremorum inter fe primorum erunt mirvimi,
& contra,utin codem exemplo patet.Itaque fi continuatio fit extremorym inter
fe,primorum erit maxima.Ex hacinventione duplex inventio alia fequitur,ptf,

29

T3

ma.Si duo numeri habuerint continue medios,proportionales datis habebait:

medios totidem,utin eodem exemplo.Secunda. Quot continné medios habét
primiinter {¢,totidem habeant ad unitatem. Et quot medios habentduo nus
meri, & unitas, datitotidem habent: utin codem exemplo fi proponatur unis
tas,uthicvides.

‘
.'z ;
e - 6 9
) 12 18 29 :
16 24 36 54 81,

Ex hoc autem confe@ario fecundo fequiturinventio cajufcundg optatiters
mini € multiplicibus.Si termini progrefsionis arithmetice ab unitate, terminis
geometrice progrefsionis a datz rationis primo muliitudinis numero refpon,
 deant,factus a duobus geometricis,erit progrefsionis [ua terminus uno majot
quam eft imuloterqg arichmeticorum multiplicatis refpondentium,utin hac
progrefsione dupla.

Yol 2B RO 6,
8¢ 20580 CiBEG) gEic g b ;

~
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Itag {i quaras terminum progrefsionis o&tavum, adde arithmeticos termi-
nos conftituentes feptimum,ut 3 & 4, & multiplica geometricos ijs refpondeny
tes 8 8 16.facies 128 oftavum terminum progrefsionis, Sic eritin hacprogrefe

_ fionetripla,

® 2.3-4 ¢
I 3 9 27 8I 243

‘Siquaras decimum,multiplica z 43 per 81 refpondentes arithmeticis 4 & 5,
conftituentibus nonum,facies 19 683 decimum terminum. Hec termini optaci
eftinventio. Obfervata vero eft hetinventioin hac multiplici continuationg
cx arithmetica locorum progre(sione,ut regulainftituit,quia primus multita=
dinis namerus multiplicans fecundum facit tertium, hoc in primo loco fingu,
larejus eft,(ecundus multiplicans tertium facit non jam quartum,fed\fho‘f\ius

us 4Y0o

ideftquintum;,tertius multiplicans ciu,artum facit, n wwma{ﬁ Ph4s
bus,id cft feptimum > fic deinceps.Caulla vero eft tam difparis accretionis pro,

pom’onal:'umpvopr:etas,quia,qu otinter unitatem & fecundum e duobus mul,
tiplicgtis,intercedunt continue medif; totinter fecundum e multiplicatis & 0
ptatum intercedunt. Omais enim progrefsio multiplicium eftab unitate,quia
numerus multitudinis quilibet el multiplex ad unitatem.Ideoqueinventio o~
prati eftin folismultiplicsbus,quoram nempe primus terminus pofsiteffleunt
eas:in reliquis rationum generibus non eft,in quibus neque unitas poteftefle
primus terminuas,nequeideo progrefsio poteftinfinite ab unitate perpetuati,

CAP. XVIlL. DE INVENIENDA
fumma progrefsionis geometrice,

x Tquehzc deiMWentione cohtinuorum , fumma (equitar:Si tollatur primus
A i fecando& altimo erit ut reliquus fecundiad primum, ficreliquus ulami
adultimum precedentes omnes.Ideoque,fi quartus(qui ficericad reliquum al,
timi, ut reliquus fecundiad primum)addacur nitimo totus, erit fumma,ut hi¢
vidgs. _
: 2 4 3

2 6

Tollatur 2 4 4 & ab 8. ut 2 reliquus fecundi et ad primum 2, fic ¢ reliquus ul,
timicft ad 4 & 2 pracedentes : utrobique enim eft #qualitas. Proportionales
funt igitur 2,2,6,6,jam 6 addatur 8 ultimo,{umma progrefsionis ¢rit 1 4.5icin

% b3 32
: 6 30 »
o : Tollatus

G,

B



48 - IPEAR AN :

Tollaturs ab g & 32, manent 6 & 30,ute 6 eftad 2, fic 30 eft ad pracedentes,
idecog triplus:proportionalesigitur erunt 6. 2, 30. 1o, Iamdenique 1o addatur
32, totus 42 eritfumma progre{sionis, Fac periculum in majore progrefsio-
ne,ut hic uides. : § ST

2t 4= F I8 32 G4
Z G

Tofllatur2 4 4 & 64 . manent2 & 62:utcy 2 eftad 2, fic 62 ad pracedentes,is
deoc zqualis eftillis,;proportionale(gs ita funt 2, 2. 62,62, Quapropter 62 ad
dantur 6 4,totus.12 6. erit progrefsionis fumma. : el £

Agricola promifit filio {uo pro xenijs primo anni diein triginta continuos
dics modios rritici primo r{fecundo 2, tertio 4,8 fic deinceps duplicando:ques
TitUkkizefimeo diequot modii futuri fine . Quaratur tricefimus terminus, id eft
ultimas prQ_gf€1510013{71¥;1e.ut antea demonfivatum eft - orimo fextus 64 per
fefe faciet 4096 pro duodecimo termino : uthicrurfus ex feleficiet 16777216
_*pro vicefimo quarto termino, quem multiplica per32 quintum terminum, fas

‘cies pro vicefimo nono termino §36870912 , qui tricelimus erit, fi unffas pro
primo numecretur. Tollaturigitur unitas a fecundo & ultimo,exuperantia fecun,
di erit zqualis primo.Itacg inventus ultimus uno dempto eritzqualis omnib.

‘antecedentibus. Addatur utercg,fumma tota erit 10737 41823.Regula plura pg,
derandi paucis ponderibus deducitur € geometrica progrefsione,quzlibripé,

difingularem commoditatem {uppeditat:ideodg ad extremum addendavifa
eft,utin proximo exemplo. :

18

Librz termjnig duplz & triplecontinua tfom‘sc.ompre‘hen’fg,»totidem cogno, .
minibus ponderibus appenduntur.ld verd fit nuncadditione ponderis ad pg,

dus,nunc fubdudtione & ad oppofitam lancem additione.Siclibraufquead 7
appenduntur tribus ponderibus, quorum pritmum uniusiihrz, fecundum bis

narium, id eft duarum librarum, tertium quaternarium, quia progrefsionisr.
2. 4.termini tantum comprehendunt:ficlibrz ufquead 1§ appenduntur 4 pon
deribus hac progrefsione fignificatis 1.2. 4.8. Siclibrz 31 ponderibus hujus c?)':
tinuationisr.2.4.8.16.5icin triplaratione,libre ufcg ad 4 0,appendunturpon

deribus hac progrefsione lignificatis 1. 3. 9.27.Siclibre ufcgad 121 appenduns -

tur his ponderibus r.3. 9. 27.81.& fic deinceps libra terminis triple progrefsios
nis comprehenfe,totidem cognominibus ponderibus appendentur.

FLEINLES,
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Eometria eft ars bene meviendi.
Finis gcometriz eft bene metiri ,ideoque fue

5 fine definitur : Bene metiti igitur eft cujufque rei
94 menfurabilisnaturam atque affe@tionemconfide

rare, rescgmenfurabiles comparareinter{e, ratis
‘ohemp & proportion€ atque fimilitudinem pere

«cationeterminorum, five faci per multiplicatior

‘nem partitione, five quacuncg alia ratione rei mé&-
“furabilis affectio confideretur. Atquehicfinis ges

sometriz ufu atque opere geometrico multd {plendidior apparebit , quam
‘praceptis, cum animadvertes aftronomos, geographos, geodetas, nautas,

- mechanicos, architectos , pictores, ftatuariosin defcriptione & dimenfione:

-aftrorum,regionum , fundorum, machinarum, zquorum, adificiorum, ta’
- bularum, fignorum nihil aliud quam geometria uti: ficuti grammatica, rhe=
torica , logica plenius & abundantius percipiuntur ex ufu poctarum , oras
‘torum , philofophorum , quam € dictatis grammaticorum ,thetorum,fogi=
‘corum : denique utin grammaticis rebusbeneloqui,in rhetoricis’bene dicere,

in logicis beneratiocinari,in arithmeticis bene numerare,fic in geometricis be -

ne metiri fit finis (ummus atque ultimus : quo referantur & pertineant omnia,
qua totis gecometricis clementisinftituantur.Menfuravero in quolibet menfu
rabili genere et quippiam minimum, ut Ariftoteles annuit 4 cap. 2 deczlo,
& Proclus in Timzum repetit, & vulgo d geometris famofa menfura dicitur,ut
in metiendis palmis, pedibus, pafsibus , unus palmus,unus pes,unus paflus.
Sedenim Protagorz antiquil dictil efi, in Ariftotelis philofophiahominé efle
T iy daabrap yonuiétep witror omniumrerum menforam, quod etli alio quo=
dam fenfu ufurpatur a Protagora, attamen libenter audio hominé natura-ges=
ometricum efle : & Vitruvius Heroque mechanicus docent menfuras rerum ex
humanis membris acceptas efle, digito, palmo, pede,cubitoDigitus eft 4 gra
norum hordeaceorum, ut granum hordei minima menfurafit;palmus 4 digis

‘torum, pes quatuor palmorum, yt fequitur,

S FRE
C]‘rn nes L avv'ey
/b(?u[ 4 ¢
T 4 ?Llh‘jl 4. 2‘%‘“‘

a Cubitus

Per 4 pedwi .

Eu:i '(u— by

{picere:id enim totum eft bene metiti, five cogru- ;
{entia® applicatione datz menfurz,five multipli=
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Cubitus d radice ad extremum lengifsimum digitam efi fefquis
pes. Exiis menfuris oritur itineris menfura pafius, ftadium-millia
tit.Paflus gcometricus eft § pedum,ftadivmaz  pafluum: & Gra,
corum eft: milliarium mille paffuum,&eft Latinerum: ideocs mil
le & millia pro milliario & milliariis fumuntur. Franci & Hifpani
Leucam 2000 pafluum nominant. de czteris generibus men(arz :
plurain fcholis. Quare geometria huncin modum definita fit ars
bene metiendi. Nomen autem renominata levius eft. Geometria -

enim dicitur tanquam terr tantum dimetiendz ars quadam fit, |
quod nomévidetarin Aegypto primum fadum effe:ubiad termi

fule& arithmeticam denumero, & metricamipfam de magnitudi
nevulgo complectatur:& fic Quintilianus aitlib.1.cap. ro. geome
triam dividiin numeras atque formas, & Euclides, quamvisin to. (
tiselementis verbum ipfum(geometria)nufquam legatur, attamé., |
reipfafielementahoc nomine compledi voluit, &4 titalus elema
torli nominis hujus fuit, arithmeticam etiam & metricam geome-- [—
triz nomine COplexuseft.Etacademi epigramma,sdéedycwpimensr E

ms civirw , non folum geometrix ; fed totam mathematii ignorana f.ﬁ
tiam averfabatur. Iraque geometriz nomen tandem latius ampli - r:,bf
atum eft.Platoniin Philebo & politico, & =. derepub. sezpimy figni = (keh
ficantiore verbo & magis proprio dicitur hacipfaars: fed quonid hominum:
magifter et ufus,geometriz nomé teneatur modo {ua vi& facultare propriade
finitum. Singulaautem eleméea deinceps numero diftinguentur, & poftea per-.
e literam clementumfignificabitur; - '
2. Resadbene metiendim propofitaest magnitudo,

. Subjectii geometriz et magnitudo. Eft enim fingulis artibus certfi & proptiti’
quodda propolfitii genus ad interpretadii & fuis praceptis informadii, coque
precipueinter {¢ differunt, pracipueque (unt cStinendz.Idenim logicalex xad*
«dn mprimis prafCribit. Sic grammaticz fermo, rhetoricg oratio, logica rae
8o, arithmetice numerys,ita nunc geometriz magnitudo declaranda, & o

: mnibus:

nos agrorum Niliinundationibus obrutos reffituédum primem. .

geometria adhibita fit. Itaque authori Epinomidis geometrie 3.

vepe yedeiop nomen ridiculi dicitur,quod nempe 4 terra mundani g

globicentro faéti fit, cum geometria [itars metiendinon folum -

terram, fed aquam, fed actem, totumque mundum, in eoque cors

pora,fupetficies, lineas,omniaque omnino menfurabilia : Neque ‘

vero Plato cum dixit #v deop dei yewuersdp,deum femper tanquamdj . e

ceres, terrimetiri, intellexit terras tantum metientem deum, fed.fas Ak~

tione, proportione,fimilitudine omnes mundi partes exornitem - -

& dimetientem: ut Plutarchus octavo Sympofiacon fecundo pros =

Blemate interpretatur. Quare geometriz nomen otigine nimis . 7]
s 2

anguftom.eft: ufu tamen tandem eft ampliatum latius, adeo vt 3 L
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anibus generibus, differentiis, affe@ionibus explicanda proponitur.
3. Magnitudo et guantitas continaa,
Hac definitio cftex Ariftotelis categoriis : numerusef quantitas difcreta, ut
binarius, ternarius, quaternarius,conftant ex unitatibus,duabus,tribus,quas
‘tuor: ha partes funt difcretz & {eparate : atlinex, fupecficiei, corporis pattes
abfque.ulla fecretione continentug,ut mox pienius intelligetur. Itaque magnis
tudo eft,qua menfurabile quodlibet magnum.dicitar: utlinea lon gum, (upers
ficielatum, corpore folidum,
A Contmuum est, Chjus Partes communi termino continenturs
‘Hacitem ¢ categoriis Arifiotelis definitio eft, fenfus reconditioris planeque
geometrici: & pracipue dependet e communi termino : partesvero ( qua dici
tur ) hic nihil in toto {unt,nili potentia: ut vere Ariftotetes admonets, cap. 6.
Phyl Nequetota magnitudo cogitari poffet,nifi partibus (uis compa&a,quas

- tamendicecomnibusiocis affumere contentas communi termino , qui Ariftos

Communt
Loy hiines

teli et nowvis opos, Euclidiney mud communis fectio yutin linea pundtum, infus
petficielinea, in corpore fuperficies: ‘

5. Terminus eft magnitudinis extremum, & iy
“Terminus hicappellatur five adtu terminet, utin magnitudinis principio &
fine,five potentia,ut cum €ft communis terminus continui,neque terminus eft
parsterminatx magnitudinis:aliud enim eft terminans,aliud terminatum, Ter
minus enimuno intervallo infevior eft terminato: punétum lineg terminus eft,
E&minoreft uno intervallo, quia eft individuum:linea eft terminus {uperficiei,
& minoritem intervallo,quiafola eft longitudo:(uperficies eft terminus corpo
tis, 8minoritem intervallo, quia eft longitudo tantum & latitude. Et fic Ari
[totelr in categoriis terminus linew, fuperficiei, corporis accipitur pun&um, lis
nea, {uperficies. Terminata vero & finica omnis magnitudo eft atu,geometra
que(ait Ariftoteles 6. cap. 3. Phyll) infinitdlineam non aliter poftulat, quam

quanta fatis f{t,& ficaitidem ro.cap. 1. de calo, diaygduuars poftulantur difcie
Pplinz caufla. ; _ Itaque

Magnitudo infinite ¢ creatur , ¢ continetur, ¢o° fecatur iifdems
-quiém terminatur. '-

Linea, fuperficies, corpus creantur motu pun&i,linez, (uperficiei: itemeon
tinentur & fecantur puncto, linea, fuperficie : at linea punco, fuperficies linea,
corpus fuperficie terminatus: ut per ingula generapercipictur. De (ectide Pro
clus gencratim etiam monuitanté 1 p1.Quod omnia dividunturiifdem,quib,
terminantur : quod & continui definitione intelligitur, Nam {i communevin/
culum ad continendum & copulandum parteslinex, fuperficiei, corporis cft
punctum,linea, fuperficies, necefle eft feGionem cdmunibus illis vircalis fieti,
& diffolvi,quod ¢5tinebat & copulabat.Infinita vero magnitudinis feciio plus
wimisinEaclide locis de quibysinhdlis poftulatur ; unde & geometrica wg’
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erris X abftradtio perfpicue agnofcitur. Magnitudo enim in geometricis rebus,
non phyfica, fed abfiracta a phyfico corpore animo concipitur. #gwipsais tame
communis omniumartiumnen geometriz propriaeft : abftractiva enim pers
indeeft (ut Ariftoteles author eft 3 cap. 13 lib. philofophiw)afirologia,harmo’
nica, Optica, Phyfica, Medicina, 8 omnino qualibet difciplina: qua generas
liatantum documenta interpretatur, €logica nempelege nae naywe, Er quidé
calor & rubor, quimaxime fentiuntur,fi propria dodtrina doceantur, feparati.
& cateris qualitatibus & abftradti, imo a cateris heterogeneisrebus cogitentur
necefle eft, folaque mente percipiantur, nectamen talisin rerum naturacalor,
neque talis color feparatus 8 abfiractus uilus eft. Attamen quamvis magnitu.
dines,corpora,fuperficies, linez, puncta menteficabfirahantur 4 qualitatibus .
phyficis & fenfilibus.a lucido, umbrofo,raro,denfo,levi,graui;calido, frigido,
humido, ficco, revera tamen eflein iisipfis phyficis corporibus Ariftotcles (=
pe & folicite confitmat,utin phyficis 1. cap. lib.2:5 & 8caps.lib.de cxlo:in me -
thephyficis przcipue 3.cap. 13 ib.ubi nominatim aitrationes & demonfiratiz
anes effe de magnitudinibus fenfilibus:non tamen quatenus funt fenfiles, fed |
prout tales funt, Etficut Vitellio ad 5 p 2. verifsime ait. Omnis linea , qua per»
venitlux a corporeluminofo ad corpus.oppofitu, eft linea naturalis fenfilis, .
latitcudinem quandam habens, in quaeftlinea mathematica per fpeciem imas -
ginationis afluméda.Denique magnitudinis gcometrice intelligentia et men

. tis, magnitudo tamen ip(a, linea, fupetficies,corpus cft reverain {enfili & phy=

fico corpore. Hzclogica de mathematis Ariftotelea et.Quare magnitudines li
cet méte [eparét,revera tamé (untille ipfe magnitudines,quib,corpora phyficd
corporafunt, id eftlonga; lata,folida,atque omnino locum occupantia, Quas
te geomeirice & phificejudicavit Ariftor.cli docuit magnitudines revera phy:
ficas effe, fed abfiractas & cateris phyficis qualitatibus d geometris mente cone
fiderari: & contra geometricas magnitudines phyficis qualitatibus permifias -

& phylficis fenfirin corpore fenfili tradari. Sic Ariftoteles.2 cap 2.phy( Lincam -
- geometricam ab Optica diftinguit. Geometria(inquit).confiderat lineam phy

ficam, atnon quatenus phyfica eft: Optica autem confideratlineam geometri-
cam quidem, non autem quatenus geometrica eft: fed quatenus phylica, Sicfs

gitur Ariftotcles deabfiractione mathemarum philofophatur. Neque verd in -
haclogicaabfiradtione ( quz conftituendz do&rinz cauflainftitaitur) geome .
tra mentitor, fed crafsis fymbolis, & notis;, &exemplis pun&orum;; linearum,

fuperficier@i;carporit abutitur ad res notis.illis fignificatas explicidii: g Arifto -
les monuit in prioribus r.lib-39 cap. &in pofterioribus 1.lib. 8 cap, & in phy.
ficis 2 cap 2. lib.&in philofophia 3 cap 13 lib. & 2.¢ 14. L. Denicg tota dpaipenis ge -
ometrica eftlogica; qua cSfiderat genera generaliter, & fola méte ccipit,gene -
sii.tamen: eflentid & veritat€docet in fingularibus.confiftere , & {i quid omnis -
nologicis legibus contrariGi geometria profiteretur, id &aeyos planeque abfurs

. domjudicarem.Quaresli magnitudo geometrica fitininfinitum dividua,«ews -

pos-nequephylicas magnitudines tollit, nequeinterea quidquam menticus, . . |
G». Punctum est (ignum inmagnitudine individuwms
- : . : Euclides.
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Euclides 1.d 1. id ipfum comprehendit,cum ait,fignum effe cojus hulla pars
fit. Neque tamen abfolute vaudop fignam ( utEuchdes) appellamus, fed pun.
dtum dicimus, quia Platom & Ariftoteli ynyus punétum eft pro Sodsin hic proa
privm. Punctum vero ut definitur, phyficum & fenfu perceptibile nullum ef,
quia fenfus tantam corpus fentit & fi iquid fenfu minimum fit,punctum p‘lyﬁ/
cum dicitur. Quare punétum quidem nullaeft magmtudo,neque idipfumeft,”
quod creta pmguur, pi&umaque oculis cernitur, fed quod in magnuudmclm
dividuum cocipitur & cogitatur. Ac quamvis fit maghitudinis expers,magni :

3 e 3 v
Funlwn ¢ mmg‘/mwhn(’j’w

tudinis tamenomnis eff principium & principium potentid: fluxu fiquidem i/ pomic.

motuquepundtilinea deinde exoritur,ex qua fupetficies, unde corpus. Itaque
Ariftot. 14 cap r.Top. punc’tualtc(fe:demlmea quod unitas eft in naumero:
utrumque enim principgum : unitacé enim principium numeri a)unteﬁ'e&pu
‘@um linez, Proinde &Pyrhagoms(ut eﬁ apud Proclum ) punétum deﬁmtur
un1tas habensf‘tum.

7 Magmmdmes jymmetm _/unt quas eadem menﬁzm metitur ,
afyrametre contral.2 4,10,

Magnitudinum i inter feeft 4 numeris (ymmictria & ratio:4 eip fis autem con
gruentia & adlfcriptio, fed menfara magnitudinis tantum eft déver, & arbitrio:

/W'“b‘ T "’“AW‘Jj
.,“,.’Lr rem Maﬁ/nakﬂo

> i s o g il
AL vgRwm w '\&W“J“« w o Ve e,
¢

geometra ftatuéeis digitt,palmi,pedé, aut aliud quodiibet pro méluta. Ergo -

duz magmtudlnes,alrera pedalis,altera bipedalis funt fymmetre, quia magni »
tudo pedis units ueramep metitur, primam femel, fecundam bis. At quadam
magnitudines menfuram. communemnon habent utdiagonius quadrati &
latus ad't16 p 1o, actu afymmetra funt,que Ariftoteli propofitio et in ore pere
petua. Diagonius tame & latus potentia [ymmetra funt,per (ua nempe quadra

ta, quia quadratum diagoniiduplum et ad quadratum lateris.: :
8, Ratzonales funt quarnm ratio eﬂ explzmézlza numero dam mens-

ﬁme irrationales contrie s d 10

Data menfara Euclidi dicitur fxrsid eﬁ dicta, definita,cetta, quae nempenus
‘mero expre(la fit, famofanempe qua ptius dicta eft, velutfignum propofitum:
confeffumque(ut aitauthotvde lineis individuis) A qua menf{ura capitur(ur ait

-Theonadupxo)Atqmhaecmenfuraranonahseﬂf"bnp{‘ utfuntomnesma

gnmdmcsmterfe aquales: idcocgvulgo rationalis dicitur,fed ratione obfcu
riore, cum reipfa terminus rationts unicus appareat: manifeftiore aurem ratio
ne magmtudmes rationales dicantur,quafymmetrefuntad datam méfuram,
ficutaitide author delineis individuis, lineas rationalés vel ‘irratiohales agds
aniaxsinterfe dici: quod nufquam tamcn  Buclides fatisaperte propofuit, Sic
Matinusin protheoria datotum aitpyriv efle, quod fecundam aliquent numes -
‘tum cognofcimus, & fecandum a’lquam pofitione menfurany, ut fecundiom
palmum verbi gratia vel dlgxmm ficapud Pachymerrum dcﬁmtur,uny pernu:
‘merum nota. Sicin tmufidis Prolemzus  define rationale, cujus menfira accu -
-uuusnota f't.hratxonalcsﬁgxtur magmtudmes cﬁtramtelhgantur utlatusla:
ik a 3, teris ques
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[ ki anios gradas teris quadrati zo pcgum atgib%at(ai_m ‘bipe;;dalem}rx,qualiumfr:‘a'tfo't}atfum magni_

L bt G T Py tudinum genera tredecim libro decimo elementornm do;emur.. icad noftram

T - g hanc definitionem quamvis al Euclide nequaquam fats expofitamad 6. 11
(lpenin s fropotinalei 16,17 P13, fegmenta recta proportionaliter fecta funtirtationaliaad totam1a

Totier a3 wis raieralme - tionalem: diameterin circulo rationalis eft, irrationalis ad latus infcripti quin

’ quanguli: diagoniusicofacdri & dodecaedri et irrationalis ad latus. Atque ho
tum ommium ratio quidem eft,ut rario duarum quarumlibet quantitatum, fed
¢t itinexplicabilis numero, fatis fuerit generali notitia irrationales noffe:qua
{pecic aut differentia #r0yixs, ad finem geometriz nihil attinet.

0. lemgnitudines.congrme jzmt, quarum partes qppldmm parttfém
,@gﬁ@lgm;[omm_acqué@ﬁ,‘ (ernnden) :

Symmetria igitar & ratio A-numeris fuerunt,;proxﬁqiz ugnagm'tu'din um affes
<tiones geometrice omnino funt:in congruentia veré latus logice & fitus intcl

. ligatur, qui {it corporis, fuperficiei,linez : imo vero etiam pundi. Et fic Euclis

- desin Datis ait dari fitu, qua fempereundem locum obtinent: & nominatim

; . - b5 g A - . PG ’ % ' > 1

o Gonomi 21 Guguens i pUNAa, ficlineas, fic fuperficies dari profiretur. Igitur ipagguocsvel fpapuoys

| . o5y W Gt il G
F\ o ws Al congruentia, ut Euclidi & Proclo dicitur, et duarum magnitudinii,quido pri.
:

i
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- mapuimis, media mediis, gxtrema extremis, partes denique partibus ufques
Lirpm amfmenis  quaque refpondent. Siclinee congruunt, quando,puncia terminitia pundis,
| : . torequelongitudines totis longitydinibus cundem locum.occupant. Sicfuper
1 R arfevihn ficies congruunt, quando inex terminantces lineis terminantibus, arex termi
#ate areis terminatis eundem locum occupant.Congruentia denique diciitur
1 {eu potentiafcnadtu,ut feparatz linez reéta xquales,qua ficapplicari poflunt,
| ' Atquein lineis & fuperficiebus fpaguson multisin geometrialocis ufurpatur.
i b mf&n&,{ Impr'imishfn’c oz:.i;ur ax}fomaillud axl’omatﬁ E-'qc,l.idi p’rimum >, Que cidé s
L ‘ qualia: applicatione enim & épapusra magnitudinibus id convenit: Sicr7.d 1.
J ' <c congruant in Procio femicircaliper diametrum diffecti: fictriangulain Eucliz
dead 4 &8 p r.ex quarum propofitionfi fundaméto innumerabilia deinceps
concludiitur,ut eorum omnium, fundamentum ﬁt_ﬁ‘{b@!&vﬂr;—rl‘ia’ﬂ gulaitem in
Pappoads p 1. congruunuSiccommune fegmentum duabus rectis congruit
-ad3 s p r.ficfecfido libro prime propolfitides planorii zqualitaté ap probat : fic
[feétiones circularesad 2.4 p ;. congruunt: fic peripheriz duz & totidem circuli
congruuntad 30 p 3.5ic ad 118 15 p 4. congruunt sillicquinque , hic fex cits
culi:Sic (urélib. 1o patet) omnes magnitudines [ymmetras, quasquidem fis
ne multiplicatione vel proportione me.tiaré,éga;\v?é&mm_me;itur: Sic épapueaie ads
“hibetac 1 p i1.Sicépajuons pofiea eritmenfura zqualivm angulorum, quipfa
fere geometiiz anima eft.Sic Archimedes § th. 1. Ifore. fpajuerie habet trian our
lorll,& 20 th.infpharoidibus épaguomy (phxroidum. Quin Archimedi s Ifokr
rop.axioma quintum eft:equalibus & {imilibus figuris planis. cdgruentib, ins
terfe, & centra ponderum congruunt intet e, Itaque ex innumerabilibus con
i gruentibuas & lineis fitunjca linea , & fuperficiebus una fuperficies. Sic Vietilio
Ve five Cum liis Euclidis exemplis confentiens poftulatlibro primo, cum du {fuperfi
a ; i cies plas
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eies planz fe contingunt, unam ex eis fieri fuperficiem: Corpora verd ficongru @
ant, videntur tantum congruere per {uperficies, & ficro d 11 corpora definiii, "/ .
torxqualia,qua comprehendur}‘turéfupe:ﬁcfgbus zqualibus multitudine & Copporn. ot gaem o ;7";" /
maguitudine. Et tamen hocipfo, quodequalia funt s eundem & zqualem lo= : X
cum occupant.Etfic1 d r.de gravi& levi, corpora definiuntur magnitudine -
qualia, quzlocu m replent equalem. Hoc fpapusoens generecorpora liquidordi > o my s
ficcorumque omnium metimur, replendo nempe zqualem locum.Sic MOHRY 20 s e
tarii monetas ex ¢quipondiislaminis @qualis loci repletionezqualesfjudicat.  5iwe ' |
Attamen Archimedes anteacitato loco Spharoidum épatipomip facit, 84 Com Tsrtiiondes
mandino noftro Archimedis centrobarica imitato poftulatur: Solidis figuris
fimilibus & xqualibus congruentibus centra quoque gravitatis inter e cogru
ere: fed ramen spapmocisifta,utantea dpaipeors , métis tant eft, & magnitudinl’s < Kugpin, o adoc b |
mente abfiractarl,non fenfilium & phylicarum, qua fingulas partes fendili los 7 gmn Dy corpors ploysipne frmalf
co difcretas habent,ut corpora duo phyfica fimul effe nequeant, Phyficumausy e neyplesers
tem & fenfiletactunihil et tantum lineare, aut fuperficiarium tantum, fed cor,
porcum-eftiquicquid eft phyficum,. : It4que

) ;
/ 12
0 o
a;(r'-(;:(»(ﬂx T /,(u

Magnitudines congrue funt aquales, 8 axi. .

Poteft minor rectamajoris parti congruere, neque toti wqualis effe; fed tans ' : .
tezqualis eft quantz congruit, nec tamen axiomaifiad reciprocumeftneque  COngurmin b gienbis
congruentia atque xqualitas reciprocantur, Triangulii parallelogrammo @ o merprvcanids . '
quari poteft, meque tamen omiiino congruere : 8¢ circulo quaritur equale
quadratum quamvis incongruum, quiasmeadi [imilia fpecie tantum congrus

- ere poffunt,ut Proclus aitad 4 p r.ltaque étid paralleldgramma non congrua
pollunt zquari , ut patet ad 35.36p 1. Neque vero nobis Fpapudzins axioma
quifquam repudiet tanquam mechanicum,n equeideo geometricum. Nam Ar
chimedem cum Euclide copulare libuit, & artis utilitatem cum vericate artis ¢35
jigere, Nequeifto principio quicquamin geometria luculentius eft, primads
omniro gecometrica menfura, qua granis, digitis, palmis,pedibus, cubitis,
palsibus,decempedis,& Gmilibus efficitur, épapyorsns utiquajudicio cfficitus,
& falfum eft, mechanicum quod fit, geometricum non efle: poftulata enim &
problemataomnia (quod geomerricorom & principiorum & propofitionii-
genus alterum eft’) mechanica funt: & cam théorematis differen tid vulgo has
bent, quod hze contemplantur, illafabricantur & machinantut, Symmetria
&ratio tote mechanica funt, dum eadem mentara diverfas magnitudines me
tiuntur, & comparado numerant: ltaqueépajuone tota geometrica eft,ut tot fo
cisjam patuit, nec regule & circini ( quibus omnia geometre problemata 2 4 5
bricas & machinasfuas fabricantur & machinantur)vis alia acquealia facultas
eft, quam Fpapudasws geomvetrica: ut qui igapueniya geometrica fchola expeliie,
expeilatexeadem Euclidem & Archimedem ;imo geometriamipfam, Geome
‘trice tamen agere non videatur qui mechanicam dgeometricis principiis{cjiia
xeut, ut valgo folentimperiti opifices, & plerilque in rebys etiam mathemas
E ( s S e T tici;, ue
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i, ot cum (iné geometrix principiis, folis inftrumentis invenfunt duas metii

as continué propomonalcs Hicver0 geometricum eff pr mcxpxum abEuclide
& reliquis geometris approbatum.

10. Mngmtudmes ad/m"m /um inter [z f qmndo unins termini alteris

s terminis terminantur : qua intraeft, dicitur inferipra: czrcumﬁrqzm,
quae extra.

Sequituradfcriptio,cujus fpecies funtinfcriptio & circumf{criptio.Hecigitur
ins ptor definitio generalis facta eft € fpecialibus feptem definitionibus deinfcriptione
cwemnsante peta in peripheriam 7 d 4.de infcriptione & circumf(criptione rectilinearum

' inter (¢ 2 d 4. de adfcriptione rectilinei & circali 3. 4.5.6. Adfcriptione
rectilineorum -inter e Euclides non utitur in elementis: utitur autem 13.
lib. adfcriptione corporum ordinatorumin fpharam :neque tamenulquam
definit. Definitio itaque generalis ab Euclideveritatem generalem accipiet, ut
intelligamusre&d in periphariaterminasi punétis, quomodo Prolemzus vor
catmfcrlptamurculo & redilineum terminari {uis rectis , & circulum periphes
ria, 8 corpus planum fuis planisTuperficicbus;ut poftea pateblt. Homogenea
autem tantum inter {e re@itermina & cumrotundo proprie adlcribuntur. He-

- terogeneatamen lib.rg.ad(cribuntur,quinque nempeordinata corpora plana
inter, (e & recta inferibitur peripheriz & triangulo. Adfcriptionis vero rectilined
g circuli ufus fingularia myfteria tandem declarabit per rationes ad{criptori,
quz clavis erit quadam praftantifsima per fubtenfasvel infcriptas circulo (ut
Prolemzus loquitar,vel ﬁnus, utrecentiores appcllant)dodhma’.

P. RAMI GEOMETRIAE . LIB. 1T
‘ .deLlinea, ;

Mc/{gmmdo ef? linea aut Lineatums.

Communes affectiones magnitudinis expoﬁtae funt: I'cqmtur Jir
chotomia, qua adhucnobis occurrit.

3, by cﬁmftgmtudo tantum longcz

» Ve funtaeio,uy.Talis autem magnitudo (aitProclus ex K=
Ieeisid Viams pollonio) concnplturdlmenl‘onevxarum differentiaquelocila.
hffreia w2 minofi 4 tenebricofo : ‘Euclidi 2d x definitur linea longitudo
G Jatitudinis expers: & quidem longitudo propria eft differentia
e finex, utlatitudoTuperficiei, foliditas corpotis,,

3. Lineeterminus ¢St punttum,

Euclides 3 d 1. linex extrema-aitelfe punta: anté verd de ter
mino generaliter [ocuti (umus, & nanclinez proptinm intelli=
gatur punciis terminati, Penphena autem com necinitivm necexitum ha‘bcat

wdctur
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~widef pli&tis n terminarizat cli deleribitur,4 piio aliquo incipit, &in aliquotl
piicti definit. Quare piidii eft terminus linex,modo adu, utinlinéa recta,; mo -
do potétia,utin peripheria perfe@ta:lmo vero, utantea patuitin ¢5 Stinui defin
tione,pundtis qualibetlinez feu recte,feu obhquze cotinétur.Linea vero linea=
tur motu puncti . Omnisenim magnltudo generaliter geometrico motu cre/
atur,utjam dictii elt,& deinceps per{pecies patebn utfiant uno motu totz fis
gurz, ut convetfionecirculus s {phara,conus, cylmdrusmuluphcatlone balis
& aldtudinis rectangula para‘ile‘htermma. !
4. Lineacftreltavelobliqua.

Partitio eft € 4 d 1. Vbi re&itudoattribuitur linex ; tanquam inde [uperficis -
es & corpustectirudinem alfequantur:& certe fic Euchdes videtur probare 17
p13. quinquangulum dodecaedti éffe planum,id et reGum , quiaredtam cas
-piat, quod & Proclusad 7 d 1 indicat. Corpus planum id ft rectum , definis
tur & fuperficie plana ¢ & 10 d ax, & ficomnino re@itudo folidz ﬁguraz poftea
intelligetur per rectam a vertice in centrum bafis perpendicularem . Traqueres

&itudo eftlinex,ideoque & obliquitas ;unde fupetficies rectavel obliqua, & ‘ B e
- corpus retum vel obllquum;udlcatur. L

5. Linearecta e&lmm qua intra fuos termmos xqualzter mter;acet e
obligua contra.4.d 1. |

Aequaliter autem intrafuos termmosmtmacet]mea quaL SRR
‘do non hic humilior;illic-altior ; fed zqualis.eft {patio intra
duos terminos comﬂrthefo. uthic ae.Sicquiretum iter facit,

ulgo dlcnturtantummnens conficere: quantam-necefle eﬁ'
equi facit obliquum plufquam,oporteat,ut Proclus ait, .Ltuque

Rella eﬂ bre’oﬁtma ntra eonlem terminos.

Confc&arlum eft Archimedeum dd 1 poft 1 de fpha. & fic Platoni pofts -
quc Platonem Euclidi in catoptticis linea recta eft , cujus media extremis
officiunt, ut in folis ellipfi i linea recta 4 fole per lunam ad-oculum nofirum
duccretur mediaipfaluna nofitis luminibus officeret, folifque afpe&tum nos
bis adamcret quod exopticis fumptum eff, in quibus docetm vifum rectis ras
‘diss fieri. Itaque quod Euclides definit re@um in linea perzqualem inter pun/
€ta tanquam diceres interjacentiam, id eft per equaleintervallum,illudipfum

et Archimedi brevifsimum-intra eofdem termmos,quodque Plaroni & Eucliv
dimedium extremis officit,

6. Linea oblzqm mngzmm refhz vel oblzgua quzmdo ainba ita

«Concurrint, ut contmuat«: non mterjecentur.
b Taé‘tus
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Tactus proprius eft obliqueli 4,
nex ad linedrectivel obliqua,
utcoftat ez &3 d;z. Re@acircu
lum tagere dicitur, qua tangés
circulum & producta non fecat
circulum, 2 d3:ut hic dere@a
tangit peripheriam iou, & de
tangit helicers, Circuli fefe tan,
gere dicuntur; qui tigentes fefe . BN wik
: nonfecant,3 d 3.Vt hic periphe . 9
e A Lo tia g eitangit peripheriam ouy. Ha fpeciales Euclidys definitiones circulum
Pvrlhpro peripheria nominac, & tactum & feGtione, & fe@tionis potentia diftinguiit,
Alioqui tactus verbum ctid in elementis commune e} pro quolibet Concurfu:
{ic 8 dyangulus planus definitur inclinatio linear fefe tangentiumin plano:

Itaque

ol e, 3 o e S
 Tallus firunico puntlo.e13 p3- |
~ Confe@arium protinus é definitione intelligitur, alioqui (e@io effet non tas
ctus,Sic Ariftoteles in mechanicis ait rotundum effe mobilifsimum & velocifsi.
‘mum, quia minime tangatur 4 fubjedo plano,
7+ Lineaobligua eft peripheria aus helix.

8. Deripheria qua distat aqualiter 4 medjo comprehenfi [patii,.

5 eI A -",111- m*J_'

i\)—‘f‘;{‘ R
v

Vteio . ~ o
diftat =/
qualiter .
ab ¢ me,
dio com
prehenfi . ¢
{patio,

s i | Tk GRS
Peripheriafit converfionelines altero termino quicfcente, alteroliz
neante, ; 3 o j
Vtineiomaneat pundtum «,& convertatur linea 4 o,itaut punGumo impris
‘matveftigium,fict peripheriaeoéEx-hac fabrica Euclidi :
‘peripheria definitor 1§ d 1. & fic fphara, conus, cyline
drus eidé definilitor. Lineavero. qua convertitur, res
<tavel obliquaefle poteft in plano : obliqua dyntaxat -
eftin [phzrico:in conico autem & cylindraceo recta pos
teftefle, uelatus eft coni & cylindri. Itaquein coverfio-.
nelinez peripheriam procreantis fpe@atur tituminters -
vallum : imo puncta duo,altcsumiin centro ;alterumin ,

O .

{rgts

4 & Ty
i Il
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~fummo, qpxqueideO'AriﬁoFcleSzo c'ap.s;Phy[I nominatrotandi principia,
o. Helix eftqua distarinequaliter dmedso utcunque comprehenfs

[pati,

'Htxc aﬁ.t&ortuofa linea ;Aruasfdlz}r Proclo dicif,at helix etid dici poteft,cujus vas
rizipecies funt, ut Arithmetica qua e ;
Archimedis helix,ut cchois, ut cittoiss
.quzin geometria {uos poftea authores
habuerunt Archimedem ,Nicomedem,
Geminum. Linea autem verpayavicovss
( cujus ope circulus quadratur) & ad-
mirabilis , celebrantur : repaywrivsoapy
Dinoftrato, Nfcomedi, Hippie. Papv
pusinitio tertii & Proclus g p 1 attribu
unt, Pappus admirabilem attribuit Me-
nclao:Conicquvcré.elh;pﬁs,hyperbole,‘parabdl‘e,qua!es'hic’runtf,amibuumus
Menechmo, ‘ » i
Apollonius
cas libris 8
complexus -
eft, quas o~
mnes miftas
lineas,utex..
plicatu enuv
meratacpdif
ficiles Eucli=
des pretermifsit,ait Proclusad o p 1, ' : :

10,  Line« inter fe recle funt , quarum alterain alteram incidenszs
qualiter interjaces : obligue contra.é10 d1,

Adhucaffe&iones unius & folius linez fuerunt re@itudo & obliquitas:duae P S i g O
rumintet (eaffetiones funt perpendiculum & parallelifmus, qualefcung fing BBt ol |
rectevel oblique:perpendiculum primo definitur generaliter, 5 _ '”L/”"f_u”’:~ :’
Sicduarede in plano perpendiculares funt. Veae &io,Sic dug o rhrcnlan Oy fomllpbifuy
peripherizin{phericoerunt perpendiculares , quando altera
inalteramincidens zqualiterinterjacebit, nec quoquam incli
nabit, Sicrecta peripheriz perpendicularis fuerit, (i incidens
neutro acclinet, fed zqualiter interjaceat. Deniqueutde pris .
mo & compofito numero,primis¢g inter e & compofitis inter |
fe humerts ditum eft, duos primos effe primos interfe, item Wackis
duos primum & compofitum, denique cGpofitos ipfos pofle ¢ o Tt
inter fe primos effe s fic duz recte poffuntefferectw interfe, fic ‘

- Atemiecta & obliqua,denique obliquz duz, Atque omninolinexinter feredia
fe T S A b 2 & perpens

{‘ Ay £ kc




¢ b e grperpendiculates pro eodem dicuntur, 84 petpendiculolincarum petpendi,
Se vt culum faperficierum fumitur,ut patebitpofiea. De corporum P?Ype.l}?m%h?
nullum eit in elementis verbum, attamen etiam corpus rectum corpotrijudica
tur perlineam perpendicularem, : ltaque

Sirelta eﬁ'[berpendimlaris refte, cﬁ*ab eodem termino 9% eadem:
parteﬁfzgulam. éBpI, 214 &
Nai fi plu=: - :
rese(lent, al i
tera acclinas 2 S / £ o3,
ret;neque ®s - 5
qualiter ins. : ‘ :
terjaceret:ut
hic vides in.
redtisaesion, (1 £
eu Prociusadrypr.. \ i 1
;  Lineaparallele funt, qua ubique diftant equaliter. 3541~ -
Sequitur parallelifmus communis omnium [inearum re@arum 8 obliquas-
rum:uthicvidesinreéis: A T
& obliquis: Parallelifmus: T H
autemé perpendiculode, |
! rivatur, 8 ei valde affinis
Poszdoning et Itaque Pofidonius ¢5-°
muni perpendiculo defi,- | Bes
niebat parallelifinii: qua
vis nofire definitioniseft.. | | L ¥
by b e BEACEOUIOCS GBI~ T L % ' Fne e

€

Conlyym disiainin wgee- fCHiptarunr & centrozquis %
Pammsrom it pasa lal, diftantiam metitur equalibusperpendiculis; 4 d 3.Sicetid ad rem multo pros-

pius Euclidesidem metitur paralleloram altitudinem & diftantiam 4 d&1p:
6:SiceninrdictGeur 1 p 6 ®quealta, qua 34:36. 37:38.39..40.41p 1 diclitur effe
intra eafdem parallelas.Sic 6.8.14 par dijudicat parallelifmum communi pers
pendiculosubi & parallelifmus (aperficierum erit e parallelifmo linearum: Cot *
porum parallel fmusin<clementis nufquamappeliatur; ficuti neque perpendi
culumappellatum eft. Eft tamen & quidem ¢ parallelifmo linearum; magnicg
ufusin Optica,Méchanica; pictura, architeGura perlineas nempe patallelas.
SicVitellio 74 p1 {pheras parallelasappellat,fed {pharas concentricas;& cor=
pora potius {pherica quam fphwzras. Nam cava (untintusilla corpora,nonpe:
nitasfolida:Deniqueficappellat{pheras parallelds, uti peripherias concentri
cas parallelas diceres:Parallelilmusigitur, ut e definitione patet; eft linearum,
indegs ad {Uperficies: & corpora; ut reditudo & obliquitas & perpendiculum

: : ' : e : transfers
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¢ra nsfertut s fecus fi quid dicitur,, fenfus tamen huc refpicit, ut cuin Vitellio ad
definitiones 618 ad 4.9 p 6 dicitlineamrectam effe patalielam {phara, intelli
gitquando eft parallela re@e fpharanytangenti, & {ic rectatuminter fe etiam
tum parallelifmus eft : noneft vero pratereunda etymologia mxpamirep, Nam
wepdxnnaa contra fe,& € regione pofita dicuntur,fepeque authotes finecompo
fitione fic ufurpant.Sic Ariftorcles appellat yauuse mpa Ti wauwip pro lineis
parallelislineamycontra lineam.Quomeodo & Euclides loquiturad 1o &15 p
11,8 multo fapius in opticis:ficin Datis,& ficpoft Euclidem Archimedes & As
pollonius loquuntur. . | ) 3R Itaque -
Linea cidemparallele funt inter feparallele..
Hoc elemé ; s

tum propos | '
nitur {pecia=
liter de lines
is redis , &
- demonftras
turzop LAt

addition&: <. [\ A
zqualiti dia - 1 e
ftantiari ®/° . ’
qualis ditantianota eft, uthic..

S T )

P73, RAMI GEOMETRIAE LIB. ILN
' de Angulo,.- ’

le’amm eft magnitudo plufauam longa.

T Nova"d%é}rinaeforma coégit novis uti plerumque vocabulis, prafets-
timin partiendo, utad logicam perfectioris partitionislegem dichotomia tes
neretur.Itacg maghitudo bifecatrinlined & lineatd, & lineatd genus ericfuper
ficiei deinceps & corpoxis : lineatd quippe,in quo linex fintPoffuntenim duci
linezin fuperficie; quod proptium efi linearum folum, poffuntin corpore,ut Lixes uclon s’ corpy
‘diameter in prifmate; axisin {phara, omninoque fublinres linez; Ideoque Pro L

- ’
“clusad g-d r;item 12 & 34 p1lineasfacitalias planas;aliasfolidas. Sic conic@ " f.n.a o
 linex; cllipfis, hyperbole, parabole, folide vocantur; quia oriuntut € corporis et o

feGione;.
2; Lineati eft angulus ¢o figura.

Communes affeGtiones magnitadinis faerunt terminati,fecari, commenfus »>
rari; congruere,ad{cribi: deindelinea diri gi,obliquaritangi, converti,torque »
1i;quz omnia etiamin lineato (unt perlineam. Lineat eft 'angulari & figurari.
Angulis: porro & figura in: tota ratione geometricarum rerum ugamque:

: . . : b AR fere pazr

,Magyu'wo Ah«ma"mw.ff, Jrf-@h:-,muth&mur‘ ur%vd» 3 bar Geliv -
Z_"‘M'ﬂ 2';’"3"’“", ¢ Zj““‘““', Wg/":v ,C-lmulf-l“ﬂ‘/u‘/ legploje-kav
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fere paginam faciunt. Itaque diligenter utrumque confiderandum eft,
3. o Augulus et lineatum in communi fe&ione terminorum,

_ L ‘Sicangulus fuperficiarius eft (uperficies in communi fe&ione duarum line»
e arum, ficangulus (olidus eft corpusin communi feGione trium minimum {us

; peficierum. Sicangulusaei fuperficiarius e, fjc an gulus comprehenfusa tris
busfuperficicbusaoiioedoe foliduseft, ¢ (s

neque {uperficies duarum diméfionum

¢ unarveitalinea, neque corpustrium. di
¢ senfionum duabus fuperficichus falté -
planis terminatur. Haec generalis eff defi
‘nitio anguli,qui totis mathematis craca
-tur, ubi angulus bifecatur, ubi zqualis
major, minorinftituitur.Hec (inquam)
generaliseft definitio anguli, quz quan.
tum negotii veteribus mathematicis ex- , §
hibuerit, oftenditipforum interipfos c§troverfia apud Proclum 8 d 1. Carpus
angulum definiebacintervallum fub inclinatione terminorum ad unum. Apot
G R lonius & Plutarchus Carpum fequebantar, illud (ad unum) interpretati pris
synamt mum. Proclus preceptorem Syrianum ( opinor) fequutus licet verbolongifsi
g - -meabiis diffentire videatur, tamenreipfa hucaccedit, dum angulumfaperfi-
-ciarium definit fuperficiem in uno figno ab inclinatis lineis collecta m,folidum
-abinclinatis fuperficicbus. His igitur authoribus angulus definiatur lineatum
1in communi {ectione terminorum. Carpivero ad unum, Apollonii& Plutar
chi primum (ntervallum eratadverfus elenchum, ne totum lineatum ubique
angulus effe diceretur, fed tantumin ipfo communis feGtionis pundto, ubi ter
minatur ab inclinatis terminis. Euclides 8 d t & 11 d 11 definit anguluminclina

&

Lot v SRl |

Gus 3 TN I tionelinearum, in quo reprehenditur4 Proclo.Caufla dicetur in fcholis,
- L g p g 3
4+ Cruraanguli funt termini comprahendentes angulum,
Sk U SR ) Crura enéan dicimus bafi anguliinfiftentia, qu in triangulo zquicruro tan
b B S ‘tamngominavitEuclides,latera alias appellat. At proprietas ut rei,ita fermonis
e placet . Sicin exemplis pofitis duz linex (unted, ¢i crura fuperficiarii anguli:
S ficfuperficies tresaet,ieo, 4 eo {unt crura angulifolidi.Itaque crura angulantia
anfmlen he, funtlincz, aut {uperficies: angulata auté lineata funt fuperficies aut corpora,
5z c/fngult'/)amogena]um anguli cruribus ¢on crurum conmr/f:; gene
re iidem.
- A Iraquehomogeniaifta duplexeft, prima cxurum, lecunda.concurfus: c an

| D R
| r'&?l‘-iﬁ‘;{”ﬁi\q‘

Conibalis guliwecti rectilinei funt homogeneiinter fe.Re&i autem reilinei reétis obliqui~
SHigaR ©

lineis{unt heterogenei, ficnon omnes obtuli omnibus obtufis, nec omnesas -
cutiomnibus acutis homogenci fiznc: nifi adfithomogenia 8 crurum & cons 2
curfus.Lunulatis fytroidi & pelecoidi crurib. eft homogeneus : quilibet enim
«omprehenditur a peripheriis:lun ulatis alteraconcava,aliera convexa, utige:
; fyfiroides
A ,Lgn[v' weh wihhines sl A "m"f?hf"l ‘ ey iy
ﬁ4%1/ st pan Mc« li.‘:nﬂ-r“ Ji "171414'34%" T at k“(‘""lfﬂ”"f
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fyftroides ab utraque convexa, utiso: pelecoides ab utraque concava, ute ¢,
Lunularistamen conecur R e D SR ST 3
fueft heterogeneus fyftro
idi & pelecoidi . Itaque
& abfolute heterogene,
us. Hazcigitar diftinctio
pracedat ad diftinctiong
fequentium.De homos=
geneis igitur angulis{o,:
lis fequentia funt, ne {2«
pius idem verbumrepe

Eatur' 7 ‘D i f’? .z:‘: S R .Lp; /‘("I L‘. { .’ A\r"‘? ¥ :»‘ V - P
6, Anguli craribus congrui funt equales,

Hocaxioma pratermiffumin elemétis geometricis magnas obfcuritates pe
perit:beneautem 8 ex ordine conflitutum permagnam lucem afferet. Et igitur
¢ primailla épepuioens luce. Nam fi bis Bina crura congruant, non quatuor,fed |
duo crura erunt: neqg tam duo angulizquales quam angulus unus. fedenim :
axiomaiftud zqualium angulorum jam olim in (cholis mathematicis agitat _
eft, ut patete Proclo ad 4 p 1. Illic enim fic loquitur Proclus: Angulus re&ilines Frork ayiora
asrectilineo xquatur,quando crure altero alteri (uperpofito reliquum reliquo »
congruit, cum reliquum crus caditextra, angulus eft major extra cadentis.cwz .
ris : cum vero caditintra, minor : illicenim comprehendit, hic comprehendiz
tur, Angulorumigitur re@tilineorum =qualitas (umetur facundum congruett=
tiam crurum inveilineis item in czeteris omnibus, quifunt suazdés ejuldem -
fpeciei Hicigitur Proclus affirmat @quales angulos,, quorum crura applicata
congruunt,quod noftrum axioma eft, & suee/daap notat,, quam diximus ouoyés
vaxy . Veritas autem axiomatis hujus eft é congruentiz axiomate, Quia duo li
neatahicunum efi épxpuisa. Itaque axiomaiftudillinc erit immenfex quidé lus
cis & utilitatis. Nam mdteries 4.5.6.7.8.9.10.11.12,18.19.21.23.24.25.26 P1 CX
ifta generaliluce lucem accipiet, & [i de pyramide in folidis {imilia docerentur, .
indidem lucem etiam.caperent, Ergo quod generalé & commune eft tam mul,
- tiselémentis, praponitur, quod fpeciale eff, hinc poftea derivatur facilitate -
prorfus admirabili, fi quis mytiades fyHogifmorum Euclideorum & dire&té &
perimpofsibile concludentium cum brevibus confe@ariis nofiris comparet.
Congruentia tamen & =qualitas angulorum non reciprocantur. Nam rediiv 3> Alew o0y Lo
lineo recto lunularis zquari poteft, ut Pappus apud Produminaxiomatede = congsine -
angulis rectis docet; uthicvides,. - Romi o

o

Nam ans-
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Nam anguli femf{circa TEaE
lorum ®qualium i eo .
84 euaequantur,qued

épdpuenis oftendet: €O .
muniseftangulusaea - ©

recto ei, '8 lunulari |

au e o: addarur igitgr : 4
utricg cdmunis deo s v
quabiturretusaei,lus =

nularidueo.Potelt ve
ro Xidemlenularis g/

quari obtufo 3 acuto,uridem argumentum demon(irabit.’ Ttdque

1. 'Si angulus angulo equicrurus xquatur baf' qﬁ oegualzs, c’g* fi eﬁ £~
qualzi equatur bafi.ex8 ¢ 4p1.

Nam cruribus erunt congrui,& bafibusitem congrui. !

2. 'S eegualub@_[' Teft &guzcrurm dquatm'. S i
Nam xcongrien : :

tia eademeelt ::non
tamen fi ‘zquales
aquitur bafi, funt
&quicruri,utinans
~gulis in eadem fe=
&ide apparebit, ut
hic: & fice duabus
zqualitatibus pri=
ma reciprocatur,fe .
cunda nonitem. “Bf

. Siangulus angulo equicrurusest major Eaﬁ : eﬂmajor i ;me 5
7or eﬂma]or baf625@*24.p L. '

Ve, ‘
“hicset | !
maior
baﬁ ‘

1 i

Bt
A Sz aaqualzs bafiest mmonmtermrzbm cruribus yetmajor,
‘Vehicinteriord oieft major exteriore 4ei ; interioribys autem additur fies

«ceflario:
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gruentiz axio,
x 080

ceflario : fecus apparebiterrorinilla fe®ione.Ex codemillo con
mate, hzcrur{us omnia deducuntur,quod Proclusad sp 1 lu,
culenter expofuit. Videturautem(ait) zqualitas crurum & ba,
fium facere zqualitatem verticalium angulorum.Neque enim
fibafes {untinzquales, zqualitas crurum eofdem angulosre,
linquit: At i minor fitbafis, angulus decre(cit: i major, auge,
tur: neque fi bafes funtzquales,crurainaqualia : angulus ma,
net: at dumimminuuntur, augetur: dum augentur,imminy
itur: Cotrarium enimacciditangulis & angulorum cruribus.
Nam fi crurain eadem bafi deorfum deprefia cogites, ipfa qui,
dem minuis, eorum vero angulum auges,majoremque ipforil
inter ipfa diftantiam facis : Sin cogites furfum erecta acque aucta,angulummi
nuis. Quanto enim amplius coincidunt,tanto magis 4 bafi vertex removetut.
Quare certum ficaffirmare,quod balis eadem & crura zqualia definiunt zqua,
litatem angulorum. Hic Proclilocus facit quales angulos @qualitate crurum
bafiumcg,utanguli fintzquales, qui crurum 2qualium bafes habent zquales.
Nam homogenea zqualitas crurum eftipfa congruentia, fed 2Proclo homo>
genia pretermittitur, [ine qua tamen confedarium falfumfie. Quare axioma
congruentiz preponimus, & ex eo confectarium hoc,{ed emendatum deducis
mus.Veruntamen ad ejus confe@arii conftantiam commentarii veterum € Pro,
clo non funt potius excutiendi, quam Euclidesipfe-ad 23 p 1 & 26 p 11 atten-
dendus:cumex haczqualium angulorummateria nd confe&arium poftulat,
fed demonftrabilé propofitioné duplicem de rectiterminis angulis facit. Inters
roganempeEuclidé ad 23 p r,quomodo dato angulo redilineo zqualé fadtu=
rus fis,refpondebit, fi crurum zqualium bafes zquaveris:idemquead 26 p 11
de [olido angulo plano Euclides profitetur. Itaque Euclidi magna gratia pro
tito beneficio a geometris debeatur: undelicebit magni poftea variariipropo,
fitionum familiam detivare, neque vereamurne objiciatur hoc axiomaab Eu
clide demonfirari. Nullo enim antecedente elemento utitur Euclidis demon~
ftratio , quod poftulandum non fuerit, utillicintelligetur , & tamen materies
exaxiomate protinus poftulanda fuerat. Itaque & nos poftulavimus, & fabri,
cam tamen interea zquandi anguli non minus geometricam retinemaus, fic de
problemate maledubitato @znua per {eindubitatum facimus.Oenopides aiit
problematis de zquando angulo primus author a Proclo efficitur,decujusing
ventis in procemio diGtumett, Abaque

5. Si dati anguli cruribus ad darum penElum crara homogenea 4qu
tur equa bafi,equabunt angulum dato, é 23p1, &/ 26 pi.

v e Angulus eft rectus vel ablz’qum.

8.+ Reltus cujus crura funt ivter [erella, obligaus contra.
| | c Re&us
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Axiomata de xqualitate angulorum tria jam fucrunt, unum generale,
duo confedtaria: Hic de qualitate rectorum angulorum fpeciale prates
rea unumeft. Angulos homogencos redicruros,ideft quorum crura fung
reéta, ut linex rect®, ut {uperficies plana ( hoc enim verbum nobis conces
datur) rectos aqualeseffe: fic anguli reGilinei re&i propofiti funt @quales:
{icanguli folidi planiredi, utin cubo, funtzquales. Axiomaigitur commune
poteft effe etiam de folidis angulis modo.recticruris : quia non omnes (emicits
culares re&ti omnibus femicircularibus recis funt 2quales:ut hic ¢l diametex
fitcStinuata perpendicularis e, & facit-bis binos intus: ' ‘
forifque externos equales inter {6, ¥ interiores xquales..
interfe, fedexternosinterioribusinequales, & majoris
femicirculi angulus major eft angulo minoris. Neque o-

mninoaffectio reciprocaeft, ut omnes anguli zquales - P
fint recti: pofluntenim obliquiinterfe @quari, & poteft  \, :
)

obliquus zquari reto,utlunularis rectilineo, ut patuit.
Obliquianguli definitio € crurum obliguitate intelligia
tur: undeetiam patetangulum obliquum inzqualé efle. :
“recto homogenco: neque ulla lege obliquos angulos.equari:quia infinite obs
- liquitas augeri minuique potefi.
; lusoblicuios eft obtufis aur £
9. Angulusooliguis eft obrufus aut acutus; ‘
Obliquitatis alia differentia fuitin linea,periphetiz nempe & helicis, hic alfe
dichotomiaef obtufum & acutum , qua diderentia propriaett angulis, unde
alio transfertur: ut ingenium obtufirm-, acutum, & fimilia. : i
810, 05515,%5 eft oélz'gum maior reto. 11 d 1,
VthicaerInteligis e .
tuy in definitione ges :
nus {peciei utrinlques
Nam reftus rectiline- 1
us eft major recto g v
fphzrico , neque ta- :
men obtyfus eft: hxc autem major inzqualitas infinite poteft augeri.
1. cAcutus
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1. Acutuset oélzgtm; mmorreﬁo, 1241, |
Vtaei Hicge- ¢

nusidemintelii=z
gatur,.quia non

minot quolibet
reéio acutus efts
nam rectus femi,
circularis& {phe,
ricus minor eft

- recto reétilineo,

fieque tamen eftacutus, s :
P. RAMI GEOMETRIAE LIB, IIiL
' de figura,

F Ipuracst lineatum undique terminarum.
Sic triangulum geieft figura, quia eft planum tribus lateribus undique

ta,quiaefi planum una periphe-
tiaundique terminatum, Sic14 d

1 figuram cum definit Euclides,
quodab aliquo, autab allqulbus
terminis comprehenditur, lineam
figura nd facit, cum linea duobus
tantum piictis ad extremaduo tex, e
minetur, ne longitudo fola ex,
persJautudtms poteftin latum terminari.Figuraitaque Imeatum tantd eft,(cd
fequentia figura generatim in fuperficie & corpore rem totam declarabunt,

2. Centrumest puné_r'um in ﬁgum medinm,

In figurz parte aliqua {pectantur centrum, perimeter, radius, diameter,altis
tudo. Centrum igitur eft pun&um in medio. ﬁgurzr ficineriangulo,in | quadta,
to, in circulo

i

Centrum Via
detur Euclis
desi16d 1 &
16 d 11 rotiis
daeﬁgurez P’
pric attribue,
re,quomodo

& Apollo oraculi fui carmine deﬁmwt.

¢t 2 Kerey
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Centrum 4 que omnes ufque ad oram equales funt..

Verum nehic Apollo quidem, quamvis deliaco duplicandi cubiproblema
te ma thematicus haberi voluerit, tamen-Ariftoteli probaretur generale {pecia,
liter definiendo. Nam 3 & 4 p 15 centra quadratorum appellantur, item 4 p
L5 centra triangulorum: ,quomodo cujufcanque figure centra dicentur: & ¢és -
tium gravitatis dicitarin omnimagnitudine plana, exquafufpenfa eft parals
lelahorizonti: utex Archimede & Eutocio perfpicitur,vel (utPappus ait g the,
or. 8 lib) et punctum a quo fufpen{um pondus quiefcit dum fertur. Itaquefila,
mina aliqua partibus omnibus zque gravis effer, centrum idem cffcc magnitg «
dinis & gravitatis, :

3 Perimeter et comprehenfio  figure,

.

Y .

Heac definitio eft nominis graci.Ergo perimeter trianguli eft una é tribus lix
neiscompofitalinea ; ut 4 Proclo dicitur 4 p L fictriangulig perimeterefieio..
Sic perimeter: o . 4 B €
circulielt peri= '
pheria,atines
o. Sic perime,

- ter cubi eft fur i
perficies e fex / ; w
planis fuperfir [ b
ciebus compo,
fita,8 perime, ;

ter fphxrzeft faperficies{pharicaintegra, ut poftea patebx’r‘.u

4. Radiuseitrecta i centro ad perimetrum,
' Veinfabs: Bl 61 ; ol
jectisfiguris .
de,41,40,&ns
7ipradiuse(t
verbum Pla
tonis in Ti,
mzo rotuns .
dum definir
entis , cujus: / |
omnis extremitas paribus & medio radiisattingitur :atantea centrum pro cus-
jus libet figure medio {umptum eff. Sic modo radius intelligatur pro qualibet:
diftantia a centroad perimetrum, five fintzquales, fiveinzquales: quomodo
in opticis radii dicfirur 2 vifibili tanquam-abaliquo centro,quoqudverfus res
¢tis lineis agi.In geometricis elementis radii nomen nufquam eff,fed periphta,
fis perpetua. Quzexcentro, cum de circuloagitur,. st
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. Diameter e$t rellainfcriptafigure per centrum.

Vtm fube pe
jectis figue
risae,dt,ao,
Diameter
et 1ccta lie
ficain circu,
loadizdi: . / b ,
in paralle= = Ay 4
logrammos
ad 34 puin{phzraad 1y d iiin prifmate ad 39 p rr. Diameter trianguli etiany
fimilitereff, 8 omnino cujufcunque figurz, quia ut antea dictum ft, figure
cujalcunque centrum eft, tametfi & cencri& diametrind proinde’ facilis fit ins
ventio. Diageniusautem dicitur, quando terminatur oppofitis angulis, ut
28 pu1, utin demontitratione3g p rr. fedinplanis &redilineis proprie. Nam
potiusin folidfs axis dicitur utpatebu poftea:utvero exinfinitis per totam
figuram pundtis unicum centrumeeft, fic ex inzqualibus lineis infinitis per to=

wtam figuram ea fola diameter eff,qua per centrum tranfit. Itaque

1. Diametriin eadem ﬁgum ﬁnmy‘fmm.

Diameter quamyvis cxmﬁnmsm:fquahbus eafola fit, qua percentrum,at»
tamen per centrum variaefle poteft:incirculores apemfszma eft,utin aftrolas
bio index volvi poteft per omnia punéta peripheria: ficin fphara & rotundis
res facilior eft, ubi diametri funtzquales; in reliquis tamenres eadem : qula
diameter efi recta per centramin{cripta, utrum ad angulosan ad latera termi=
netur, nihilintereft. Iraque diametros infinitas in'cadem figura efle, eft € dias

(]

 metri definitione. Et

30

. Hoc -
et ¢
dias

2, (entrum ﬁgum etin dmmetra "
Vthic
vides:
d; & I

meni
defi,

mtl()f

~ne. Nam quiadiameter in(cribitar figurz per centii, ideo tentrum figurz in di

ametro: elle necefic eft: id pracipucaflumit Archimedes g.10.11.13 th.r, Iforro.
- , Et
3. In concmﬁa diametyorum

Hoc itemeft ex cadem definitione diametn uthzc. Nam cum dlametcr qufzg»
¢ 3 = lbetlit

N



libet fit pex
centrum, nea
cefle elt cens
trum comus
ne efle diar
metris omni,
bus,ideoque
effein earum
concurlu, a : :
lioqui eflentdivetla centra ¢jufdem figurz.1d vero nominatim Archimedes «
proponit in Iforropicis 8 & 12 th, 1 Iforr. deparallclogrammis & triangulis
pracipiens.

6. eAltitudo et perpendicularis a-vertice figure ad bafim.

"Wt in {ubjectis figuris funtde, o, 4y velsr, Hac definitio ita generaliseftin
.Buclide 4 d 6,c6munis ! i U : ;

s
in plano redilineis 8¢iy, /

.culis, in {olido. pyramis

dibus, prifmatis, {phes=

ris, conis, cylindris, ¢3~ o v
munis denique omni fis %7 !

gurz: nec vero intereft 7 o
“utrum bafis eadem fit, an longius continuata, utin triangulo, obtufangulo,

€1 bas 5

fis eft
~ad ob-
~tufum.
Vit hic a E
Ny D
anguloaeielt do. i
7 ‘Figura ordinara el figura aquitermina ¢ov &quianguld. G

In figurz parte funt (utpatuit ) centrum, perimeter , radius, diametet, altity
do.Intotaautem figura affe@io eft varia & numero differentiaque terminoriis
A numere differentiaque terminorum figura dici pofsit generaliter re&itermis
na, zquitermina, zquicrura, parallelitermina,oblonga,thombus, rhombois
des, trapezia, zquiangula, reGtanguia :in fuperficiebus autem trilatera, quas
drilatera, muitilatera; ®quilatera, re&ilinea,obliquilinea;miftilinea: in {olidis
tetracdra, pentaedra, polyedra, plana, {pharica, conica, cylindracea:a nuv
.mero differentiadue angulorum in fuperficiebus triangula,quadrangula,mul
tangula :in folidis fimilis differentia nominarinonfolet,quamvis tameninfit,
He verd differentiz aut {uis nominibus intelliguntur, aut {peciatim per (uas #
{pecies intelligétur . Tresigituraffedtiones generales hicvidentur definiendas
figure ordinatio, primatus, &ratio. figure:vero ordinata definitie noming

timnott
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timnoneftin elementis Euclidis,attamen ex 25.26.2 7.28. 29 d rr fumi poteft,
ubiadhibenturad ordinatorum corporum definitionem planajequalia, xqui
latera &xquiangula. Sic Theon zemyuévop exiima definit primo magna conftrus
&ionis: (cum de planis reGilineis loquitar) 2quilaterum equiangulum,Pap
pusautem & graci alii vocant nlxyuévop atrrancop ordinatum, bené ordinatums:
Campanus pro codem tegulare dixitad 17 p 13.In planisigitar triangulum =2
gulaterumeft ordinatum , & reliqua triangula {unt inordinata: in quadrans
gulis quadratum eft ordinatum,reliqua inordinata: multangulum generis cuy
julquepo refb'e\ﬂ'e-ordinatum.ln obliquilineis circulus eft ordinatus; quia zqui,
terminus, com terminus pro terminis innumerabilibus unicus & fingularis
fibiipfi precipué it @qualis,quia zquiangulus; cum (licet reipfa nullus infit
angulus ) par tamen & xqualis utiqueditinclinatio & velutangulus periphes
riz {ibiipfi femperzqualis;unde Platoni ac Plutarcho circulus dicitur polygor
nia,& Atiftoteli ixwywviz totusangulus. In miftilineis nihil eft ordinatum:in fo,
lidis,& pyramidibus tetracdrum eft ordinatum,; & prifmatiscubus, é polyedris
tria taiitam octaedrum, dodecaedrum, icofaedrum:In obliquilineis {phara e
ordinata eodem argumento quocirculus.

8. FEiguraprimaest figurainalias impliciores figuras individua:

Sicin planis prima eft triangulum,, quia in fimpliciorem figuram dividing-
potefl, quamvis multis modis dif= :
fecari pofsit: ficinfolidis  pyramis :
prima figuraeft, quia in ffinplicio +
rem corpotis figaram dividi non -
potefi:licetin alias innumerabiles
pofsitdividi: a triangulo autem o/
mnia plana oriuntur, utd pyramis

ar

de corpora , quales figure funt & fen i a,.'i ré-
dei,acio. ‘

9. Figurarationalis et quecomprehenditur 4 bafi ¢o altitudine rae
tionalibus interfe.

SicEuclides 1 d 2 dicittectanguld comprehendia duabusredisinter e,quipy .
pemultiplicatis. Geometricaenim comprehienfio eft interdum velutin numes’
1is multiplicatio, Itaque fi dedéris balin & altitadiné rationales, utearum ra
tio fitexplicabilis numero datz nienfuiz, tum numeris faterum multiplicatis:
explicabitur magnitudo figure.Generis hujas definitio matériam demonfira
bilis propofitionis Euclidi prabuit, 20 piio dé re@angulo rationali: At mates
riam principii prabere debuit, ut prabuitic.ry d 7 in definfendo plano & (9»
lidonumero. Talésenim numerifignificant figuras tationales explicabiles nu
mero, & numeri multiplicati inter (e facientes numerosillos planos, folido(dg
latera figurati numeri diciicur ab Euclide inillis definitionibus. Figuraitaque
fationalis fit duobus rationalibus fateribus.inter fe multiplicatis:; &”pzé fyriecs

ey e < . 4 ey 4 e

-~
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dochenita figura unica dicitur rationalis, per [atera nempe rationalia talesﬁr
urz tandem eruntin planis par a[leloorammam rectanguinm,in folidis re&is
pri{fma & cylindrus, unde rehquarum omnium ﬁguraxum ratio & menfura cas
pietur. Itaque
Wmnerm s figura rationalis ﬁgumtm dicarur ,C9 numers ‘undefit,late-

ra . gUyati.”

F pecialibusnominibus plani, quadrati, {olidi, cubi qmbus Euclides uti
tur,gencrale figuratinomen hicfaGtumeft, & anolooxa eadem numeros facto=
res figurati,lateratos dici conveniebat: latera tamen didta fant Euclidi, neque

.rropum mutari necefle eft . Geometriavero fui & generis & jurismagnam quis
dempartem eft, neque aliter quam geometrice tractabilis:attamen parte quas
dam numeris affociatur 8 iis explicatur, numerique geometricarum affectio=
num interpretes geomerricis vocabulis appellantur (ut dixi) planus, quadray
tus, folidus,cubusa geometrico plano, quadrato, folido, cubo : quorum um
bre qurdam tales numeri funt. SicEuclides ait fed fpecialiterig & 20 p1o re
¢Gangulum comprehenfum 4 re@tis longitudine [ymmetris effe rationale: & fi
rationale ad rationalem comparatum {it, latitudinem efficit rationalem & [ym,
metram bafi: ut {i retangulum comprehenditur a bafi 4 & altitudine 3, eritra
tionalenempe 12,8 rectangulum rationale utizcomparatum fit adbafim rat
onalem 4, facitlatitudinemrationalem nempe 3: Queleges. mmuphcatlom &
divifioni numerorum congruunt. Sed id generaliter de quavis figurarationa
Ii feu plana feu folida verti eft,& in folida balis {umitur pro duplm dimef”one

1

v(ek‘
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longitudinis & latitudinis. Itacg Ariftot. generaliterait7 c 1 Poft. arichmeticd

demonfirationé magnitudinum accidentibus convenire, cum mdgmtudmes
numeri fiunt : Et Proclus ait quicquid in geometria purougcyrazip explicabile
8 cognobile fir,numeris explicari &COgnofa.Sed Proclusidé hucnefcio quo=
modo intuens necfatis animadvertens ait figuram effe propriam geomettiz,
quod verum eft : fed additfiguram 4 geometria ad arithmeticam s aparoyiay
pervenire. Analogiaigiturifta mathematicos omnes & grecos & latinos deces
pit, utfiguratorum numerorum do&rinam arithmeticz attribuerent , eo moti
forta(le, quod videatur multiplicatio ( quz propria eft arithmeticz) omnes tas

humﬁgurarumaEeéhoneseprere fine continuitate, fine conta&u,fineans
gulo,fine fitu,id et fine magnitudinis affectione, Verum magnadlfferenua hic

-eft. Multiplicatio enim arichmetica eftunitatum , ut 4 per 3 facit 12 unitates:at

cum lineam 4 pedum ducisangulo recto fecundum lineam 3 pedum , facisnd -

lineam 12 pedum ,fed fuperficiem planam 12 pedum quadmtorum aliudque
omnino eftgenens arithmetica, aliud geometrica : principiumque numeri eft
pars numeri, principium magnitudinis non eft pars magnitudinis. Itaque res
rum quidem magna hicdifsimilitudo c¢ft,verborum autem fola fimilitudo : ac
licer figurarum & planarum & quadratarum item {olidaram & cabicarii qua’
dam affe@iones numeris expucentur non tamen omnesexplicantur, Neque
enim quadratum vel cubum arithmetica duplicate potelt, quod utrumque tas

men geos
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mien geometria profitetur. Neque vero geometriz corpus fuis membris cone
~ frabit, fi precepta deplanis & folidis numeris ad arithmeticam referantur, &
abfurdum fuerit {pecies figura in arithmetica pracedere, generain geometria
fequi. Denique ufus geometricus difceptator & judex controverfiz hujus efto,.
quem in figuratis numeris extra geometricas figuras, nullum deprehendes,&
talis arithmetica quzdam confequentibus artibus fpecialis accommodata eft
infonis,inaftris : ut arithmetica hic geometrica, illic mufica,iftic aironomica
dici pofsit, abfolute arithmetica nequaquam , quaque extra geometriam, mu
ficam, aftronomiam inutilis effet futura. De planisitaque & [olidis numeris
tanquam planarum & folidarum figurarii adjun&is umbris in geometria fuo
loco precipiendum fuit, & iis numeris utendum quoties magnitudines nume
ri fient, ut vere Ariftoteles monuit, nec heterogenia hic erit, cum fuperioris &
altioris doctrinz uflusin fubalterna & inferiore dodtrina adhibebitur.

10, Figure lfoperimetia funt figure aqualis perimetri,

Affectiones unius figurz adhuc fueruntin ordinatione, ptimatu,ratione, fes
quitur duarum figurarum comparatioin ratione, propottione, fimilitudine,
Quafinihilin geometricis rebus praftantius effe dixero , nihil Fveritate (opiv
nor)aberrabo. Axiomata enim fequentia maximam in geometria partem com
plectuntur, primaque funt fui quodque generis & antiquifsima. Iraque pofiu
landa & exemplisillufiranda funt, ratio eft in Ifoperimetris. Sic triangulum pe
rimetri16 pedum eft Ifoperimetrli triangulo 16 pedum, quadrato16 pedum,
_8circulo s pedum: necifoperimetria homogeniam figurarum requirit,(ed t3

tum zqualem ambitum : unde manifeftus eft error mathematicorum qui figu~
. rasifoperimetras definiunt,quz intra cundem orbem infcriptz funt, vel quarl

anguli cundem ambitum capiunt, cum xqualis & inzqualis perimetri figura
inelidem orbem infcribi podunt, & triangulum quadratumque eidem circus
loinfcripta capiuntillud tribus, hoc quatuor anguliseundem ambitum:necg
tamen funtifoperimerra, & circuliipfiinter fe ad talem definitionem niiquam
effentifoperimerti.Definitio illa fuit Omnifan@iin Cufani Cardinalis mathes

fin interpretis, quo errore imbuti poftea multi Yovdogapicp latifsime propagas
mnt-

1. Ex ifoperimetris homogeneis ordinatius St majus,ex heterogeneis
ordinatis terminatius, :

Geometricum axioma de ratione figurarum ex ifoperimetria, Theon primo
‘magnz confiructionis repetit A Zenodoro.Jdem tra&atil plenius eft & Pappo
quinto libro: 84 Proclo propofitumin Timzum Platonis:&ad ~ 27p1s
Archimedis etiam {cripta quadam deifoperimetris pradicantur, Ordinatius
vero in theoremateintelligatur etiam pro minus inordinato. Sic triaqgu]ugn :
zquilaterum erit majusifoperimetro inzquilatero , & zquicrarum vario. ficin
quadrangulis quadratum majus non quadrato. fic oblongum ordinatius eft
majus minys ordinato oblongo, Sic ex heterogenis ordinatis 3uadra.tu r??/

| : jus tii=



jus triangulo, & circulus quadrato, quia quadratum eft mAvmrcvoirepsp, & plu
ribus terminis conftat quam triangulum,& circulus quam quadratum. Sicin
folidis icofaedrum majus eft dodecaedro. Zenodorus in planis mwavymvdriees
few moavarsvpimpor quod in planis idem eft: Pappusin {olidis wavidpdripoyma
jus efficit, quod in folidis nonf{itidem quod mavywriizepop Ratio ifopetimetro -
rum ea eft, ex cujus ignoratione Yavdoygapie infiniti per omnes humanz vite
partes erroris orta eft, foperimetra effe ®qualia, Hincenim geodefiain agrorfi
‘dimenfionibus fraudulenta, hinc geographiain regionibus & infulis mendax
& mendofa, cum geographi metiuntur infulas numero dierum, quibus circiis
cuntur & circumnavigantur.Metire ifoperimetris menfuris altera cylindracea,
altera cubica frumentum, longe inzqualem capacitatem reperies. fed fumma
figurarum capacitas & perfectio inifoperimerris ita fummatim concludatur,
12. Si figure prima funt aquealta , funt ut bafes : ¢or contra,
Ex elementis geometricarum comparationum primil fuit in ratione ifoperis
metrarum figurarum : fecundum {equitarin proportione primarum figurarf,
aureavere, {iillud primom argenteum fuerit. Proportio numerorum geomes
trica dicitur in arithmeticis regulis, aurea regula: Hzc vero proportio figurarii
in geometricis figuris longe amplifsima materia laudis aurea quocp pofsit ap
pellari: pertinetenim non ad primas folum, fed argumento proportionis ad
primarum multiplices, Hocigituraurum quanto abundantius, tanto cupidia
us & avidius excipiendum, Proportio primarum figurarum hic duplex eft,pri
ma eft directain zquealtis. Hoc diretum propottionis geometricain primis
aurum ex arithmetica lege directz proportionis derivatum eft, non eft tamen
rationale, nec explicabile numero in primis ipfis figuris, fed tantum in eatum
quibu{dam zquemultplicibus, qua fuis implicibus funt proportionales, B’
logico proportionis axiomate zquemajorum patuitin arithmeticis. Si numers
rus numcros multiplicet,facti erunt proportionales multiplicatis.Itaque eques
altarti vis explicabilis eft in figuris rationalibus. Utin duchuys parallelogram.
mis rectangulis cadem altitndo 4 duas bafes 2 8 3 multi,
plicet: facta parallelogramma 8 & 12 funt proportionalia
bafibus2.3. lraqueut2 ad 3, fics ad 1z :Idem erit poftea
in rectis prifmatis & cylindris.In planis parallelogramma
funt dupliciatriangulorum: in folidis prifmata funt tris
plicia pyramidum, cylindri triplices conorum, Hzc (in, 2
quatn)canfia propolfiti axiomatis fic numero explicari poteft in multiplis:qua
tamen antiquior in primis figuris, triangulis pyramidibus,conis e, quamin
triangulatis,pyramidatis, conicatis , quamvis numero explicarinon pofsit.
Hoc axioma prazdicanda per univerfam geometriam foecunditatis eft:Hinc e/
nim propofitionesin elemétis novédecim oriuntur35.36.37.38.39.40. 41 p 12
1P6.25.29.30.31.32 PI1i 4.5.6.1L13.14 P 12, praterrotundas figuras,ut citcus
los & {phras, in quibus veritas ¢ft eadem , fi diameter pro bali intelligatur,ue
2 & 18 p 12 Buclides intelligit: item prater innumerabilia confecaria, qua pet
E% - univerfang

e
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gniverfam geometriam é 1 p 6 ducuntur, Hee(inquam) aurea geometrid tam
copiofaex altera primarum figurarum proportione nobis erit, unde nihil ins
tuendo fpatia figurarum , attamen é folis bafibus ratio ipfarum zqualitalque
velinazqualitas poterit explicari, Converlio autem protinus patet,figure pris
mz ut bafes funtaquealte,nempe cii faci funt proportionales multiplicatis,
numerus idem multiplicavit. : ltaque
 Sifuntin bafi equali, funt equales,

Sctriangula, ficparallelogramma, qua eft 34.36.37.38 p .quo poffuntetian
fefertizo & 40 p 1. Sfccaterz figure propolite in 2qualibafi xquantur,

13. Sifigura primefunt reciproca bafi o altitudine, [unt aquales: o
contra.

Sed jam propottionfs geometrice alterum aurum dicaturin reciprocatione,
prius ¢nim fuitin dire@a proportione, & hac ex arithmeticis aurea tegula eft
proportionis reciprocz, fed figurfs primis accomodata.Euclides altitudinum
& bafium proportionem reciprocationi fubjecit, & 2 d 6 reciprocationem figu
ristanquam propriam attribuit, 8 figurasreciprocas aiteffe, quandoin utras
quefigura funtantecedentes 8 confequentes termini,id et quandorationum
termini in utraque figura reciprocan tur:fitc ue primus terminus primz ad pri
mam fecunde, fic fecundus fecunda ad {ecandum prime, Verum reciprocatio
res arithnietica e omnino, utin atithmetica nofira docaimus, Atque hiccon
fumptz (untr4.15p 6,34 pri,g.25 p 12. Reciprocatio rationalis & explicabi,
liseftnumero non in figuris primis, fed in zquemultiplicibus primarum: ut
jam praditumin diredta pros
portione. utfunto reGdgulapa
tallclogramma duo inzqualia
balibus & altitudinibus 3, 3,

4.6.uthicvides.Proportio reci 3 24 B i
Pprocaeftut bafis 3 ad bafin 4,
ficaltitudo 6 ad altitudinem 5: 8 74

& parallelogramma ipfa funt
®qualia,nempez4 &2 4: Sun,
to folida duo inzqualibus item bafibus & alt tudinibus (quia hicetiam bafis
eftpro I6gicudine & latitudine) :

— T T e
12.2.3.6.3.4.folidaipfaerunt 72 72 ol e
&72,uthicvides,& proportio iv
t€ reciprocaeft bafium & altity, 3 s S AT
dindi: atenim 2.4 ad 1, ic 4 ad i 6

3.Etcaufaeft ex ipfa aurea pros

portionisin arithmericis lege, quia bis bina latera funt propottionalia,ideos

quefactz abiis arex funt &quales. Etvicifsim ex eadem lege, quia arez {untx»

E;Lales’.t“mmi quatuor funt proportionales, qua converfio eft prafentis aa
matis, » bl 1)

d 2 14. Figua
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14. Figura fimiles /th figura wgumngulx ¢ propartzonales c‘mrzlw

aqualivm anguloram,

Geometricum aurum in figuris primis tum wquealtis tum altitudine & bafy
reciprocis expofitum eft,{upereftin imilibus omnium purifsimum & pretioa
fifsimum aurum, Primo (miles figur deﬁmuntur,demde comparantur. Simi
litudo figurarum eft, non primarum modo & 4 primis multiplicium,fed omni
no omnium,& duabus rebus comprehenditur ®qualitate angulorum & pros
portione crurum : & duz figure dicuntur {imiles tali {ynecdoche particulariii
& angulorum zqualium & crurum proportionalium, quafigura rationalis di
&Qaeftrationelaterum rationalium. Neque duo termini ut du figure {imilitu
dinem faciunt, ut neque illicunicus terminus ut unica ﬁgura rationem facit, -
Verum definitio fimilitudinis in figuris magnam geometris anxietaté atculit,
utin unoquoque figurz genere nova [imilitudinis definitio facta fit: 21 d 7 de
figuratis numeris fimilibus : ut1 d 6 de fimilibus reilineis, 10 d 3 de fectioni,
bus fimilibus,7 d 11 de fimilibus inclinatidibus,o d-11 de ﬁm1hbus folidis, 24
d 11 deconis & cylindris fimilibus : Hinc etiam nova definitiones de fegmeny
tis conicis fimilibus apud Apollonium,de fimilibus (phzroidibus apud Archi
medem, de quibus in fcholis. Circuli autem & fphara {imsles intelligentut
ex 1]Ia polygomamﬁmtorum lateram, utfuo loco defingulisintelligetur.

Itaque
v, Habent botmologos terminos tqualtbm angulis [ubtenfos , ¢ equales, fiip[e fi ntqaea
uales.

Confectarium eft € proxima generali definitionein rectiterminis pracipuii:
& ita fumitura Theonead 4.5.6 p 61n redilineis, fed nos generaleetiam fecin |
mus , & homologos terminos appellamus e fumptis proportionalibus,primii
& tertium, fecundum & quartum, id eft alternos: Homologia enim & ajamas
711 & 12 d geademres eft, uti in {cholis illius loci docuimus, Pars ultima de
wqualitate terminorum eft lemma Theonisad 22 p 6. Et

2. Stmiliter fite funt , quando termini proportionales fimili fitu vefpondent.
Euclides appellat18.26.27.31 p 6,27 p 11 fimiliter fitas figuras,vel fimiliter des
fcriptas,utin cSfedtariis 19 & 20 p 6,& 22 p 6, & 37 p 11, heque definit, fed res
_ tamen eaeftin fita fimili, com nempefupera fuperis, infera inferis, & reliqua
loci differentiz congruunt : & apud Archimedem in lorropicis g axi,fimiliccr
fita pun@ain planis fimilibus definiuntur, 4 quibus ad =quates angulos reéte
faciunt2quales angulos cum homologis latenbus fitusille imilis neceffario
exigiturad26 & 27 p 6. Et

3. Similes eidem funt, fimiles inter fe.

Euclides fpeciale id fecit de recilineis fimilibus 21 p 6.Patet autprotmus ex
ip{a definitione fimilium. fimilitudo enim duarum ﬁgurarum ad eandem con
cludit & 2qualitatem in angulis,& laterum propottionem inter fe. Eé;

4. Sipartibus date figure partes ad datum terminun fimiles fimiliterque fite condlituan
tur ﬁgum constituetur fimilis dat fimiliterque fita.
Hzc
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Hacfabrica fpecialiter proponiturad 18 p 6,8 27 p 1.
5. Figura [imiles habent rationem homologorum laterum aquemul-
tiplicatam dzm.mﬁmibw , ¢ medium proportionale una minus,

jam aurum {equitarillud ( ut dixi) pretiofifsimum , aurum tamen, utin cas
terisantea generalibus, ex parte tantum rationale & numerabile. figurz vero
planz duarum (unt dimenlionum,folide trium : Itaque habebuntillz duplica
tamrationem homologorum laterum , ha triplicatam. Ratio in rationalibus
ptimo manifeftior erit. Numeri planifimiles funt in duplicata ratione homolo
gorum laterum, eft 18 p 8, ut 8 ad 18 funt plani numeri ﬁmi_les, funtetiam plas
naiis numeris explicabilia fimilia : ut hic vis '
des. Nam anguli funt zquales & zqualiii cra
raproportionalia, quialateraeorum2 & 4,
38 6 (unt proportionalia. Atratio 8 ad 18 eft
ratio 4 ad 9: quz eftratio duplicata homolo
gorum laterum, nempezadz:utapparetdu A 18
plicatarationez ad 3:fic 53(3 lraquein pla 4| g
nis ubi dimenfio duplex eft longitudo & lati .
tudo, ratio duplicatur, ideoque in paralles
logrammis retangulis (qua numeris planis i
refpondent) ratio ifta eft. In triangulis dimi, 2

diis parallelogrammorum rectangulorii ve= Eerde : i
ritas eadem eft , nec per fe tamen rationalis & explicabilis numero : in
trapeziis etiam & quibuslibet planis reéilinels ﬁm111bu§ veritas eft eas
dem:ut ctiam nominatim proponitur 20 p 6. (olidi numeri pr!es fgmm tri
plicata ratione homologoril laterum,eft 19 p 8:ut 6o & 480 folidi fimiles (unt,
funtetidfolida imilia quziis nume, '
tis c0prehéduntur,uthic vides.Quia
latera ipforum 4,3. 5 & 8. 6. 10 [unt

proportionalia, Atratio 6o dd 480  ~ T

eftratio 4 ad 8 triplicata:fic§ § 453 e 48e
ideftrad s, feu o&upla, quod offen o |6 10 |

des divifis 480 per6o. Itaque in fo, e

lidis ubi dimenfio triplex eft, ratio éqﬁl/ Fe

triplicatur, ideoque in parallelopis= & | a i

pedis re@angulis(qua folidis nume , 2
risrefpondent ) ratio ifta eft rationalis & explicabilis numero.In pyramidibus
trientibus prifmatum & ratio item eadem eft, neque per fe tamen rationalis vel
explicabilis numero:In conis & cylindris fimilitudo,inde fuo loco percipietur,
Quare tertium hoc geometriz proportionis in fimilibus figuris aurum per {e
relucet refplendetque,fed in {uo gencrali & proprio lumine co[]ocatum.Atgne
hincappatetlabor angorg Euclidis & Theonis totlocis difperfas ¢jus micas

| e ; d 3 conlectans
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confedtantiiro d 5,5 d 19,20,23 p 6.5,18,19 p3, 33 p11:2,8,12,18 p12,dequib,

, dn fcholis. fed prima pars adhucexpofita fir,fecunda brevias percipitar, qued

habeant mediam proportionale dimenfionibus una minus. Nam inter duas
fmiles figuras planas}eft una media proportionalis, inter duas folidas {unt
due. Euclidis de planiseft 18 & 20 p 8: defolidiseft 19 & 21 p 8.Cauflaque tard
eft atithmetica uc prius. Nam fi duplicata ratio eft numeri ad numerum,necefs
fe eft ex continuorum lege unum intereffe proportionalem, cujus cum primo

etiam fitilla duplicata ratio:fi triplicara, necelle eft duosinterefie, nthicvides,

4 12
2 8 3 i
4 3 s
o 240
6’ 120
: i |
g ! a4
e : s ;

35 i ; Ttdque

L. Si linee refte fint continuc propertionales und pluves dismenfionibus figuravum ﬁ;is
bium ad primam fecundamdque fimiliter fitarum , ut primaretacft ad uitimam, fic primafigurs
et ad fecundam: ¢ contra. 5

. E'fimilitudine figurarum duo confectaria oriuntur ex parte tantum, utas
xioma ipforum, rationalia & numeris explicabilia, De triangulis & triangula-

tis confectariafuntEuclidisad 19 & 20 p 6.Si tres re@x fint continuz propot?
paratum prime ad rectis

tionales, ericutprima ad tertiam, fic reGilineum com

lineum comparatum fecanda fimile fimiliterque fitum, quod in numeris pars

te quadam poteftintelligi: ut funco treslinez pedum z, 4. 8. &ad primam fes

cundamque compatentur figurz fimiles pedam 6 &24:fic nempeutz &4
ttiam 8, fic prima figura 6 eftad -

fintbales carum : Hicut primalinea 2 eftad te
fecundam 2 4 :uthicvides. Sicrespatetin planis de tribus continuis, & caul
fa manis
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fa manifefia efté '

proximo axioma
te & duplicatione
rationisin tertio.
De pyramidibus
& prifmatfs tale |
in elementis no= 6 4
minatim nihil efts
de prifmatis pa~

rallelopipedis <3~ 3 6 : 8
fectarii eft ad 33

p 1.Sunto rurfus = -
4 linez continue proportionales 1.2.4.8. & duo fimilia foli
primam & fecundam ; ad primam &lateribus r3.2.fit 623 c}:ccuo:zll;x?;:gg
bus2.6.4 fit43, ut primalinear eftad quarcum 8, fic prima figura 6 eft ad fer
cundagm 48, utconfiac divifione, exemplaitafunt, i "

Rl |

48

. Z e
‘Atquein hoc confectario via patet cujufcunque datz figura duplicandz tris

plicand= & dataratione augenda, Nam utprima recta erit ad ultimam, ficfiv
gura prima eritad fecandam, Lk

2. Siquatuor recte fint proportionales, figure fimiles ad eqs fimiliter fite ors
tionales : ¢g- contrd. e fig _ i as fimiliter fite funt propar.

Euclidis eft 22 p 6 de omnibus redilineis fimilibus, 8 37 p 11 de parallelepi
pedis, unde generaleinflitui confectarium poteft,uti fecimus: proportio hices

tiam ex parte potelt explicari, neque tamen ' : i SRR
: ) continua proportio hic exigitut,
utantea, Eftoin ptop i

planis prima exé

|
|

plum,Cauflaves [ . B

roeft proportios ZE__} % 21 i 4 R
nalium figurarl, sl a5
Quodbisbinzfyy - : G

guty has
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gurz habent candem tationé daphcatam, Secundum exemplum efto. Neg
tamé hic figurz funt
propottionales res
éis, ut antea xque=
~ alee bafibus,fediple i
interipfas, nequees ; /
48

240
odem genere ptro-

1o
portionis funt pro/ ¥ | ’A,m
6 !

portionales, & caufs . 3 1 / 5| 130 /
{a hic eadem , qu= ; /% = |
pn’us,quiabisbinae i > S . 6
figure habent eans
dem rationem triplicatam,

16. Figure complentes locum fant, qu.z circaidem pzm&um quol:éet
modo collocate nibil inane relmquunt.

Hzc definitio veterum geometrarum fuit, utapparet Simphcio adsg caps
lib.de czlo : quales figuras Ariftoteles ibidem cenfet tantum ordinatas effe,ner
que omnes : fed tantum tres in planis triangulum,quadratum fexangulumm .
folidis pyramidem & cubum. Verum fi repletio locijudicetur ex angulis rectis
4 in plano, 8 in folido, oblongum in plano, & oGtaedrum in folido cGplebit
locum ( ut (uis locmmte]hgetur) neque facis accurata eritifta Ariftotelis geos
metria. At anguli re&i faciunt hoc judicium :& fic Euclides folida ordi
nata quinque duntaxat effe demonfiratexangulis,& ita Potamon geometra
apud Simplicium quzftionem de figuris c6pleht1’bus locum demonfirat:Deni
que fi figure conjundis angulis efficiantin plano rectos 4,velin folido 8, com
plentlocll. Dehoc problemate geomettia {cripta eft ab antiquis geometris, &
e recentibus Regiomontanus dicitur accurate commétatus effe,& Maurolycus
librum pollicetur, quorum nihil dum videre nobis contigit.

17. Pigum rotunda eft , cujus radii omnes wquantur,

Talis eritin planis circulus,in folidis {phxra, Haecvero figura eft ex lfopet‘l!
metris maxima, ut par
tuitrz e eaque dc caufz
{a Plato dixit in Tim=o
hoc ayiun TerawTv Y T2
TWY perfe&ifsimﬁ omnis
um effe : ideoque deus

(aitidem ) mundii {phae ‘
ricum figuravit, ut fuo
complexu cunéta contiv :

neret , & Ariftoteles in

mechan1c1s,prob aithanc ﬁguram ofunium n‘nracqurum elle prlnﬂpiﬂﬂt}! 4
caullam,
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cauffam, Sed ea miracula {uo tempore narrabuntur.Rotundum profigura
rotunda dicatur. | _ | 1taque

1. Diametriin rotundo bifecanturvadiis equalibus.

- Quianempedimidia funtradii. | Et

2, Rotundadiametrovym equalivm funt equalia.c 1 d 3.

P.. RAMI GEOMETRIAE 'LIB. V.
delineis &angulisin plano,

\

X Ineatum eft fuperficies aut corpus, |

Lineati partitio manifeftam intelligentiam habet élineati definitione,
qua excluditurlinea , & comprehenditur {fupetficies & corpus. Atque hincor=
ta eft metrice artis partitio in geometrid defuperficie, & ftereometriam de cor
pore, quomodo Plato 7 derep. & Ariftoteles 7 ¢ 1 Poft. geometriam & ftereos
metiiam diftinguunt, attamen etiam geometriz nomenad totammetiendiat/
tem fignificandum ufurpatur. '

2, Superficies et lineatsm duntaxatlatum. sd 1,

Uthicaeio 8 uy st fuperficiei definitio compleditur intervallumlinez,lon.
gitudinem nempe , fed addit | : |

~intervallum alterum ,id eft la/
titudinem . ITtaque fuperficies
definitur & quibuldam (utPro

-iclus ait) magnitado duorum
intervallorum. At duo inter,
vallanon tam {pecialiter tam= , )
que propriedefiniunt: ergofu € 3
petficies magnitudo longa td- \
tum & lata melius definietur. e
Tales ( inquit Apollonius) funt fuper terram umbrz,quzlonge & late campos
occupantiterram vero non ingrediuntur, neccra fsitudinisquidquam habent.
tmpasax nomen hic fignificantius eft grece, tanquam diceretur apparentia,
quia magnitudinis nihil vifibile fienifi fuperficies. ' ‘

A : o

3. Superficiei terminus estlinea.6 A 1.

Res manifefta et in planis; (uperficies enim trilatera terminatur tribqs line,
: : h e is,qug

+
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is,quadrilateraquatuor, multilatera multis : circulus una:pherica fuperficies
integra, noavidetur terminarilinea:Acfi (pectetar {pharica genefis in conver
fionefemiperipheriz, principium eritlinea , item finis, nempe femiperipheriaz

& ficuti punctum non folum terminat acta lincam, fed potentia medinm eft,fic
- &ilinea (upetficiem terminatadu, & linexinnumerabiles per totam fuperfici,
em accipi pollunt. Superficizs igitur creatur mota linea, ut linea motyu puadi,

4. Superficiesest plana vel gibla.

Differentia fuperficiei refpondet differétiz linez in rectitudine & obliquia
tate,

5. Supetficies plana eftfuperficies, qu agualiter intra faos terminos
interjacet.¢ 7 d1, : - :

Utvidesinadio. QuodigiturlineateGain duas partes oppofitas fpectabat,
. fuperficies plana fpectatin omnes ufquequaque partes, :
~utfuperficies plana fit omnium fuperficicrum inera ¢ofs - ¢ .5
dem terminos brevifsima, & ¢jus media extremis officis ‘ :
ant: denigue xquatur intervallo intra duas lineas: pos
teft etiam per unicam redtam explorari quoqud verfus
applicatam , ut Proclus hicinnait. Flanum vero pro fu-
perficie plana efurpacur, utantea rotundum pro figura :
rotunda,& geometria de planis ftereometriz folidorum e
oppofita, & {ic Procluslib 1 cap13-geometriam de plas .
\0is a fiereometria defolidis {eparas. Euclides vero quamyis definiendo fupet
ficiem faciat genus plani 5 87 d i attamen totis clementisnullam aliam foper
ficiem infiruxit, quam planam, & tres poftremos liberos sosadeser inferipfit
fiereometriam folidorum, requeipfa Platonis & Ariftotelis fententiam fequia
tut, Idcoque utidemaitady d 1, Eaclides {olam f{uperficiem planam de fpecis
_ ebusfuperficiel definivit, in eaque tanquam in aliquo fubjedo abaco contem
_platarfiguras planas & earum atfetiones, fectiones , contadtus, fitus, angulos
rum coititutiones, Talis nimirum planicies antiquis geometristabacusille fuit
hyalini pulveris (quem& Tullius eruditum vocat) refperfione coloratus : de
quo Perfii carmen: ‘ - - :
Nec qui abaco numeros ¢ [eto in pulvere metas
Sctrififfevafer,— ‘ , _
AtquehicProclus phantafiam efficit,veluti planum quoddam fpeculum,in
quodq cogitationibus rationum imaginesinfluant.De fuperficic tamen gibba
nonnihil {uoloco pracipietur, : ‘ Itaque licet inplano
1. A" puncto ad punctum rectam ducere.1 ¢ 2 po@ . ‘
Tria deinceps poftulantur,primum de linca re@a, Linea re@a & peripheria 2
1ib. definite funt, fed utriufe fabrica in plano hic proprie dicitur. fabrica linez
rectz eft 1 Poft, & juftum duntaxatin plano: neque enim licetin fphzricointta
duo puns

SO\

A
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duo pun&arectam ducere, neque licet intra duo qualibetin
conico & cylindraceo, a vertice enim ad bafim tantum licet: &
tum plani fecantis conum & cylindrum terminus eft, Ergo (ut
dixi) deplanarectaid tantum poftularijufte pofsit, uta puns
&oquolibetad pundtum quodlibet recta ducatur, uthicabd
ine. Ducenda vero rectzin plano geometricum inftrumenti
dicitur Amufsis, Ptolem=o 2 cap, rmuficz regula, quale hic
vides: apuncto autem ad pupdum jufte pofiulatur , non
ad puncta:neque enim punéta omnia in reétam cadunt,fed in
obliquam pleraque. Etin {phaya, cono,cylindro, regulaintra
duo piicta pofsitefle, fed - ’ -

fpherica, conica, cylin.

- dracea,Quin exemplo re
¢tz poftulat Vitellio2 p1
intra duaslineas fuperfi=
ciem extendi: & ficvidea
tur in eleméeis de figuris
plerifp planis folidifcg
poftulari:ut figura defcri
baturad 7 &8 p 2 :item
figura cGpleacur ads.r4.
16.23.28 p 6,qux funtde

planis,it¢ad 25.31.33.34

~ 36.40 p 11, queluntde
folidis:fed tamé {uperfici
esplana,& corpus planii
rectituding {ud metifitur
lineare&a, utjus poftuld
diinlinea recta planapri

‘mariii videatur.Cétinua
tio alitrecte linee nihil a/
liud poftulat,qui prold.

- gationgja dudte reGe, &

quidéa piicto ad pudi,

utredtdde licet continua
reini. Quareprimum &
fecundum poftulatum

Eudidisin unum conve

niunt, Et

2, Re ponere ad datum puncti equalem dute, & dnsjore fecare azégua

\

35

et minoie. 2.5 b
2 R g
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it datafitde, &ad pundtumi ponar
tur zqualisio:item fitae maiorquaio,&

fecetur congruente regulaequate mino ¢
rem a#, ut hic. Nam {i quis mente tan, i
tum id fieri putet oportere,is etiamres * o
gulam mente complectatur,utregule o=
perafaciat,neque vero fabricazquand=
& zqualis amputandz linew difficilior ¥ e

eft, quam dato pundto & intervallo peri

‘pheri® defcribend, quam datis trians ; o

gulo, paralielogrammo , femicirculo de

[cribendi conum, cylindrum, fpharam, _

quz tamen omnia Euclidesin principiis habu:t. Itaque
Reta una dueque interfe e funt ineodem plano. é 1er 2 par, :
Recta una poteft efle communis fectio duorum planorum, tota tamenin pla

no eodem eftuna & totain eodem altero : Atqueita totaeft in codem. Duzres

_Gzinterle@z poflunteflein duobus planisinterfe@is, fed planum pereas dus

ci poteft. Itaque ambz eruntin eodem plano: & planum hoc geometrice cons !

cipiendum, quod linex obliquz uni,vel duabus interfectis non {emper idém

fubjicitur, cum peripheria fitin {pharico , nec omnesinterfectz perlphenae in

uno plano effe poflunt,. . B

3 Datarea peripheriam defcribere.

Hzcfabricaeft € 3 Poft.Dato centro & intervallo circulum defcribere, Sed hic
terminus circulitantum quaritur, qui e definitione pe- e
ripherie melius ducitur & in plano duntaxatifta reGte
.converfio fieri potelt ,nonin {pharico,non in conico,
non in cylindraceo, nifi a vertice ubi petipheria tamen
effe poteft. Itacp antea generalis fabrica fuit peripheriz,
hicautem tantum plane,uthic.Utvero regula fuitinftru
mentum ducendz rectz, fic modo eft circinus periphe=
riz defcribéd, cruribus reé’ns an Valgxs nihil intereft, ut
hicvides, Circinus vero € geometricis mﬁrumentxsms
firamentum longe preftan O ‘
tifsimum eff, cujufque mar
chinatione nobiles geomes
tre prodiderunt omnia ges
ometriz problemata confis
cipofle: &extatloan Bapti
ftz liber, quod una circini
apertura omnia Euclidis
problematarefoluantur: &
Cardanus mathematicys

infignis
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infignis lib. rs (ubtilitatum feribit afe & a Ferrario inventam circil opeta o
mnium abEuclide demonfiratorum demontfirationem. Talus Dadali ¢x foro-
renepos hocinfirumentum inveniffe dicitur 8 Metamorph.

—Et ex uno- duo ferred brachia nodo
Tunxit , ut equali [patio distantibus ipfis
Altera pars Stavet , pars altera duceret orbem, Ttaque
- Radii ejufdern vel equales peripherie funt equales. T
Quia¢adem recta et ubique converfa. Atqui hicradius peripheriz pro ras
dio figure peripheria comprehenfz intelligatur. ‘

6, Sidusequales peripherie dterminis equalivm crurum dati angu-
livetilinei ante concurrant ;reéta a concurfa ad verticem bifecabit an- -

gulum.op1, _
Adhuc de lineis planis, fequitur ipfarum affeétio, ptimum in anguli bifediv
one. Eftoigitur datus angulus redilineis a

zqualill cruidi 46,4 ,& duz peripherizequa
les ab e &iterminis crurum ante angulum
concurrant ino, retaque ducaturaboin 4,

dico datum angulum bifecari: ductis enim |,/ ;
redtis oe,ohanguli odeXodat @quicruri ex y
thefi & ex communi latere xquantur bafi, :
eo & io,per c3 Poft. quia funtradif ®qualis
G\

um peripheriarum, Itaque perrc6esans
guliode & o4i ®quantur, & idco angulus
totus eft bifeGus, : : .
7. Siduc peripheria aquales dterminis date relle utringue concnr-
rant,recaper concur|us bifecabit datam.10p1,
Efto datade, & peripheriz ®quales &
terminis«4 &e concurrantini&o, & dus
~ catur re®aio, dico 4 dudtabifecari das=
tam a4 e, quia ductis radiis equalium pe-
ripheriarumia & ie bifecat per pracedéa’
temangulumaieltaquediu &uniezqua
les & aquicruri, cum crura fint zqualium peripherfarum xquantur bafi 4 u,

&ue,per1c 6 e3.Quare cum partes a4 & we fint zqudles ; data de eft bi=
fecta.

8, SireClainreltam perpmdimlam’s infistit,facit angulos deincepsres
chos : &/ contra, ‘ ‘
Infiftit reQain rectam qua fecat nec fecatur : & anguli funt deinceps quosin
fiftens efficit cym fubjecta, ut patet € Procload s p 1. ut hicde intefecta , &
: ’ : G €3 _inﬁﬁeno
: )
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infiftens {unte perpendicuelares, angnli deincepsaioBleio ‘
yedi crunt per7 e 3. Perpendiculum vero commune et omniv oy
um lincarum . Attamen pracipue in planisrectis animadver
titur , & hicidcirco atcentius confideretur. Hincenim poftea b
é communi deiinitione deprehenditurin cateris magnitudi,
nibas:ficredtajudicatur perpédicularis peripheriz,quado eft
perpédicularis recte per cdmuné feGionétralzunti:lic duxz pe
rip-heri(gjudic’i-iturmtcrfe,pcrpédfculares:ﬁc,poﬁeah’nca recta - ; v
perpédicalaris plano,&planti plano perpédiculare dicel s B T
d 11,8 4 Vitellide ad s d 1:fic rectarii lineardi perp2diculo. corv
potaipfa inter fe perpédicularia judicatur, Quod
Tulliusin epiftola-ad frat. 3 lib. diferte fignificavit,
Columnas (ait) necg rectas,neqg éregione Diphilus |
collocarat, eas fcilicet demolietur, & aliquando per
pen'cii-cuio & regula difcet utiHic orator columnasre
Gas pro perpendicularibus plano horizontis, & ére
gione pro parallelis intelligit, & reGitudinem colu
mnarum perpendiculo linex recte expendit. Atqui
perpendiculi per totam geometriam utilitas immen
{a eritid rectangulis & planis & folidis, Regulaprir
mum fuitinfirumentum geometra in divigendis lineis, circinus fes
cundumin defcebenda peripheria,Norma vero eft tertium inftru-
médiin linea re@a recteerigenda in eodem plano fuperrectam,at
queinde fuperficiem & corpus fuperfuperficiem corpufve Norma
igiturfic eﬁ.Perpenc’liculum;vero‘ e plumbo & filo architeis phy
ficumelt, quia gravia fuo pondere rectislineis ad perpendiculum
ferantut, quod & Theone ptimo magnz citru@ionis demonfira
cur. Inftrumentum duplex ita eff, Primum ad explorandum per
pendiculum (ublime, ututrum columnawvel fru&ura quavis recta
{it ad planum orizontis, necquoquam acclinet.Secundum eft ad
expumoldum planiciem planoorizontis parallelam. Itaque cum
filum ab angulo rectoin medium bafis inciderit, indicabitlibra
ram longitudinem. Galli nivellum,Itali livellum,icem achipendu
lum,Latini libramvel libellam dicunt, i '

o “Itdque
i ‘ g, Strelta




1. Si reé}d infifbit in rectam, equat demceps dangulos duobius vedtis : ¢ contrd, € BYI4PL

Nam duo tales angulicam duobus reclis eundem locum occupant: fi infir
ftens fit perpendmuiaris,

faciet rectos:fi obliqua ob .
liquos,uthicaio &eioes - ,
undem ¢0 duobus redis ‘ Gt
locum occupant.Convers

fio pet impofsibile cogiv

tut,quia pars aquaretuy g~ /L - -
toti. Efto igitur infiftens . :
de, qu aequetduos dein~ ‘
ceps angulosaea &ael duobusredis: dlcooe&et unam efle re&am Secuscﬁ
tinuet.oeinupersc §el3

perrce,deo Bacyrqua RS

tur duobusreciis, quibus - -
item zquanturoed & de i -
‘exthefi; tollatur commuv
nisoed, relinqueturdenzs
qualis sei,pars toti, Hinc -

confratduas retasoe&ei ° e

unam ¢ffe & continuam . / .

rectam : i Bt
2. Siduerecke interfecantur,equant cmgulos dd vertzcem U‘ omttes qudtioy reﬂ:s -
1§ pr.. :

Anguh adverticem feu verticales dicuntur,qui in eodem puncto vertices op
pohtoa habent: Demonfiratio autem eft: qa.la interfectevel funt pcrpenchcu/
lares,& re@t{ =quantur,uchic: vel {untobliquz, - , :
tique verticalesetiam equantur, utax i&oue:
item duo&iue, zquales vero funtaui d one,
quiaperrc8ecum cdmuniauo equantar dao
. busrectis:ideoqueetiaminter fe. Quare detra

ctoillo communi relinquuntur zquales. Addit_,
hac Proclus Euclidis corollarium & Theone:
pretermiffum, angulos duarum interfectarum.
@quari quatuor redtis,ex eoq, s corollario ait ins
ventum efic admirabile 4 Pythagoreis theote=
ma,lordinatis figuris cdplerilochi planii triangulo,quadrigulo, feyangufo fos
tidam tetraedro, & hexaedro: de qua Ariltotelis geometria pradiGtum eft, Sed
-defingulis fuo loco dicetur fubtilius. Potuit etiam Proclus hucaddere. Quot
libetin communi puncio interfe@arum angulos mquati quatuor rectis, quia
fum quatuot reéhs zundemlocum occupaut, - ot

3. Sireltis
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5. Sivedtis relta [edtis interiores eddem parte anguli funt majores duobus redlis,oppofiti mis
nores fint.
Uthic,
Lauy, a

T |
w yifint . ‘ :
majos f— :
res duo ;
bus res : -
Qis, euy,uy 0, erunt minores. > ‘
0. Sid dato datarefleinfinita punéto due partes utringue [ecentur
equales,¢ 4 pun’tis [ectionum duc aquales peripheria concurrant,reéta

a dato pun&‘o,z’n .,con,cmjﬁimeritj Pe:;peﬂdzbuldri; jp}perdamm, npr,

Vtefto pun&um ¢ date re¢tz infinitz, & ab eo atringue fecentur perzcqe
de& ai,tum duz peripheriz xzquales 4

; . ;. 5 0 : .
pun@ise&iconcurrant;utiino;retaada P
to puncodinconcurfumo erit perpendi //I\\

cularis fuper datam ,-quia dudis rectis
oe&oianguliedo &iqoutrinque @qui=
cruri per fabricam é fegmentis utrinque
zqualibus & communi laterezquantur bafi, per3 ¢ 5 ¢: & ideo zquantut pet |
1c6e3. Itaquedo cum zqualiter interjaceat, per 1o € 2.¢eft perpendicularis,

10. S pars date re&&'z'fy?nitoe /écetur 4 Pw{{pfbem‘aé dato extra pun-

&t , rectad dicto puncto bifecans dictam partemcerit perpendicularis fue

perdatam12p1
Datz
recteins _
finite L
pars 4 e
fecetur 4
periphe- \ /
ria exter ﬂ\x)__/e
ni centri
1, X recta /
iobifecet
didtam partem , dicoioefleperpendicularem + interjacet enim zqualibus an

gulisaoi&eoicademdecaufla, qua demonfiratur perpendiculum fuperius. -
Atque hzcde perpendiculo rectarum planatum: fequitur de parallelifmo.

1. Sidus
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1. i dus recle ineodem plano nufguam concurrunt , funt paral-
lele.é3sdr. | St sebagl

IdEu
clides

R B

- poftu \
lavit. - \<
Tiie=

5
nim e

perpe
By (o R BT

quidi - e _.

ftabunt.Uthicde,io,. ' - Ttaque

Sirecta infinita fecat alteram éveclis parallelis infinitis , fecabit veliquan.

ut in eodem exemplo#y fecans ae fecabitetiam io: fecus fi non fecaret, eflet
.ad eam parallela,per 11 eldeoque & ad primam perci1 e 2. Idque contra thes
fin:Proclusad 29 p 1 deducit hoc confectarium ex Ariftotele 1 lib. de czlo. -

12, Sirellareita felta funt parallels, aquant angulos interiores eas
demparte duobus reltis, ¢ovinter [¢ alternos, ¢ov exteriorem interiori op-

pofito: ¢ contra, 29.28,27 p1. = 0 ‘ _
~ Parallelifmus rectarumrecta (e&arum triplicem angulorum zqualitatem con
cludit, & ab earum qualibetvicifsim concluditur. Primi anguli {uis verbis fas
tisexplicantur: alterniautem verbum hicefi fitus (ait Proclus) quodin arith,
meticis et propottionis, cum antecedens antecedenti comparatur, metapho-
ra tamen refpondet, Ut enim acutus eft ad fuum deinceps obtufum: ficin alte=
raparte acutus eft ad fuum deinceps obtu{um. -Itaquealterneut acutus ad as
cutum , fic obtufus ad obtafum. Exterior autem interiorque oppofitifunt,quo
rumalter eft extra parallclas, alter intus eadem par/ ‘ :
_tenondeinceps, fed fuper eandem rectam tertius ab
exteriore. Proprietatis hujus triplicis cauffa eft e per’
pendiculo,quod incidensin parallelas omnemhanc =
varictatem oftendit ; Uit hic recti funtinteriores eadé
parte:item alterni, item exterior & interior, ideoque ; ;_
aquantur & interiores duobus rectis, & alterniinter fe | & exteriorinterioti op
pofito.Quod fi fecans obliqua fit,parallelis idé ex cGtrario accidet. Obliquatis
oneenim ifta,manétib. redis & immutatis,pariter tum interiorii alter eny obs=
tuditur,alter vy o acuitar:tii alterni acufitur & obtundiitur:tli exterior interior
queoppofiti pariter obtiiduntur & acuuntur.fi quis tamen interiores inxquas
les duobus rectis dicat, eodem argumento utraque parte & majores duobus
xeciis & minores dixerit (aitapud Proclum Prolemzus ) utin rg?fs parallstzllfs
: aeXio
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~ae&iofedtis, reftany; s G dicasany&ivu majotes duobustedtis arguh deitr=
ceps per 3 ¢ § eerunt minores, qui tamen fidem eodé
contradicentis propoﬁto etiam majorese(fent. Idem
eritimpolsibile, {i minores duobus re&is dicantur. /i
fecunda pars & tertia € prima concludi poffunt, fecli ’,_j/
dafic.Bisbiniangulizquantur duobusrecisoyu &
euy per fuperiorem partem:item auy deuyperics »
e. Iraquezquanturinter fe: tollaturcommunis angulusenyab ;vqnahbus reli
quialterniad 4 & y ®quales relinquentur. Tertia fic. Anouheuy&oys ®quans
turecidem uyi per fecidam proprictatem & peracg e Itaqm @quantuarinter (e,
Converfz prima pars hicitem clarior eft ex illa communis perpendiculi tuce:
Acficui interioribusangulis xquanmbus duos re&os reéta tamen concurrere

videantur,ut i ipfizqualesfintre
&i,uthic, necefleeffec duas reGtas T~

o

communi perpendiculo. divifas :
altera parte acclinare, altera decli }

nare,vel faltem alteram,contraro
¢z. Si obliqui fint, ut hic,lineis
“inter feobliquatisanguliminuenr >

tur altera parte,altera augebune \
tur. Itague zquales duobusrediis.
nonefient, contra thefim. Hincfe = ——
cunda pars & tertia concludi pof /
funt. fecfida fic. Angulialterniad -
¥ &y xquantur dictis interioribus perr c8 e, quia utrique zquantur duobuste
&is : Atqueitaper primam partem fecunda concluditur, Tertia fimiliter per fes
cundam, quia exterforoy s equaturoppofito ad verticem perz c 8e. ltaquect
exterfor & interior oppofitizquentur, alterni quoque zquantur. Quare utpa
railetifinus triplicem anguforum equalitatem, fic triplex angulorum xqualis
tas parallelifmum coarguit. Itague
2. Sirefterechu connexe faciunt interiores angulos eadem parte minores duobus reciis,codé

continuate concurvent. ‘

Ut ae &
&io, Afl= 4 e ;

fumptio |
& coples
xioeft ad
12edere
éisin eodem plano, Sx recte recta fecte funt parallelz, faciunt angufos interis
ores,eadem parte xquales duobus rectis.Ergo fi non faciunt@quales,{ed mino
res, non erunt parallelw;/fed concurrent. Dehocconfe@ario eritin {cholis, ut
Euchdcm Ptolemazum, Geminum exercuerit, . Ef
2, Redld

o
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2 Redaconnectons vectas paallelas et in edrum plano.z p xx,

Vt hic uy
connectens
parallelasae
&io. Poltu=
laturab Eus
clidess d 1, ‘ _
quod parallclz funtin codem plano:& quod eas connedens fitin ipfatum pla

flo, patetperacge. E¢ -

3. Sirectad dato puncto cum data faciat angulin , anguli fato equati ¢ alterni arus alteris
erit parallelum date veGe. 31 p 1,

ut data fica e & punciumi
aquoredafitiofacienscum
dataangulumioe,cuiadiz-
quetur alternus oiu, redta
(quzeltcrusalterum)efipa
rallela datz. poteft vero - d’

quariangulus per primam proprictatem,&fic valgo archite®i creGtoperpens

7o) {4

diculo zquant: potef item per exteriorem fimillime, . E

4. Angulicrurum alterne parallelarum fint 2quales,
Confleéariil ‘
elt & tertia
proprietate:
unde Euclir
des fecit 10
p 11, ut hic
vides altero.
interiotss
crure contis
nuato. '

7

5 Siparallele conterminent parallelas , oppofite #quantur.é 3 4.p v,
Alioqui parallele non

effent. Quod eperpendis \-\
culis conne&entibus in, [ ‘
telligitur, qua ex definis
tione funt aqualia inter
parallelas, & fi é perpen.
diculanibus fiant obli,
quz, manebunt zquales

mutatis angylis, - Bt | | ]

f 2  GSires
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6. Sirefle conternﬂnent eadem parié equales ¢ parallelss, funt equales o pdralrehe.
3pIL.

Potfntpvero elementum concludié proximo, addici tamen ¢tiam poteﬂ: ex
antecedétibus: utae8liozquales parallelae (S .
terminétur,abai&eo,& ducatei Hicquiare&a
eiinciditin parallelasae8iio,angulialternidet. .
&eiomquitur per 12 e,X zquant crurib,de & i
operthefin &eicdmuni ltagg perrcs ez mqua
turbafiaiXeo. Hoc primum eft.Tum perize,
anguhalterm eia & . |

ie o ®quiaturinter fe,
eofque faciuntredz N\
d4i& eo [eCtx per res N

Gdei:funtigiturpa
rallelz, quod eratfe | :
cundum. Eadem vero parte didtum eﬁ ne oppoftxs termmls connexas res
¢tas quilpiam intelligeret,athic. : ey

g3 Silinearecte parallelis pluribus reﬂm mteif ecantur, mte;f gmem

ta ﬁmt proportionalia.é2p 6 ¢ 1y plki -
Adhucde perpenchculo & parallelifmo planatrum, reé’tarum proporno po»
firema eft, cujus elementum veritatis fuz cauflam o- ,
ﬂendltexapfo parallelifmo ,idque per omnes ratio=,
nis {pecies zqualitatis & inzqualitatis majoris mino
rifque. Nam fiinterfecte funt perpendiculares,fegmé _
taintra duas parallelas zquantur: Commumaemm ol < L
perpendlcula parallelifmum faciunt, utantea]am pa s 2okt
tuit: uthic. Quod fiinterfect annuant, non jam fegmenta quxdem illa bma:
@qualia funt, funt tamen proporuonaha quantoque ma;ormtcrfe&a fuerlt,ta;
to majora ertit ; ;
ipfius interfeg : : i
‘menta, quan=  f G §9SENPRRTeddd (BINTLG TN
to minor tanto
minora. tertia

$180%

7

autem paralles SR NI RS0 9 HAY RO
lainvertice ng Sugnig \
expreffa tamé / s BsUpS N \ |
intelligatur. i B - ;

Hzc per fpecies inductio rationumeft Euclidiz 33 p (3 demonﬁratlo utm ‘
fcholis dicetur. Eft autem elementum hocmagna ! foecundftatxs shincenim et
primum fectio linez fecundum datam ratxonem,& hventio tertiz & quartz
propomonahs. \ , Itaque

1, Sirets
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‘L. Sivedtd cunt data fuciens angulum fecetur data vatione , parallele 4 [egmentorum termiz
s it finem date ¢ contingens i e4 punétumfecabunt datamdataratione.
Confectarium eft valde generale ad omnem datz recta fetionem fivebifari,
am five trifariam , five quotlibetfariam , five omnino ratione quamcunque de
deris, fecanda fit. Euclides ex hac matetia fecit 9 & 10 p 6, Secadafitprimo das, -
ta recta a ¢ bifariam, reGaque cum data faciens angulum ft4' s
infinita, feceturquedo, & deinceps per 2 ¢ g ¢ zqualis afflumas '
turoi, & ducantur per 3 c12 e parallele Apundisi &oinefiné
date, 8w contingens in ea punctum. Tertia autem parallela per
vetticem dintelligitur, neque ex primi necefle eft.Itaquede per
- 13 ebifecatur, & utqoado i,ficauadue.feddoadoifuntdimi
diz partes. ltaque & 4y ,uefunt etiam dimidiz. Atque hiceti= .
am 7 ¢ comprehenditur non argumenti quidem fed effectus
genere, Atargumentumillud quidem breviusefi;hocautem
eft generalius. jam feceturdaiin tres pattes, quarum prima fit
dimidia (ccundz, fecundaque £ : '
tettiz: & contermina data fece
turuna parte 4o, tum ca 'duplis
ceturin on, deniqueud affuma
tur duplaipfiusou, totumque
diagramma tribus parallelis
compleaturieuy,os,quartapa
rallelaad verticem,ut ditum -~ .. . , T _ _
eft, intelligetur, Itaque feétio eritin data, qua fa®aeft in contermina perrse,
quia [untinter parallelasinterfegmenta, 10 i o 0 ch o
2, Sidue datie relle ficientes angulum continuentis, prima £qualiter fecunde , fecunda infia’
nite, parallele & terminis prime continudtionis inprincipium fecunde , & contingens in e punis'
ctum interfecabunt tertians proportionalent, 11p 6o i Ve prcusns o

. -

Suhto da
te redte facis
entes angu/
lumae & ai,
& prima de
continuetuy
zqualiter 1, |
pliai8ipla. Lo B
dicontinuetur infinite, tum parallelz ef & oua terminis primie continuatios,
nis ini principium fecunde , & 4 contingens pun@umin fecunda, fecantiy
tertiam proportionalem,Namper13 e ut aead e o id eft per fabricamada s,
ficaiadiu, | _ e | Et
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3. Sie datis tribus redtis pritd !mmgm f'.menws angulz.m commue?ztnﬂ, printd #qudlitey
fecemc’,y, tertiainfinite, payailele & termitsis prime contimationis in principium fecinds ¢ cona

tmg s in ed il interfecabunt g cuaridm proPortmnalem. 12 p.6,
Sunto da

a

tz primade i h AR B
fecundaet \ P

ertiado,to | i ;
tumquedis |
agramma
cdpleatur §
ex prefoais |
pto ¢/ Hic
pcu;e,utdccﬂadu,f'u oadaw.

P, RAMI -GEOMETRUAE LB VT
; : de triangulo,

P Lanafimilia babine dupltmmm rationems homologorum latemm,

o unum pro oportionale medium.¢ 20 p6,1 o 18 }7 QL

Adhucdelineis ptams carumque affeétionibus adtum eft : fequiturde figus .
ris planis earumque gencribus. Prepoaitur autem commung confedariymé
15 ¢ 4, quia dimenfio duplexeftin planis.

2. ‘Plavum eftrellilinesm aut ablzqmlmmm :

Re&itudinis vero & oblzquwatxs differentia linez fuit 4e.2: unde nunc repe
titur dichotomia plani e tecaminis re@is vel obhqms & eadem caufla praponi
turmodo redtilineum ; quapriusredalineaprepofita eft obliqua.

3. I{ea;lmeum st plamm quod comprehenditur 4 lmﬂ: Ferfi'».

Hincelt 9
820 d iy
quod angus
lus planusre
ctilineus fir,
qui compres
henditurare
éis lneis,
qued figura : .
recifinea fit> quie comprehend:tura hnczs rectis, fed gemrale mc!ms erit gene
rakiter, utin exemplis. - %2 5

4. Reltilinewm aquat angulos reclis interiores guzdem gmzmnm 4
bm,@no Pﬁméi 5, €XLEl hos avtemn gum‘emzs.

Primum
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Primum hempe genusrectilined,id et trfangulum =quat interiares duobus
rectis, id eft binario, primo pari retorum: fecundumid eft quadrangulum fes
cundo pariid et quaternario , teitium quinquangulum tertio,id eft ienariore
&orum, &iquattum gquarto , quintum quinto , & fic deinceps re&ﬂme; genera
patibus rectorfiita refpondét: urvides in hac ambm‘,u Q. progre{sxone parig
2,4.6,8,10.12 .
3.4.5.6. 7.8
Extetni tas
men quos :
libet latere / .
cotinuato,re \
ctorum qua \
ternario fony- g . :
per xquan/ ¥
tur.ltagggeometria harc fingularfs et & myfterif cuf u{'ch plena,jam olim jactata
in {cholis geowmertrardt, Procius enim [ecundd parté de externis rectos quatuor
equantibus, ficaffirmat 11 cap x lib, Quemadmodum #it) etiam quatuor re=
¢tis zquales externos habereangulos, non triangulis modo, fed omnibus re
Gtilineis ineft. Item cap 7 lib 2. Quazdam mutuo confirmantur. Nam & ¢x ¢o
quod externi rectilineorum anguli quatuor funt rectis zquales : interiorum re
&is 2qualiom maltitudo; 8. contra hocexillo demonfiratar. Hacille . Ut au=
tem ab externis probcturmtemorumratzo, iProclusipfe dcmonﬁraffet,hocﬁ
libeneficium deberetur:ab interioribus vero per genera probatur dé externis.
Nam wiangulitres anguli xquantur duobus rectis,quadraguli guatuor; quin
quangulifex, fexanguli oGo, feptanguli decem, atqueita deinceps 4 binario
patibus, unde per1c 8 e 5 perpetuus externorum quaternarius concluditur,

5. Rectilineum eft trmﬂgwfwm aut triangulatsmy.
Ut alinealtimeatum, ficd triangulo triangulatumdicatar, -

6, Triangubwm.effquod comprebenditur @ vtribus lineisrellis 2141,

Utdei Triangus -
la figura definitur
abEuclide A tribus
lateribys , unde &
trilateram tanqu3
ex caufla melius
appellaretur qua
triangulum exeffe
¢tis:prafertim cum
tres anguli cum eeibus lateribus nequaquam reciprocentur. Triangulum e
nim poteft ¢ffe quatuor laterum, utdmdeadss velut cufpidatum: Zenc;)doms
1 Vocias

(]

a
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id vocabat.. -
,’;_t_go:?tayéwa,u ca
vangulum, =
8 poteft: ii o
quinque &
fexefle lates
rum. U ¢ hic
Nomen igis
tur trilateri ™ o : ‘ | | , |
plenius &juftius effet,fed ufus trianguli nomen accepit pro trilatero,8 fane tes
neaturcodem fenfu. Itaque
1. Triangulumest primafigura rectilineorum.
Euclides ax.12 fecit , quod dua reGtz fuperficiem non claudant: & Vitellio 4
poftulato primi poftulavit duabus fupetficiebus planis corpus non claudi;at
. -negatio eft ex oppofito hujus clementi. trilaterum eft prima figura redilineo
-xum : Ergo in figuris re@ilineis nulla eft bilatera,neque duz rectz figuram faci
_unt. Quid autem ficprimafigura, patuitye4. . ... Eb -
2, Sireda infinita fecat angulum , fecat bafin, Vitell, 29 t 1. | -

" m. Trianguli duo qualibet latera funt majora religuo,
" "‘Definitum eft triangulum, fequitur ratio in lateribus & angulis trianguli,
Primaratio Buclidiseft Zo p x derationélaterum Eftois 2
gitur erfangulumaei: dico lateribusac & eibreviusefle ~
“Tatus i, quia perc5 e 2 recta intra eofdem terminos eft
brevifsima.Simillima propofitio huiceft 20 p 11,de qua
eritin {tereometria. Euclides hanc propofitionem anxia
hyfterologia demonftrat, dequain {cholis. Itaque Epi=
careis materiam irridendi {ui praebuit,utfifﬁfum cavily
larentur, demoniirare qua vel afinis manifefia effent. =
Eftoenim (ajebatSidonfts Zeno ) famelicus afinusinangulo ¢, pabulumque
in oppofito anguloe,afinusrectaqe protinus ad pabulum accurret, neque duo
latera peragrabit, Natura {i quidem agit in omnibus fecundum brevioreslines,
as,ut Vitellio 5 p s exemplo aranearum & canom demontftrat,& cap 5 lib.x Has
lacenusidem prius dixerat de ponderibus deque fuce,quanon obliquis,fed re
Qis lineis feruncut : fed ante hos omnes Ariftoteles & Euclides ipfe idem fenfes
rant. Proclus tamen hic Euclidem defendit, tanquam {cientificas rationes fes
cutum , non fenfumjudicem , ut Epicurcus. Tametfi Epicureailla rationon fo
lum phyfica, fed geometriz principiis etiam confentanea {its%tationem tamé
judicem fequamur; ut € definitionelinex recte, nequeinterea, Euclidis elen,
chum faciamus, 4 : 1tdqig
. Sitresreche fint due quelibet majoves reliqua,peripherieque d terminis unius. intervallls
cyeliquarune concurrant , radii d concurfisad dictos terminos coustitwent triangylum. ' |

e — 1

| guchdlls
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- Euclidis eft 22 p r: ubi proponit conftituere triangulum ex tribus redis,qua

_ finttribus datis @quales, & duz qualibet fecuna

- &variié tris
- bus diverfis

%0

40

Verlacogitur ex antecedente, quiato-

dum proximam trianguli legem majores reliqua. /‘ M /r/ ,
Problemaigitur jubet adificare tridgulum quod, L
cumque optaveris, Optetur igitur triangulum e Q\ "
oL
1

\

[ > S
ibusrectis4, ¢, t, duabus quibufvis reliquamar o \\j -
joribus: & recta ficinfinita, e quatres fecentur @a - —

qualesdatisow,uy,ys, tum a terminisy 8w, inters =~
vallisou & ys peripheriz concurrant in puncior, radii ab eo concurfu ad tere
minos 4 &y conftituent triangulum #ry:radii enim illizquabuntur redis 2~
quatis. per3cseq. ‘ ‘ : E¢
2. Sidueequales peripherie aterminis date yeSte cjufque intervallo concurrant, rete dca
curfu ad dictos terminos constituent triangulum equilaterum fuper datam.x p 1.
1t hic fu= ; s o
per aeconfii, ‘
tuityr trians
gulumaed,
& fimiliter
inftitui polr
ficfabrica =/
quicruti e
communita,
dio non =,
quate data,

radiis , qu=
omniain ¢as
dem figura
hic propofi,
ta {unt : at -

[pecialiahzcin generali problemate continentur,neque novam ullam geome
trlam interpretantut. ; ‘

8, Sireltaintriangulo et parallelabafi, fecat cruraproportionaliter:

o contra.2’p 6.

Ejulmodi igitur ratio eftlaterum in a
uno trfangulo, fequitur proportio las : :
terum:uthicin triangulo aeieflo o#
parallela bafi,& intelifgatur in 4 vertis ARV
Cetertia paraliela. Itaque per13 ¢ 5 inv e
terfegmé:a funt propottionalia. Con, ') \
B reeeiticndl

(]

2 tumefs



50 - P. RAMED :
tum eflec minas parte. Nam fi parallela nonfito uyelt v, hic per thefin & antec€,
dentem ¢o,0e,dy,y e cum fint proportionales, & primaqe fict minor quam tets
tiaay,fecundaoeeflet minor quartaye,cotum patte, ' ]

o, Triangulitres angwlz’junmquales-c!uobmre‘&”ﬁ 2T,

Hac propolitio locis infinitis Ariftoteli propofita eft,& videtur philofophus-
propolfitionis hujus argumento apodi@icam analyfin commentus efe, fed de |
tam horribili commento (quo totingeniatot feculis decepta fint) eftin {chos
lis &logicis & geometricis. Explicataigitureff hactenus, comparatioin trians
gulilateribus, explicatur deincepsratio in angulis , qui fimul quantar duos
bus rectis. Veritasantem hujus propofitionis (ait Proclus) fecundum commu.
nes notitias apparet duobus perpendiculis ad bafin cre, it a.. i
¢tis : quantum enim inclinationis puty imminaitar ex = | /
angulis rectis ad balin; tantum affimitur ad verticenr, ;
duoramquerectorum mqualitasiftacompenfationecd
firuitur: achicin triangulodei, fi perpendicularesoe &
ui fenfiminclines ad a, percipies in tertio angulo,a tans
tum aflumi , quantum dectrahitur de angulise & i.Sic A~
riftoteles g cap 2 Phylrepetit cauffam theorematis hus ¢ i

jusexangulo rectos concludi tamen etiam poteftsutin .
triangulo aei fic

perzerz es paral
Iela ou contra ie.
Hic tres particula,
resanguliido,ide,.
edu xquatur duos
busre&ispericg
e 5:fed tribusillis
interiores aquans : i
tur: primo eq i fibiipfi,cum reliqui alternis,per 12 e 5. Ariftoteles 9 Philofo.qua,
ritcur duo rectiin triangulo, refpondet quod ad unum pundtum anguli {unt *
&quales duobusrediis , qua Euclidis demonftratio eft, de quain {cholis. Itaque
1. Trignguli duo quilibet angulifunt minoves diobus rectis.

Nam fi tres zquales {unt, duo funt minores. Euclides fecit 17 p 1, qu& conv
feQariiloco hicaffumitur, ' . ES

2, Continuato latere,exterior dngulus equatur duobus intexioribus oppofitis:

Hacratio eft intexiorum angulorumin uno |
triangulo: fequitur ratio exterioris cum intéfl)
oribus oppofitis, utinaei triangulo continue=
tur latuseiino,duo deinceps aio, & 4 ie, perrc
$ ¢ 5 equantur duobus redis,quibus equantur
interiores : tollatur communisaiée, exterior res
{inquetur zqualis reliquis interioribus & op»

d"‘

4o,

.e 1 i b
politis
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.pofitis. Euclidesfecit partemn 32 pr. . ki

3. Eftmajor utrolibe: interiore oppofite.
Euclides etiam hoc propofuit 16 p 1, at pari lucro afumitar,
10. 8 trmﬂ%a!um o5t aquicrurum , e$tin bafi 4guiaﬂgulum Jgoicom,
tra. ¢ 6pL. Y _ '

SicEuclides trianguli affe®ionem comple&itur nos 5
mineioeonerss equicrard, five triangulum ficaquilaterd /55 ‘
fivezquicrurum tantum, Antecedens patet peric6 ¢3. af
Converfa patet perimpofsibile. Nam fi crus alterii ma= '
juseffer,utae, amputetur per z c§ ¢ § zqualcoe, & cona
nectaturoi,tum pericé6 e 3 bafisoizquareturbafiae:at
bafisoiminoreft. Nam per 7 cia 8 a0 (quibus zquatur
aeclioe) ponatur zqualis ipfiai, &d o fic cGmunis,;mar -
fores funt ipfaoi. Iraque eadem oi effet aqualisipfi ge, :
& minoreadem. Thaletis Milefii hocinventumeft. Baque:

X, Sitrianguli equd criva continuentur , anguli fub bafin equabuntur, ‘ '

_Angulie= a : ]
nimgdei& e
o, itemaie&
¢iy bini -
quatur duos
bus redtis,
pericges.

/

inter {e: detractis fgitur interioribus qualibus exteriores zquales relinquens
tur. Buclides fecit partem s p 1. Eé
2, Sitriangulum est equilaterum st equiangulum ;¢ contrds

Confedtari, iy
umefi e tris G
anguli gquis
ceurilege de
ducbus &
cruribus &
angulis,utin
exemplo qei © i :
demonfirabitur, E¢
3+ Augulus trianguli equilateri valet duds tevtias velti,
Regli\lam cum 3 angulizquales zquentur 2 redis, 1 ®quabitur-3- Eft23p1 :
o bbb o . -

e Trignguls fex equilaters complent locwm, ;
‘\ . A . g a3 WBhi
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‘uthic Na-
fex:es—-—xc,
e, funt
redti,id el‘t :
quatuor
rediis At
quatuor
rectis cos

RAME

pletur planuslocus,per16 ¢ 4 Ut hic. ‘

1L, Tf’mnguh majus latus jubtendzt majorem angulum ¢ nm;or an o
% gwlm ﬁwtena’zmr amajore l@tere. 19 ¢ 18p 1.

Uthiceimajus eftolatus quam 4e, major eritangulusadequam adi. Seces

turenim exaizqualisipli ae,fit/
queio,tum angulusdeizquicry
tus angulo oie major erit bafi
perthelin,ideoque major per 3
c 6 ¢3.Converla patet eadem fis
gura: ut 4ei angulus fit major
anguloaie Itaque peridem3c
6 ¢ 3 majoreft bafi.Que enim de
angulis generaliter illic propos

- nuntur, huc (pecialiterafflumun
tur deangulisin triangulo.

(4

LIS i

v

12, -8 reﬂa in trmn(gulo b{[’ cat angulum jemt ba ifin ratione crurum:

¢ contra. 3p O.

Supereft mifia proportio de Iateubus & angulis.Efto triangulumdef,& bife,

¢tusfitanguluseqi per rectamgo,dico utedeftad
ai,ficeaellfeadoi:erigatur enim parallelaiu per
3 c12'¢ § contrao,& continuetur ed infinite,fecas
bitiplamiu,percrie §:feceturigitur in u. Hic per
13e4,utedad au,ficeoadoi. Atau xquatur ipfi
aiperro e, Nam angulus#id4zquaturangulo alz -
ternoo 4i per 12 ¢ §,& per thefin angulo aequah 0

W

hA

e 1

ede,8periz e g equaturinteriori angulo 4%, & per conclufum avquahma.lta=
queperio ¢,au&aizquantur.Ergoutedadai,ficeo ad oi Converfa [imiliter:
demonfiratur ineadem figura, Namuteq adaz,{"ceo adoi,& ficeaadau,perd
¢. lraquezquanturqi&au , item anguli edo & oazaequantur angulis adu &8

perizes,aqualibusincer feperioe,

P.RAMI



9. RAMI GEOMETRIAE LIB. VIL .
' - decomparatione triangulorum, n ,

_ + Riangula aquilatera [unt aquiangula.8 p1, 15t _
T- Atque hzc de geometria unius trianguli, fequitur tt',languloruyn»--duoe
~ puminter {e comparatio, primum tatio € lateribus & angulis: unde triangula
 inter fe dicuntur zquilatera & zquiangula, Primo exzqualitate laterum,zqua,
litas ducitur & *
angulord, Tur @
el |
» hicconjun&im.
[atera diciy,
tur,quornm las
tera figillatim :
equalia fint,pri, ¢ i
mum primo,fes | / G
cundam fecando, tertium tertio , ctiam {i fingula triangula feparata fint ine”
quilatera. zquales igitur angulos oftendit @qualitas laterum, perx ¢ Gez,Ue
hic i - : : ~ ~
2, i duo trianguly aquantur angulis vel duobus equicruris vel bi-
> nis aqualls aut cruris ant bafis duorum, [antequilatera, 4 ¢o° 26p1.

Prima pars patet fic: Sunto trianguladei,0 4y : quiaanguliad4 &0 zquales

funtequicruri, zquans a : o
turbalipertc6es. Ses :
cunda fic. Sunto trians -
guladei&ouymqua bi,
nisangulisade &i,adw
&y, & zquentur crure
ei8uy: dico equilater ;
racfle. Nam filatus ae ¢ ' S ek

¥ (exemplicaufla) fitma : a - :
juslatereou, amputetur 2qualees, & connedaturis. Hic perantecedentem ey,
angulaser, &ouy zquis

& : o :
angula erunt, & angu= g s ' .
lussiexquabiturangus S ‘ : ‘
looyu,cuitotus gie 2~ |
quatuseftex thefi. Itacg ‘ S
¢quarentur toti & pars, '
Quatre latus ¢e non eft ) :

P) 1. u '-y

inzquale; fed zquale, &
+  perantecedentem parté

/

g 3 - triangula
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erianguladei 8o uy 2quicrura zquantur angulo crarum,itaque & bali¢i & oy,
Tertia pars fic cogitur,ut intrian= Sog o
guifsaei®ony fint angtliade &'
ad 4 &y equales,ut prius,& balisae
anguliad {wqualisbafiou, anguli
ady:dico zquilatera effe. Nam fi
Jatuseific majuslatereny, ampute,
turxqualises, & conneQaturds. I
taque perantscedentem duo trian, ¢
gulages &ouy=zquaangulo crurd .
zqualium {untazquiangula, & angulusds e zquatur angulo oy # xquanti per
thefinangulumadse. Itaq_%dseaquaturaie exterior interiori,contraz co e 4.
Ergo baliseinon eft inzqualisipfi 4y, fed zqualis. Itaque at ptius duo triana
guladei&ouyxquaangulo crurum aqualivm funtzquilatera.Hic notabisex
xqualitate binorumangulorum , & duorym laterum zq uilatera triangula fies
xi + neque fatis effe angulos duos aquales @quari bali, ut xequalitas crarum cds
cludatur, De hoc enim elencho monuimus 2 ¢ 6 ¢ 3. Quod fibinoszques an
.eulosnon ad crus zquale, accidet triangulum multo majus,minori tamen
' gualeefle, quod apud. Proclum Porphyrius diferte & accurate expofuit: de
quo ericin {cholis. paee.

~

3. Triangdla equantur ternis angulis,
Quia tres anguliin quolis -
‘het xquatur duob. rediis:
uthicmaximum triangu.
fum angulis fithul accer
ptis eft xquale minimo,
neque tamen zguiangus
lum propterea exiftimes
tut :quianguia enim triv
angula funt,.cam finguli
anguli zquanturfingulis:
non autem univerfi univerfis, S Yeague
| Stbini anguli duovon triangulovum-equdntur , veliqui equantur.

Terni nempcxquanturintet fe: ideoque fi ab zqualibus tollas zquales, ree
linquentur 2quales. ‘ '

4. Sitriangulum triangulo aquicrurum eStmajus bafi yestmajuson
gulo: ¢ contra, 25¢924 p L

Kdhuc

e
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| GEOMETRIAE LIB VI
Adhue ratio e .

fait zqualitatis .
in lateribus &
angulis trian~/
gulorum, fequi
tur ratio inz=
qualitatis af-.
fumpta é com=-
muni & genera,-
Ii inxqualitate: “
anguforum . Primumefté3c 6e3. Utvides indei KLouy,

5o Sitriangulum triangwloin eadem bafi eFminusinterioribus cruyia
bus,eft majus angulo crurum,
G e

Hocitenrefté 4c6e3, Euclidieft21p rde triangulo in-eadem bafi per tris
angulum majus comprehenfo, &tamen fine converfa:utaoiinteriusin eadems -
baliminus cruribus, quamadet. . i

6. Triangula aquealtafunt ut bafes. e1p 6,

Ergo hzctriangulorum ratio eff, fequitur proportio triangulorum pn‘mm;z
derecta cumbafibus. Confectariumeft €12 ¢ 4., - y Laque

1. Inlequalibafi funt equalia. e ' ;

1d confectarium fuit generas' .
lerz ¢ 4 jundeetiam conclufic

eo,x de ipha.
Sitriafigulum triangtlis aque
altum habet Balim bafibus ==
qualem, ®quatur univerlis: ut /
hic vides4 ei equari triangulis i
deo,%0y,syr,lrmnmi. Hincetiam concludes triangula xquilatera effe 2quas
lia, quia zquealea funtinzqualibafi, quod Euclides 4 p r conclufic per ipajs
ghoaiy, Bb

2. Sivetd dyvertice trianguli bifecatbafinbifecat triangulum, ¢ dismeter e triangult, :

- o

e,

it CE 7

St
/!

3 b | j
A/, \
Yosleg
iz ? 1

O n

uchic vides. Bifeg,
menta enim funt tri=
angula zquealta, né,
pe communis vertis -
cisintra-ealdem pa/s
rallelas, 8.in bafibus Ay |
zqualibus, Ergo aqualia & re&a.illa erit diameter per 5 4, quia eff per

centrum, ~
| T Si re ﬁ”
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- Archimedes 7 theo.x de {pha.

, GEOMETRIAE LIB VIL
Edhuc ratio Pt A

fait zqualitatis .
in latetibus &
angulis trian~s
gulorum, fequi
tur ratio inzs
qualitatis af
fumpta é com=-
muni& genera,
i inzqualitate: :
anguforum.Primumeftésc 6e3. Utvides indei Xouy,

5o Sitriangulum triangsloin eadem bafi eFminusinterioribus crurisa
bus,eft majus angulo crurum.

Hocitenvefté 46 e3, Euclidieft2rp rde triangulo ineadem bafi per tris
angulum majus comprehen {oy &tamen fine converfa:utaoiinteriusin cadens
bafiminus cruribus, quamaed... |

g . N : ’ ‘,
6. Triangula cquealtafuntut bafes. é1p 6, |
Ergo hactriangulorumratio eft, fequitur proportio~tri'a’n‘gulorum,pn'mun\1.

5§

e

derecta cum bafibus. Confectarium eft €12 ¢ 4., - Itdque
1. Inequalibafi funt equalia. : :
Idconfectarium fuit generas™ .~ ;- &+

lerz e 4 sundeetiam conclufic

Si triangulum triangulis aque -

altum habet Bafim bafibus == / ‘

qualem, zquatur univerfis: ut Vaiin

hic videsdei equari triangulis QR T

deo,uoy,syr,irmynmi. Hincetiam concludes triangula aquilatera effe @quas

lia, quia zquealta funtinzqualibafi, quod Euclides 4 px conclufic per fpazy

gogiy, Eb -
2. Streladvertice trianguli bifecat bafin,bifecat triangulum, ¢ diameter & tvianguli,

uchic vides. Bifeg, .
menta enim funt tri=
angula zquealta, né,
pe communis vertis
cis intra-eafdem ‘pa/
rallelas, 8in bafibus *
zqualibus, Ergo zqualia & recta illa erit diameter per s € 4, qpia eff per
sengume. o

T S‘rf&ﬂ
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o
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“q. Sireflaefl 4 wertice trianfuli ad datum in bafi punitum nonmes

dinm , ¢ parallela [ie & medio bafisin lats, reCtaavertice parallelain
dictum punctum bifecabittriangulum, - al
EQo triangulumaei, & ¢o fecet balinei ino inzquali,
ter,& 1y (it parallela abu medio bafisin latusai, dico

ad ‘

rectam y o bifectricem effe triangulii cdnectatur enim )7\ :
4, cabifecabitperzcye. jam triangulaayu&8 you SO
xquantur, quia zquealtain eadembaii: commune / | \\ L
tollatary sy, relinquentur equaliadsy 8osu, coms. S Sei
mune recilineumy suiaddatur utrique zqualium,tum oyizquabitur dimidio »
aniItague &reliquum re@ilincumdeoy dimidium evit, Jordanieft21 p 1,ubi
funtz2 & 23 p,de dato puno intra & extra triangulum , qua geometria i ab
aliquo fine mendis ederetur, permagna eflec utilitas quidlibet figura triangus
1a comprehenfumin dato pundo bifecandi, ut plerumque eft inter cohxredes
puteus,fons, arbor, & fimilia. : B | : e

8. i triangula aquiangulareciprocantwr cruribus aqualis anguls, funt
equalia: ¢ contra.15p 6.

Proportio direGain trfangulis eaeft, reciproca fequitur. Confectarium eft
¢13 ¢ 4, quod manifefum eft , quoties @qualis angus :
lusrecius eft: tum enim cruraifta zquales {funtaltitudis u
nes & bafes: Ut hicvides {eparatis triangalis. In trian= alile
gulis autem obliquangulislicet crura non fint altitudis
nes, veritatis tamen cauffa cadem eft: fiquis tamen de= 6 ‘
monftrationem requirac, ea ficeft. Efoigitar diagrams '
ma in triangulis gei;d o, &anguli oau & eai 2quales,
fitque utuaadae, ficia ad do: dico trianguladou, ead 2 3
aquari, Namudoadoae :
eftutuzadaeperse,&ia
ad 4o perthefim, eft ute
aiadeao. Jtaquendao& e
¢iadedofunt proportio,
nalia, ideoque =zqualia .
funtinter fe. Converfa eodem forite, fed retrogrado concluditar, Namu«¢ ad

aeeftutudoadodeper 6e,&Xuteqiperthelin, quiaxqualia, &utiaadaopet
idem. Quarcuacltadae, ficutiaad qo, i3

0. Siduo triangula funt equiangula, funt proportio nalia cruribus¢g
contra.4,5p G. - |

- Comparario &ra tionis & proportionis triangularis antece(sit, reftat extres
ma fimilitudo triangulorum,qux conftatilla quidem éxatione angulorum &
v | - propottios *

%
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proportione crurum. Itaque merito angulorum ratio praponitur, unde crus
rum non ratio, fed proportio pofterior colligitur. Suns /
toigitur trianguladei &iouzquiangula;&adeandem - )
redtam ety communi punctoicomparatatei&gecum |
anguli adi & e ponanturequales, erunt parallelz perrz
~eg.dtaqueperrcr2esuo&ed continuate concurrent. \
IdemreCteqi & yuluntperiz e g parallele,quiaangulus
aiezquaturinteriori oppofito o#i, Itaque camaifit pa-
rallelabafiy u, per1z e g eriteaaday,id etperscrze g ¢
adiouteiadin,&alterneeaad eiutioadiu Hzcprima :
eft proportio. Irem cumoifit parallela bafiyeerityo,id eftperscrzegaiadon
uteiadiu, &alterneatadie, utonad «i. Heclecunda eft proportio. Denique
zqueordinatedeeftad s, utoiad ou.Quare fi triangula funtzquiangula, fﬂf}‘
propottionalia cruribus. Converfa fic patet. Sunto triangula proportionalia
cruribusaei,ouy, X utseeliadeificeftoonaduy, & ut
aieftadic, ficeftooyadyu. Tumad punctau &y zquen
tur per 5 ¢ 6 e3 anguliangulis ad e 8/,& fiat triangulum
uys,reliqui anguliad ¢ &s zquabunturperc; e, & trian

guloyuseritzquiangulom datumaei,& peranteceden, € ' /.)

@

B
1}

a O

tem cruribus proportionale ¢ ita duo triangula ouy ex
- thefi,&uysexfabrica funt cruribus proportionalia eir
demaei,&utae adei,ficonaduy,ficswaduy.Itaquecii s
ou8suadidemuy fint proportionalia,zquantur: item | ;
utgiadie, ficoyadyu,ficitemsyadys.Itaqueoyadsy cum fint proportionas
lia ady s, zquantur:yucommunelatus eft, Triangulum igiturouy triangulo
syuelt equilaterum:& per 1 ezquiangulum, ideoque quiangulum triangulo
aei:quod eratpropofitum. Generaliter autem prediGtumeft1 c14 ¢ 4 delate
ribus homelogis (ubtendentibus zquales angulos. ltdque

Si }*5&4 in triangulo eft parallela bafi, defecat triangulum equiangulum toti,c minug
bafi.

Utinaed
triangus=
looudefe
cat trians
gulum ¢«
oH,periz
€ § xquis
angulum
toti, & mi

nus bafi, ut patet per o e, & per altetnationem faterum, : :
10, Siduo triangnla funt proportiomlm cruribus ee’qualzs tm‘gulz, ﬁ‘_”t
aquiangula.c p 6, Wt ey

h Sunto
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Sunto igitur propofita trmnguladez&ow gops i o ) 5
quaanguloada &o, & cruribus esadqificut 4o ‘ _
adoy,& persc6e 3 equentur-angtlisoy 8loys.
anguliseqi&eia,rcliquiads &eperc3e @quas | e
bunmr.Hicwdcsaezmangulumaequlangulum N ‘
effcoys.jamperge,uteqaadai, ficsoadoy,ide § o :
oque perthelin, fickoadoy, Itaque cumuo &o s 4
fint proportionalia ad oy @quantur, Denique i commune addaturoy, #quan
tur craraou Koy cruribusso &oy,8& pet ¢ 3 ¢ reliqui anguli. Quare fecundum

triangulum tertio fimiliter equiangulum erit: ideoquelfi triangula propottios
nalia cruribus zquantor angulo cruram,{unt zquiangula.

11, Sicruribus proportmmzlm ¢ o parallela inter Wedmm anga

lum faciunt, bafes habent in reltam continuas.32p 6, .

Cauffact &1¢8 ¢ 5. Nam duos utrinque facient cum incidente di duobus re
¢tis zquales. Sunto trianguladeiSoiu proportis
onaliacruitibus,utesadaificioadon, &ealitpa -
ralldumz‘pﬁ'io&dz’ip[”ou,itamFacfatjntermediﬁ
angulum4io; nempcmtermedus cruribusai8ion
cho bafesei& iucontinygari in retam, Clienim-.
fintparallelz ex thei’ae&?oc rc&amfaqetper 12 e -
esangulosadaeso xquales alternoqio.ldeoque |
aqualesinter{e: tumque perio edata triangula {unt ®quiangula. Ttaqueans
gulus o_ﬁm&quaturanguloaezTresrguuranguhmu oid,dieperycarquantut
tribus angulis triangulieqizqudtib. per 9 e 6 duos re&os,idcoque &ipfiduos
busredisxquantur.Quareperrc8e el &iuinredtam continuantur, Hec pro
pofitio adhibetur sy pr3,8 29 p r.Apollonii.

12,57 fafzémntmmmanmlum wqum alrerum cmnbm proportio

nalem | ter tmmlyomogmmm , Jant equiangula.7p 6.
Sunto propofita triangula zqua anguload4&o,& proportionalia crurlbus
angulorum ade&u, &reliquo anguloadiély homo a

genea,id eft utambo angulifint vel acuti, vel obtuf,

- velredt, fed primo acati.Dico reliquos ad e &u2qua
ri: fecas per 5 c6e3 mquetar desipfi ouy, habebis
pericsemquiangula,Xangulus ase zquabituyr dn/ e
guloovu ammi’quee(‘urerque acperoedes,ouny
ateribus proportionalia:atqueutseades fcouaduyld eft per theflim,ficacad
ei.ltaquequiacademosadduases&eihabeteandem rationem, quanture
sBel, €£1dL0per 10 e 6 anguliad bafimins&iequantur, Acutus igitur uters

.que,acutusirem &asecontraic8e 5. Idem vero prorfus accidet utroque reliz

quo velobtufo, vel reo.Pars autem ultima de recio patet perc 3 .
P, RAMI

e
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de generibus triangulogum, ‘

Fp Riangulum eft rectangulum vel obliquangulum, |
Partitio trianguli fequiturex angulis ccommunibus differentiis : fed

hic {pecialis primum , & maximi momenti, ut erit in quadrangulis & pris
{matis. ' , :
2, Triangulum reClangulum eft quod babetunicum angulum : oblis

quangulum quod nullum. 27 d 1,
Rectangulum triangulum in geometria pracipuas vires habet, & 4 praftan
tibus machematicis nonimmerito magifter machefeos appellacur, laque
L Sidugperpendiculares connetantur , constituenttriangulum vectangulum.
nt ing ¢ "O g -
- Hac fabri ‘?\ ; | :
carectan N , :
: . N ‘
-guliduci= N
ture defis
hitionere
¢tianguli,
Perpendi, e ' 1
culares e= -
nimredtz reéianguli funt artifices, ut patet8e 3, . W e -
2. Sitrianguli angulus ad bafin re@us e, perpendicularisayertice est crus alterum,
Utin eodem exemplo. :

3 Si triangulum reclangulum et aquicrurum, uterque angulus ad

bafim o8t dimidius ref&':@* Contra

Utin
deizr &
quan.
tur e,
nim
ambo
uni re
¢to e
per 9 ,
€6, 8inter fcperzocé'. ; : ' tqulée

“8 Sitrianguli angulus equatuy reliquis;eft reus. hO &

Quia zqualis dimidio duorum retorum, Confedtarium et Euclidis ad
31D 3. \ B i Es
2. Sireflad vertice trianguli bifecans bafin eft equalis bifegmento , dngulus verticis ves

uget, _
h 2  Udinged
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utin dei
rectadobi
" fecans e & :
bafin ino
equalisfit o
ipli eo div j O ; : :
midio balis, facit triangulazquicrura, & particulares verticis angulos equa
- fes extremis ad e &i perro ¢ 6. Eft jordanix p.ltaque verticis angulus ®quatur
reliquis. Ideoque per 1 crectus, :
4. Perpendicularisin triangnlo ab angulo recto in bafim fecat. trian:
gula [imiliatoti o inter [e.8p G.
Utin trigpeulots o ol gy
ei perpendiculatis 4
o fecat triangula 40
e& a0i fimilia tot,
quiaipfi zquiangu
la:cumrectus utrin ‘ \
i

i

que (itunus & alter
communis in { &e. a
Reliquus igitur z# '
quaturreliquo, per ¢3 e7. Itaque particularia triangula funt equiangula toti,
proportionaliaque cruribus zqualium angulorum, per 9 ¢ 7:fimilia vero inter
{e triangulaeffe patetper3 c14 € 4. Itdque
1. Perpendicularis eft proportionalis inter fegmenta bafis, 4
Utioados,ficoaadoe, quiazqualium angulorum crura funt propottiona
lia per 4 e. Hinc Platonis mefographusinventus, de quoin {cholis. dei
2. Crusutrumlibet e§ proportionale inter bafim ¢ bafis }’egmentum conterminun.
Utenime iadiain toto triangulo,ficaiad io in mgffore. Sic enim homologa
funtlatera, qua fubtenduntzquales angulos pericr4 e4: item utieaded
in toto triangulo, ficdead eo in minore.

¥

5. Si bafistrianguli fubtendit rectum,rectilinewm ad eam firum £q48
surrectilineis ad crura [imilibus fimiliterque (itis : ¢o contra, é31p 6,
Sittriangulum retangulumaei, & triangulaean,diy,
& iis fimile fmiliterque fitum per 4 €14 € 4 , fittriangus 4, a8
lumies. Dicoipfum duobusillis equari. Sitab angulo |
‘recto a perpendicularis«o, hxc oftendet proportionales
bis ternas per2 ¢ 4 e,;nempeie,ea,e0,itemei,isiodtagg € gl
pericige 4, utiecltadeo, ficriangulumieseftad tris
angulumeau, X uteieftadot, fictriangulumeis eft ad
triangulum giy.:s Ateizquatureo 8o, fuisnempepare 3
bus. Quareperfecundam compofitionem in arithmes
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tica cap. 2 1ib. triangulum eiszquatur triangulis eq &iay. Euclides nomi,

nat hic &A@ g édeee {peciem & fpeciebus,idcft figuram & figuris, Nos ad pla
na rectilineaaccommodavimus. Caufla diceturin {cholis, Converfafic proba
¢ur. Sittriangulumaei & perpendicularis erigatureo fusr =~

perae gqualis ipfiei, & connectaturo«. Hic per praceden '
tem ficaad o e &earedtilinea, id eft perfabricamadae8lie
zquanturredtilineoadde fimili & fimiliter {ito, & ex thefi
 zquantur fimili & fimiliter fitoad ai. Iracgad 04 &ai fimis
liarectilinea cum fint qualia, homologa latera habe,

i’

bunt zqualia,perrci4 e 4, & triangula duo fientzquilatera, & per 1 e @
quiangula . Rectus autem eft exfabricaoeq, cui zqualis concluditur gei, ltar
quedeiper8 e eft rectus, ' !

6, ﬁz’angulum pblz'gmzngulumeﬂoEmﬂngalum vel acutangulum,

Pattitio cft € [pecialibus differentiis anguli.

7. Obtufangulum quod habet anum obtufum angulum.2 8 41,

Re@us unicuseftin triangulo. Itaque &obtufus. Itaque
1, Si obiufis angulus ek ad bafim , perpendicularis 4 vertice cadit extrds :
‘Uthicinaeiperpendicularisio, utpatetzc2 e, : Et
2. Sitrianguliangulus [it majoy reliquis , est obtufus.
utpatetercse. E¢
3. Sirecta & verticetriangulibifecans bafine, e minor bifegmento,angulus verticis obtus

fus eft.

ue _
inde 4
ifite
o biv / \
fecis a i
b _ ) :
notr,utpatetper 23 €.

8. Triangulum acumngulum eﬁgu’od habet ommes acutos dngulbs.

29 d I,
: Haque

1. Perpendicularis dvertice cadit intyd.
Utinaei perpendicularisao, utpatetper2 €2 €.
2, Sitrianguli angulus fit minor reliquis , eft acutus.
Utpatetpericse. . - !

5;' S j{eﬁ‘d d vertice trianguli bifecans bafim eftmajor bifegmento, dngulus yerticis dews

us eft.

b 2 Utinde
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e
inde
ific
bifes
cans
4 0
mid =
jor. .
bifeg
mento , angulusu;entacutus utpatetperzc;c.

P. RAMI GEOMETRIAE LIB, IX,
de Geodeefia vetarum € triangulis veangulis fimilibus

'Riangulorfi reGangulorum fimilium geometria, com plerofque alios

ufus habet, tum imprimis geodefid linearii reGarum fuppeditat,& magi
fterium geometriz in triangulis re¢tangulis antea collocatum, tandem verum
magifterium hicefie deprehendetur, Continebit enim gcodgfam:e&azum
poficaque geodefiam planorum & {olidorum, € dimenfislateribus, qua recta
Jinex funt. Ad reGarum igitur geodefiam radiusinftrumentum omnium geos
metricorum inftrumentoril praftantifsimom & commodifsimum adhibetur,

1. I%d us é’ﬁi NOVina Cruvuni m‘equalmm.

Infiramentum perantiquum eft, &valgo baculus jacob dicitur, tanquam4
San@o Patriarchaillo jam olim inventus fit. Archimedes in arenx numero fis
.mile quidpiam notavit,& Hipparchusinfirumento non abfimili aufus eft rem
etiam diis m]probam annumerare pofteris fiellas, & fidera velut ad noimam
expangnre,alt Plinius. Et fane radius non folum metiendis terris, fed aftris los
co & ordine definiendis, omnibufque caleftis civitatis remombus ac viis de=
fctibendis pracipue ufut_'patur & [ic utrumque.ufum ergllxus cleganter ex
prefsic,

—ecquis fuit dlter, ' Egl3
Deferipfit radio totum , qui genttbus orbem? ' item
—celiquedneatus. 6 Acn,

Defcribent radio ¢ furgentia fiderd dicent,
-~ Krabes tandem, ut Rabi, Levi, fed proximis temporibus Germani imptis
mis excoluerunt , Reglomontanus, Vernerus,Schonerus. Appianus maxime
omnium Gemma opere feparato illuftravit. Radius igitur {uis & geometricis
partibus defceibatur : aftronomica autem difiributio in fuum tem pus referves
tar, tum ufus adhibeatur dimenfionibus linearum. Radius autem pro arbis

trio menforis parvus aut magnus eft. Quanttms enim inftrument aiuer des
finiri non poteft,

2, K\czdu cryra funtindex ¢o tmnf:veaﬁrmm.
3. Indet
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3¢ Index eft duplus ﬁ@uidecimm trd:{werﬁriig |
' o : b, "

]7 4. Tranfverfasium est perindicem volubile modo fublimins ,mode
umiling, | S

Hzc ratio in definiendis & componendfs radii cruribus perpetua eft:ut fi t:a(
verfarium fit1o partium,index fit 21. Tran{verfariumitaque fitzooo partium,
indexerit 4200: & quiaindex (uftinere debeat, tranfrerfatium fufiineri, in,
dex efto crafsior, tranfverfarium teauius. Verum é qua materia {itradii pars

uttaquegnea, lignea nihil intereft ;modo firma fit & ftabilis: tranfyerfarium
: ; Ee gamgen
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tamen commodius xneis fitalis volvetur, & per indicem & perfe furfum des
orlumve ad reGosita contiguis ;ut ore alterno latus alterius contingacur: teg
tia fiftula it volubilis per totum tranfverfarium , quaque ideo carfor appelles
tur: quarsa & quinta fitulz tran(verfarium fixze & immobiles terminentad ter
tiam & fecundam zquealtz pinnis, ad opticam lineam , ubiopusetit difterm{
pandam, 8 tanquam certis in tran(verfario pundis definiendum. Tresprime

fiftulz cochleis fiftentur, ubi res exiget. Hisigitur fittulis tranfverfarium tans
tum efficitur, quanto |7 » ; .

opus fuerit,ut hic vis
des. fabrica radii di- | oy
&a eft,ufus fequitar, | Pinna meaid. .
-ad quem communis
ter attinet primo jus
ftamefle diftantiam:
necenim vifuseft in/
finitus : alterum obs
du@&um oculum : vis
enim optica € duos
bus oculis in unum
conduda firmius col
limat,& radius ad os
genz commodiusap
plicatur:Hicenim o=
culus eft tanquam ¢é . b

erum civculicui infcriptum fit tranfverfatium:manus quietas:nam fi teepident,
gcogigﬁec propottio turbabitur. Irem ftationislocus a medio pedis.

5. Ji rUg[ us eft ab initio cruris alterius, ef2 per terminum relz'qm', cr&i/c']ue
alterum eft rectummetiende magnitudini, velignumparallelum.

Hec communia praponuntur,quod vifus fitab initio indicis per terminum
tranfverfarii , vel contra ab initio tran{ver{arii per terminmin dicis: quodquc
index fit re¢tus metiende linez trafver{arium parallelum,vel contra.Perpédicu
fum vero indicis plambo (ufpen(o probaripoteftin longitudine:in alticudi
ne afit & latitudine fides oculis adhibéda eft,tamet modicus deflexus perpen
diculi fenfiléerrorem adferre non poteft, Terminum vero tranfverfarii intelly
ge,quilinea vifus efficitur, five extrema pinna,five quocuncg alio loco curfor,

6. Longitudo ¢ altitudo triplicem menfuram habent, primam &
[ecundam wnins distantiz, o quidem data alterius dimenfione pro tertio

prop 5 m onali, tertiam duplicis distantic,, qualis tamtum ¢St dimenfio I
titudinés. |

Rt

tranfier:

M

N
i 10’) %OOH 00 ,400,$00 60?'1‘_7oo§3(:r‘%;;l£

Tranfuerfarivm. cuin. duabus . pirnis.

I"

7. i v
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7. Sivifus it ab initio indicis relli inmetam longitudinis , erit ut feg-
 mentum indicis ad fegmentumtranferarii, fic menforisaltitudo ac lon
gitudinem. - S g S
" Theorema eft Euclidis in opticis, quod &ideolibentius aﬂ’qmpﬁmus,utp{a
‘num fieret, huncetiam geometricum ufum geometriz do&ori n e'qng?fam a
licnum geometrice dignitatis vifum-effe. Sit igitur fcgmen'tummdmiua 've_r;_tlf
cenempead tranfver ERE o, ~ = =
farium , 6 partium, !
fegmentum tranfver
farii ab indice nemv
pead opticam- lined, =
18.Index qualis hic |-
efto menfor¥altitudo -
quatuor pedum , lon Bk
gitudo erit 12 pedil, iy i
figura ficeft :Utenim /7 } 3t
aeadei, ficaoad ou, "
‘utpatetpergey. Slit  —
enim trianigula fimi= |~
‘tia. NamyeiSlaon |-
tecti , & quiada com
~ munis: reliquus igi-
tur @quatur reliquo
percse 7.1dem eritmetiendi:
Cis § partium,tumque | = =
fitaltitudo 10 pedum, |
tran{verfarium 6 : Ne,
que vero quidquam
intere(t, utrum longi= ===
tudo fitin (ubjecto pla ==
no,an in afcenfu de= |\ X
fecenfuve montis,utin [ b
fubjecta figura. Hoc e tis
modo poteris metiri | == 1
latitudines fluminti, | L7~
vallium , foffarum, | 3
Longitudoenim fem=| 4.,
per eft hoc modo ,ut £ }
in mari diftantiam na
vium liceat metiri,

e === e

RPN -
PAS

it \
|

AU

S DT




66

qﬁo B
& Tha |
‘Tes Mile»
fius a= |
pUdpro :’_‘
clum 26 |
p 1 metis
ur. EXé= -§%4 )
pli hic Fys
habes. |
. Peinz -
cepsin | (
dimenis A
one lone 3\

gitudi’ | @
nis& al i~ Lrmgee
titndints: = ¢ ; ; =

vifus eftin metam altitudinis. Quod'pradicone frufira fapius iteretur. LSgity:
dinisfecunda dimenfio fic eft. : ‘ _ -
8.5 wwifus it ab imitio indicis parallelierit ut (Comentum tranfverfaris

ad fegmentum indicis , fic data altitudo ad longitudinem. |
ut (i fegmentum tranfverfarii fit 120 partium , data attitudo 4 co'pedum,

fegmentum in NS e = @il

dleS 210 p_artiz ‘ : 2 72 - \ o \'_‘\m"'
+H { : e \I a i == VA € S‘ "".l i

um:Longitudo £ \\\&\\\\\\\S S i

per auream res | — e o

gulam erit yoo0-
pedumr. figura
ficeft,utdemd, [
firatio par (upe |;
rioribus,veletis Kirz7ia0i
am facilior, Tri/ ~; B
angula enim =i
funtzquiangu |}
la,atpriusUeis [}
gitur o # adHa, [FpAi
ficeiadia, Hee 01
dimenfioeft pri B — Sy
ma fecundaque Lm0 s =k = :
longitudinis per fimplicem diftantiamtertia fupere® per duplicé, ubitranfvet
fatfum fixecedendy copia fit majot, deprimeturin fecunda diftgntia: '
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9, Sivifusfic ab initio tramfrver(ariiparallels, erit ut in indive diffes
rentiamajoris [egmenti ad minus, fic differentia [ecunde diftantic adlon
gitudinem. 5
Hacgeodefia paulo {ubtiliog eft. figuraitaef¥, in qua collimatio prima fi
abdinitio tranfverfa, Bty s == =L
rii & é quafita longi, rrree
tudineai pero termis e
num indicis in e mes -
tam altitudinfs:8 feg
métum {ndicis fitou
Seccunda  collimatio \E
fitabyinitio tranfver | &
farii ediftantia majo»
_ repers terminum in=
dicisin eandem meta
¢, & fegmentum indi, Ze==5
cisfitsr: Hic peracta e
dimenfio eft fumpta £ =
differentia Iplius ou bt
fuprasr.Demon@irati SN
onis ergo catera effin L ——=uflc = e o &S S
. guntur. Parallelaigitur contrayein prima diftantia ab initio tranfverfarii fit ¢
- ml Hicprimummy equaturipfisr. Nammua&sry triangula zquantur crure
ua8ry perthefin( quia tranfverfarium eodem fuo loco manet ) & anguli ad is
pfummua,udm:xquamurangu]is sry&rys, quiailliredi, hiexterior & interi
oroppofiti. Itaque per 2 ¢ 7 funt zquilatera, & omeft differentia {egmétorum
{ndicis, Deinde u'tom eftadmu, ficel adli, ut zquatio ternorum graduum os
fiendic. Nam pers ey utom adma, ficeladla, & utmaad mu,ficlaadli, ltas
queexxquo,utomadmu,ficel adli,& perges ficyaadai: utfi differentia pris
mi ngu} entifit 36 partium, fecundum fegmentum fity 2, differentia fecund=
dlﬁaf}_ti? 40 pedum,quzfitalongitudo erit o pedum. Atque hicaltitudo nul
la deﬁn{tc datur, ut faciat ullum principis proportionis terminum: Altitudo
tamen licet diméfionisignota eft quafitz lon gitudinis terminus :ideoquead,
Jumento ad ratiocinationem quzltionis, quia perpendiculariter infifiens exs
tremz longitudini intelligitur. Tertia igiturifta longitudinis geodefia fepe efk
hecefsitatis, cii (uperiore neutro modo lon gitudo capi pofsit, interjecio quip,
pevel murivelatboris vel monltis impediméto , ut meta longitudinis videri
fiequeat, qui primus modus e, neque altitudo contermina extreme longitu
dinidata it, qui fecundus eft modus. Adhuc dimenfo fuit longitudinis tris
Ple?'P]ilm'a & lecunda é data aftitudine, tertia & diftantia duplici: fequitur altis
t“dm1§ dimeafio itera Gmilis triplex, & altitudo eft perpendicularis & vertice
Wagnitudinis ad folum menforis, quomodo definita eftaltitudo 6 e 4. Prima
8todzliaaldtudinis fceft, e e e

/

o @b OIS
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betur:&hical,

‘des geometriz |
ufum nequar x|l
‘quam fibi fors 2N o)

10. i vifus fitab

P. RAMI | ,
initio tranfer[arii recti , erit ut Jegmentum tranfc

cverfarii ad [egmentum indicis, fic data lo ngitudo ad altitudinem.
Euclidisin opticis , ubiEuclides umbra folis utitur pro

Deducitur €18 th,
radio optico, |
quintanc adhi’ |=

g

tero- exemplo -
docuit Euclis.

didum vel in/
gratum efle. Sit
igitur fegmen-
tum tranfverfa
rii 6o partium;
fegmentumin-
dicis 36,longi/ |»
tudo pedi 20, E
altitudo erit

perauream regulam 72 pedum, figura ficet, & demonfiratur pery e ut ptik"

us : fed additur menfotis alttudo, que fi fit quatuor pedum, altitudo tota

erit7 6.

altitudine f{ubdudo

quod (upereminet,res h%

linquetur altitudo pu

tei. Theotema eft 20 .7
in Buclidis opticis, id B3
eft tertium teftimoniti oL
de geometriz ufu geor 3,

metris nec ‘illiberali PRl

nécingrato,nempe de
dimenfione putei, ru=
pis, turris, Iraque feg=
mentum tran{verfarii
defit s partium,fegmé

tumindiciseir3 , dia/ \
meter putei(quz mos {12

do eft'pro longitudis

ne) 1o pedum, quz fu'- \ Al

perne {umatur pro &/
qualiin fundo,oppor

' Itaque in everfa altitudine,

i vifis fit ab iniio indicis paralleli, erit ut fegmentum tranfoerfurii ad fegmentum indicis , fis
data longitudo ad altitudinen, \ - A
E" conclufa nempe |

i fita altis
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fraaltitudopero ey & auream regulam exit2 6 pedum, unde toflendum feg=
 mentum indicis fupra oram putei, relinquetur vera altitudo, utfi fegﬁ_xentpm
illud 13 partium valeat pedes 2, altitudo erit pedum 24. Secunda alntud{niS
dimenfio. O . S e
. Sivifus fit ab initio indicis recliyerit ut fegmentum indicis ad [eg-
mentsm tranfverfarii , fic datalongitudo ad altitudinem,

ue fi indiciswﬁ -
fegmentum cft s>
6o partium,tral |
verfarii fegmen |, |
tum 6o partii, ‘2
logitudo: data
250 pedes;, per
aurean regus
~ lam altitudo e=
rit 250 pedum: Bl 7 &
utvides in {uba ‘ B
fecto exemplo:
utenimaeaded, |
ficoeoadouper
g¢7.Sedinven | __ |
tz altitudini al= | bl
titudo méforis lEE= " = ]
addendaceft, quz fi fit 4 pedum, totaaltitudoeritz54 pedum. I:th:cquus
4fuperiore diftat (olo radii fitu. g ALt  *liague
. Sivifis it abimitio indicis rectiper pintas trm{fer[&n‘x'm terminos note partis , evitutinter=
Vallum pirnarum ad reliquum fupere rfavii, fic nota pars ad reliqudn.

jinentis tranve

B i Z ,/’,ﬁ/

" Confe@ariom eff B —— U \\“7 W
de altitudinis nota ' B gAY I
‘parte , undereliquil :
cognofcatur,utin dis

agrammate, Sicutou

aduy,ficeiadis,Nam
‘utou ad ua, ficeiad
fepergey: & utua
‘aduyficiaadis, Xex ¥
zquo:utouaduy,fic |
‘eiadis.Hic habes ter §
. minostres proportio
nis. Sitigiturou 20
partium,uy 3o0,nota
parseirs pedum:Co
sludes proreliquois




Dimenfio altitudinis primafecundaque fic et tertia fequitnr,
12. Sivifusfit ab initio indicis rells , erit ut in indice differentiafege
menti ad differentiam diftantic, fic fegmentum tranfver(arii ad altitus
dinem. e ' '

= —=_ = Hucrevocatar fubtilis

WS tas qua faic in tertia
4 geodafia fongitudis
nis: primaitaque col
limatio fit ab 4 initio
indicis perpendiculas
1is , & € longitadine
== ignota 4i pero termis
| num tranfverfarii ine
metam alticadinis ef:
| & fegmencam indicis
# 4 :fecunda<ollima,
‘tio it aby initio ejuly
dem indicis 8 ¢ majo-
{ re diftantia pers termi

e - '~‘» ;I\' ,' n 7 “’:ﬁi’" A o :_»‘-3;:_ : hn Sy
F‘;v R Rt | w@ﬁ% | hum tranfverfarii in
e et WS 5 " eandem metam €&

fegmentumin antea peracta dimenfio eft, fumpta differentiais
pliusyr fupra au, demonfiratiojam (ut antea ) concludetur, Parallelalsmcon
trado ecrigatur.Hic primum ttianguiaouq &srlzquilatera funt perz ey, cum
anguliada&lexterior &interior xquales zquentur bafiou&sr,fegmentum
tranfverfariiin utraque diftantia idem manet, Itaque s« zquatarrl, jam relis
quuam [oritz quatuor graduum concluditar, utyrad yu,fic per g e 7srid efton
adei,8utouadeificapuideft Ir adai. Itaque reliquay!ad reliquamy 4 eritut
totayradtotamyi, ideoquedéprimo ad ultimum , ficutsradei. Differentia
itaqueindicis efto 23 , differentia diftantiz 30 pedum, fegmentum tranfverfas
i 4 4 : altitudo erit pedum.$575% -3‘7;5 |

itaque ¢ geodefia altitudinis patet differentia dudrim altitudinum. '

Nam cum utramque (umpferis per aliquem antecedentiom modorum, tolle
minorem ¢ majore. Hincigiturinequalium turrium altera » alterius alticudia
nem licet metiti. Primo ex minore fumatur fongitudo per primum modum,
quiaaltitudo minoris (in qua es ) facilis eft vel perpendiculovel modo aliquo
fuperiorum, tum metire altitudinem , qua fupra minorem eft, & adde mino’
1, habebis totius altitudinem per primum aut fecundum modum., figura fic

eft, & des
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eft, & demonfiratur 3 : : e e ——
perge7.utenimaead [}
ei,ficaoadou. Con
trac majorelicet meti |
riminorem. Si vifus
primumavertice mar |
foris deindea bafi, vek /.-
medio loco per pinnd’!
tranfverfarii, {itin ver. ¢
ticem minoris alefeus ||
dinis,eritut funt dicta.
pattes indicii ad pars [l
tes primiindicis, fic al LAY
titudo intra flationes =
ad {uum exceffum fu, F——
praqualitam aleitodi 275
nem, Sunto enim par =& e : - : =3
tesindicli1z & 6, fummaque 18 ad 12 : ficaltitudo uy 190 pedumad exceffum
w5 pedum. Reliquum igitur &33-crit altitudo quafitaas.Licet vero 8 € vertice
turris metiri diftdtiam turrium inter fe: primus enim mod'use&meticndae lon
gitudi ;
nis', nec i
quicqua-
hic dife
fere, nifi
quod rav ffi)
dius ex/ {Fw
tra datd =
altitudis
nélufpen ==
ditur, fis |
gura fic |l
eft,8 des |l
monfiras [Wl=s
tioeft per
9¢7:ut
etnim eft == o ) S -
de fegmé —— S : ’ : = -
tum indicis ad eifegmentum trifverfarii, ficeft data altitudodo ad longitudiy
nemow. Ergo altitudinis geodefia ficeft, ubi data eft longitudo-uelpars altite
dinis, utin primo & fecunda modo, vei ubiduplex et diftantia,uein tertio.
Ve s el 53, Sivi-
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1. Sivifus (it ab initio indicis eCti per pinnas tranfverfarii inter
minds Laticudinis, erit ut in indice diffeventia egmenti ad differentiam di
[tantie, ficintervallumpinnaruwm ad latitrudinem,
odzfia latitu,
dinis,id eft traf e
verlz line® res P&
&z . figura & ‘i
demonfiratio . = <
ficeft. Prima 1=
collimatio fit @ Iy’
eipero &upin [\
nas tran{verfa {7z
rifo u:fecunda \\
fit yeipers&r
pinnas tranfs
verfariisritum
parallela per
pun&ums,dur
caturls m conv
tragoe, Hic primum tri
wao &) ls exterior &interior zqua
fegmentum tranfver '
fariiidem manet.Itacg |
uazquaturipfijl.His |/
pofitis redit fere des |/
monftratio tertiz altis
tudinis:utenimylet Z
adya,licef sy aden,
& quia partes multis 7
plicdtibus funt pros :
portionales, ficsr eft 1=
ad ei. Cztera-enim ¢d (<
veniunt. Eadem geos
dzfia fuerit i ¢ loco
fupero metiare {ubjes
Gam latitudinem, ut
in poftremo exéplo.
Atquie ditantia duo

e e

rum locorum ,id eft éfatitudine, utarborum, montium, urbiom, magnages

ographis & chorographis adjumenta comparantur, Quamobrem geodafiare
Gtarum
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)
_ trf
N o

Wy

‘Qatti linearum |
eiufmodl' elt in
longitudine, al
titudine , latis &
tudine,undepi |
&or archites
@us, cofmogra
phusloci cujuf
libet infignis fe |
nefiras,ftatuas,
pyramides, figs
' na,deniqueld,
‘gitudinem & al
titudinem div
“menfione {im/
plici aut duplis
¢i,latitudinem : = —

“tantum duplici ;id éft ocoram omnium naturam {ymmetriames petipiciet.ue
in fubjecto exemplo liceat experiri. e '

\

P, RAMI GEOMETRIAE LIB. X.
. de triangulato ¢z parallelogramito,

A Tquehzcde geod=fialinearum rectarum & triangulis re&angulis,fequi
tur detriangulato. ' ‘ --

1, Triangulatum et rectilinewm compofitum e triangulis. .
Antea (ut dichotomia fervaretur ) €linea factum eft lineatum ad fignificans
~ dum genus fuperficiei & corporis,itamodofiteadem de ca uffa é triangulo tri=
angu}atum ad exponendum genus quadrilateri & multilateri,& quidem jufti=
* usetiam, quam anteain lineato, Triangula enim ‘triangulatum ‘componunt,

- hon autem linez lineatum, : ' Teaque
" LTriangulatilatera funt binario pluya triangulis . :

Utquadrangulilatera funt 4,triangulaipfum quaduilaterum componentia
2: Quinquangulilatera 5, triangula ;. Sexanguli latera, 6 trian gula 4,8 ficde

Anceps, uthic, & quidem minimum illud eft,

;
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Poteft enim vel triangulum
fecariin triangula quamlis
Iibet multa.Quod autem an
gulis rectis interiores atque
exteriores xquentur in quos
libetrectilinei genere, patuit
4. ¢e6interioresin quadran.
gulo zquantur 4 ,1in quins
quangulo 6,in fexangulo 8, )
& fic deinceps : Exteriores autem in quolibet rectilineo mquantur 4 rectis: te-
hic demonfirari potefi per1c8es, X perged. Et

2. Triangulata homogenea fecantur intriangula equa numero.t 20 p 6. !

Nam fi quadrangula {int,{ecantur in bina,li quinquangula in terna, fi fexan
gulain quaterna, & fic deinceps. : _

2. Triangulara [imilia fecanturin triangula fimilia inter ¢ ¢ov homo

loga totis . é20p 6. g - :

utinhis quinquangulis.Primum particularia trfangula funt Gmilia intet e,
Namaeu & ysmzqualium angulo - 5 4
rum crura funt proportionalia ex. % ‘ . Kok
theli. Itaque triangulaiplazquian. / \ /\
gulafuntperg e7.Ideoque fimilia , b el ' -
perg e 7. Atqueita dereliquis: me
dia vero detractis zqualibus angu !

Lis, reliquos @quales angulos habe .

bunt, ideoque @quiangula erunt 1
& [imilia peridem, Secundo trians. :
gulagcuysim,eic8srl eoydslmnempeimiliainter fe, funtperi1esinda
plicata ratione homologorum.laterumew, sm,e0,sl, quz ratio-cft eadem.pros
pter communialatera, Itaque terna triangula funtin eadem ratione ,ideogue

- proportfonalia, & per tertiam compolitionem; utunum antecedentium ad w
num confequentium, fic totum quinquangulum ad totum.

3+ Triangulum e quadrangulum ant multangulum.

Partitionis hujus partes in Euclide {unt, fine tamen partitionisulla fpecie,&
abangulis {pecies hicitem nominantur , ut ante,quamvis 4 laterebus effét ver -
11us, ut quadrilaterum aut mulgilaterum, fed afus in verbis fequendus et
4. Quadrangulum quod comprebenditur 4 quatnor lineis reClis 22 1

Uthic.Poteft vero & ‘
quadragulli efle fpha.
ricum 84 conicum |8l cy
lindraceum , & differé
tias illas cdmunes effe
pradiximus. Et qua,
drangulum poteft efle

planum,
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planum , quod non fitquadrilaterum ,uthic: fed tamen quadranguium pro
quadsilatero intelligatur € fua definitione, : :

< ;demngulum eftparallelogrammum aut trapezium.

Partitio autem {uisitem partibusin elementiseft fine partitionis forma:fed
differentia partium commodiusita diftinguetur, quia parallelogramma in u
niverfum communia mulea {une, | ' :

6. Parallelogrammum est quadrangulum lateribus oppofitis paral-
lelum, -
utin exé, o A ,
plo ae latus .
eft paralleld | ‘ : »
lateriio & ei ‘
latus eft pas
rallelum opa : <
- pofito lateri . i
a0.Hzcdefi
nitio ab Eus - _ ‘
clidein definitionum catalogo praterita eft, & exea factaeft 33 &34 pr. Attas
men ficad36 prad 4 & 1o p 6 parallelogrammi definitio affumitur ab Eus

clide, ltague
1, Sirete eadem parte conterminent eqtiales ¢z parallelas, parallelogrammum constia

tuent, Yo ek B '
Quiaipfz zqualeserunt & parallelg,pergcizes. Et

2. Pardllelogrammum oppofitis ¢ lateribus ¢ angulis ¢ [eltis diametro fegmentis equas
tuy,

Utindeio oppo 4
fita latera zquan-
BEpet s cizes,.
quiaduz re&z ¢o/
terminant equales
parallelas. De ans
gulis diagoniusai : G
oftédit: facitenim’ ' o -
triangulaae i &iod xquilatera,ideoque zquiangula, cumque patticulares an
guliad« &i fintxquales, totus toti equatur. Hzcveroparseft 34 p4, Segs
menta vere femper qualia funt, fivetriangulafin, five quidx;an gula l?ll)mf/

' . ’ : 2 et




libet, utin _ i

fubjeétis fir . -
guris. Dias :
- meter enim : : :

bifecat pas a
rallelogras
mum pet - e i
angulos, : i 3.

aut per la-
tera bifecta, aut per alte /X/Iaterum (egmenta zqualia. - B
3. Diameter parallelogrdm zbz]écatur radiis equalibus. _«on 3&9) .
yn tribus {upra ﬁguns aei id etiam cum/circulo commune et ; ut patuit -
oo LI 'f:gd\m\th E -
4. Pmllelogmmmum eft duplum/bafi ¢ dltitudine equalis, 41p 1. i

Sequitur:
cOparatio-
primum in-
ratione -
qualitatis.
parallelo,- |
grammi cii:
triangulo;: : ' : i
Ut vides in: :
diagrammate. Nam parallelogrammum bxfecatur diametroin duo trzanguIa |
per antecedentem. Itaque duplum eft dimidii. Et

5. Aequatur triangulo equealto, bafique duplo. eqopr. P, '

Utieitriangulo: @
&quatur paralle,- .
logrammum do ¢
#,quia dimidium . :
parallelogrammi , ’, -
xquaturtriangu, - - :
lo. Itaqg dimidiis '
zqualibustotaesr €° B I
runtxqualia. uns e :
delicet dato trianguloin dato angulo reéilineo parallelogrammum zquale
conftitues- :
re: ut hic
dato trians
guloaei in
dato angu
los, licebit

ol : zquare -
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zquate patallelogrammumouy A & ’
7. Parallelogrammum conftat é binis cordiagonalibus ¢o complemen:

tis; € gnomonivus. | ‘ _ ,
He fiquidem tres partesin geometricis rebus frequenter ufurpantur, 8-
deo definiend fuerunt, . ‘ j y » :
8. Diagonale it particulare parallelogrammum communis anguli
¢ diagonii cum toto parallelogrammo, i
Primo definiturdiagonale:. = ;
utin toto parallelogrammo 4 : :
eio,diagonalia funtauys,uty -y \J
lir, quia {unt partes.totius co-
munis &anguliada¢r i& dia
gonii4i cunr toto :non quod
tota diagonius fit communis, . e SH
fed quod particulares diagor ¢ ¢
nii {unt partes totius diagonii.
Ttaque diagonalia duo funt. Hac definitio diagonalis confufaeftab Euclide
24 826 p 6, ubi etiam 7 7% dedueTrow TRpRMRNIgaBUE, qua Citca diametrum
patallelogramma defcribit, qua nos diagonalia uno nomine nominamus,

9. Diagonale et toti fimile fimiliterque fitum e.24.p 6.
 Diagonalis nulla ratio vel proportio proponitur; {fimilitudo tantum propo-
 nitur, utineadém figura diagonaléquys fimile eft toti. Primo eft zquianguld.
Namangulus ad4 communis eft,cique zqualis quiady,ideoque etiam xquas
lisoppofito adipers c g . Tumanguliauy &asyzquantur periz e 5 angulis
oppofitis interioribus ade & o, Itaque zquiangulum. Eft item proportionale
cruribus @qualium angulorih Nam triangulaauy 8aeifunt fimilia pergoe 7,
quia uy parallela bafi, ltaque utanwaduy, fic 4ead ei, tum utuy adya,fice tad
v4.Itemyper 12 ¢ 5, quiasy eft parallela bafiio, utayadys, ficaiadie. Ergoaqui
ordinateutuyadys, ficeiadio:itemutsyadyq,ficoiadia: & utyaadas, ficia
addo,.Itaque zquiordinate, utysads4, ficio ad o4, Denique utsd adiy,ficos

adai, & utayadau, ficaiadae. Itaquezquiordinateutsaadan,ficoaadae.
Quare diagonale s u eft proportionale cruribus xqualium angulorum totf pas
rallelogrammo o e, Demonftratio eadem fuerit, de diagonalir I, Similisautem
fitus patet per 2 c 14 e 4¢ Atque hincetian patet diagonale quadrati quadrar
tum , oblongi oblongum, thombi rhombum, thomboidis rhomboides efle,
quia toti fimile fimiliterque fitum:. Diagonalia vero cum fimilia fint toti & fi~
lm‘ll'.ter fita, eruntitem fimiliainter {e & fimiliter fita,perz cr4 e 4. Itaque

ls‘ particulare parallelogrammuunm est foti coanguluns , ¢ fimile fimiliterque [itum , est diagos
ndle.26p 6.

Affumi hoc potuit, fed etiam utab Euclide cogi poteﬁ,alz’oqtlii totum zqua,

: e ; 30 xety.
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retur parti, ut toti paralle
fogrammodeto particula
reauys it coangulum ;&
communisanguliada i
mide tetl militerque fitd:
dicoeflc diagonale. Se,
cusefto diverfa diagonis
isdrolitparalielaricons
aae. ltaquealrseritdia

(j{') T'* [

i

onaleper 6e. jang:turpersaeutmadm ficsaad al:itemex thefl uteqad

wi,licsaadan: ltaque cadem saadal & au proportionaliseft , & 4l xquatur

S{.Jﬁ. dy,totizm ')RI'CL

10. Comp[emmtum est partzmlczre paml[e[ogmmmuma contermsi

-

nis diagonalinm lateribus comprebmﬁtrm

eitin figuraur & sy, utrumgue enim com
prenenfum eft continuatis duorum diago,
nalium lateribus, &ideo complementa div
cuntur,quia cum diagonalibus totam pas
raliclogrammum complent. Neque Vero
dnfmnaha duo defcribi poffunt, quin una
ccSmp eméta delciibantur . Euclides nul
q'mm comp!emcntum definit ,fed 43p 1
appellat waip 268 70 «ﬂ:xmvjoop HRQUNNHAL)

) o
S ¥
e 7y 1

et ieap mopamangduata . Complementa parallelogrammorum ct’rca diamettii,
tanquam complementa diagonalibus rehqua fintad com plendum totum par

rallelogrammum.

>

11, Complemeﬁm ﬁntocqmlm 43p1.

Complementorii nul= .

la proportio, nufla fimili
tudo proponitur, fed ras
tio tantum, ut in figura
uwr&sy cSplementa fune
@qualia. Nam triangula
aellldoiquantur per3
cse:itemaslaul,item

s

(=

U

0

{

A

1

iyislriltaquefitriangnla utrinque aequaha detraxeris ab zqualibus,teline
ques "azqualm complementa,

1.° Sicomplementum alterm equatur dato tmngulo in dato angulo recilineo , religuum ad
datam reclam comparatum eidem paviter equabitur. 4 4 p .
utlipoftules paralielo grammum ad datam tectam,& in dato angulo rectill

leaque

1¢o &a
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~ neo'zquale datotriangulo, propofitio -
facisfaciet. Sittriangulumdei, & datus- .
angulus odatarectais, & parallelogtas
mumdyiszquale trianguloindato anv .
gulo per5coe, tum latusay zqualiter
ipfi datzis continueturin »,& connedia ,
turr# & ab rdiagonius concurrat cum J /

aEL ey

4s infinita, idqueinlpercires, latera= | . .
que yi &rucontinuentur zqualiter ipi © he I
s1in m&n, & connedtaturl n. Hoc com- ‘ ‘ .
plementum mu xquatur complementoy szquanti datum triangulum per pra-
cedentem,& in datoangulo redilineo. e Et
2. Siparallelogramms continenter equentur triangulis dati grxangulat; indato angulo resti-
lineo, totum parallelogrammun toti triangulato pariter equabitur.45p 1.
. Bt confectarium fuperioris derati ;
one parallelogrammi cum triangula
to, neque demonftrationem prate/
rea ullam requirit,fed manum prom
is e
~ ptam in defcribendo. Rectam vero
tibi fumes infinitam,ad quam comntis
nues particularia parallelogramma, -
utfi detur triangulatumaeio 4 fol=
vetur in tria triangulades,diodou, ‘ ey -
&angulus fity, primumin dato angulo ad rectam inﬁ'mtﬁam fages.pet atiteces
dentem parallelogrammumadein dato angulo xquale primo trian gulo., Deine
defecundumtritngulumita de o ‘ ] ‘
- fcribes fuper infinita, utcrus al
- terum incidat in latus comples
menti zqualis,reliquum inante
cedétiarejiciatar,8 [ic deinceps.
Hic habes complementa tria ¢85 € ' o
tinaata , & paralletogrammum continuantia, (ed praftat in fabricando deles
re antecedentia, & altera inferiorum diagonalium latera,ne qu-idel'nterea cGfu
fio linearum officiac, : Itague
Pardllelogramnuin equatur fuis diagonalibus ¢ complementis: : ;
12. Gnomo ¢t alterum diagonale cum duobus complermentis.

Ghomo duplex eftifi duobus exemplis, & fic Euclides definit. Qmm’s.pam!
lelogrammi fpatii circa diametrum ipfius patallelogrammum q.updh!:w:t cum
duobus complementis gnomo vocetur. Itaque gnomo componitur e}:l;n;?::

- e
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que genere :
4 B ﬂ\\ a
! R

diagonalit : ‘
&.complc’ L
métorum.
Gnomonis
autem ufus
in elemens =~ :
tis nullus alius videtur quam ut uno nomine tres partes patallelogrammi fis
gnificentur,& tribusliterisappellentur, ut hicaei, Alioqui gnom® eft perpen=
d{culumf,.& fic Oenopides (utaitProclus 12 p 1) perpendiculum dicebat pto
jghomone moreantiquo. : _ it ]

13, Parallelogramma wquealta funt utbaﬁs. IpG.

ut par i :
tet per :
12 ¢ 4.
Quia
funt du
pla tri= Tt . ‘
angulorumperz¢s efigurarnm primarum:Utde el ‘ - Ttaque

Pardllelogramma equealta in equali bafi funt equalid, 35,36 p 1. s

utpatetineodem exemplo. A 1

14. :Si parallelogramma equiangula reciprocantur cruvibus. aqialis
anguli, funt £qualia: ¢ contra,1s p 6. .

Confectas : :
rium eft ex -
g e, Uthic ‘
vides, & tas
men Xillud
(ut dictum
et ) & hoc L
confectariii ‘ & : ‘
‘potiuseftss e 4,quod hic etiam manifeftius eff. - Ttdque

1. Siquatuor reéke funt proportiondles,pavallelogrammusm medidrum equdtur equiangulo
parallelogramino extremdrum. €16 p 6. : ,

\

L g B

)

]i:,’runtenim parallelogramma zquiangula reciproca cruribus =qualisan/

gulit, : : " Et
2. Sitresreéte fint proportionales, parallelogrammum medie €quatur equiangulo pdrdls.

lelogrammo extremarum. , ; ges
Confedtarium eft ¢ proximo,

. P R
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9. RAMI GEOMETRIAE LIB XTt,
o dere&angulo.

oy drallelogrammmum et rectangulum aut obliguangulumr.

Adhucde parallelogrammis communia & generalia preceflerunt:(pee
cialia fequuncur in re¢tangulis & obliquangulis , quadifferentia (ut praedixi)
et communis triangulis & triangulatis . fed hicnullaverbis faltem aptior ad
genera propofita diftinguendum. ‘

2. Reltangulum oft parallelogrammum quod habet omnes angulos
yeltos.

‘Utin ¢eio, Atque hinc intelligis ex uno 4

ngulo recto omnes rectos effe. An guluses
nim ad 4 reGtus oppofito ad i =quatur per |
2 ¢ 6 e 10:ideoque ambo rectiperc8 e3. Re
' liquianguliade& oper 4 e 6 zquales duor
bus redis, & zqualesinterfeper 2 c6ero.
Itaque fingulirecti. Neque omnino in pae
rallelogrammo re&tus angulus effe potefi,
quin omnes reétifint. ' | Ttaque
1. Redangulum comprebenditur 4 duabus ve(tis angulum rectum comprehendentibus.xd 2, -
HacEuclidis definitio comprehenfionis verbo geometricam multiplicatio-
nem quandam fignificat: ut enim & duobus numeris inter fe multiplicatis fie
numetus, fic & duobus lateribus in fe duétis fit retangulum nec tamen rectans
gulum quodlibet eft rationale , utantea patuit 9 ¢4, & poftea patebit 5e.
| : Et

e :

2, RedFangula quatuor complent locum, .
Neque omnino intereft, zqualia, i nzqualia, ®quilatera, inzquilatera, ho=
mogenea,heterogenea fint quatuor.Quoquomodoenim vetfentur, anguli res
@ierunt : ideoque complebuntlocii. Neque hic Ariftotelis reredywvoy accipere

poffumus , nifi reGtangulumgeneraliter intelligat.

3. Sidiameter bifecarlatns reCtanguli relefecat: €o* contrds

ut hic ' - |
patet per
1¢e7dus
¢tis dia-
goniis bi
fegmen.
torum:csd
verfa par
tetperzey,Xroes, , Ttdque
| ‘ i Siins

L]



Siinferipta vede bifecat latus ye@anguli e dismeter. Quia bifecat paralielogtammit.
4+ Reclangulum aquatur rolangulis ex ipfius uno lasere ¢on reliqus.

[egmentisipa, 3 e | 3

Ut hic retangula quatuor particulariatoti @/ , Ao Sl
quantur, qua fiuntexdeunoipfiuslatere, & feg= : '
mentisreliquiel,io, ou,ay, cuojus demonfiratio &
congruentia eft, quiatotum partibus congruit,
Sed eadem ratio in numeris clarior eft indudtios
ngpartium, ut quater oftona, funtsz2, frango &
in § &3, quater quina funt2o,& quaterternarz, _
totum eft32, denicp tota arithmetica multiplicatio ex totis numeris idem facie :
acmultiplicatio totius per alterius partes ,imo partium per partes, Hac pror
pofitio appellatur g cap. 1 conftr. 4 Prolemzo, :

5. Siquatuor recle fint proportionales , rectangulum mediarum 4=

quatur rec?:zngulo extremarum.16 P 0.
Eteicrge |
ro,fed frequé s 8

11y { 2~ < 7/
ter fpecialec6 0 L . ¢ 9 s

feGtariii hoc 7
appellatap, 7 o e ) B i
nomine res L "“——J
Ganguli, Ut \ :
hic{unt quatuorproportionalesde,ei,io, ou, ¢ ab extremis 4 y reGangulum;.
cmediisfiese.. . _ e |

6. Figuratus reltanguli vationalis appellatur planus, 16 d 7,

. Figura rationalis definitaeft g e 4, qualis e re&ilineis adhuc nulla fuit, pri»
maeit paraliclogrammum re&an guiumneque quodlibet, fed illud {olum,cu,
Jus bafisaltitudini eft rationalis, ratioqie bafis & altitudinis explicabilis eft
numero,ubi & figuratus definitus efi, Rectangulum aiit exirrationalibus lates
ribus, qualia 8 e1 dicta funteft irrationale, Rationale itaque re@an gulumeéra
tionalibus:lateribus accipitur, & cjus figuratus nomine generis appellatur pla
nus,quia ¢ toto planorum genere hzc fola fpecies eft rationalis, Si igitur res
Ganguli bafis e ; '
eft 6 , altitudo
4;ateaelt 2.8 4 Yk
fi conftet are= e
amefle24,&ba £l ;
fim s efle, cons 6 iR .
ftabitaltitudinem effz 4 : exemplum ficeft. Atque hac multiplicatio ut patuit
8969 €4 geomerica eff,ut f multiplicies 5 per s, facis 40 planum,& latera pla

L ]




GEOMETRIAE LtB XIT. : 23
 pifunt § 88, tanquam feciffes parallelogrammum re@angulum pedum quas
dratorum 40, cujus ba . 5 :
fis effet s pedum,altitu,
do 8, hoc modo: hac
inquam muplicatio eft ¢ ‘

eometrica , nec ex li-
neis linez, utillicex u- 5
nitatibus unitares, fed
intervallo uno fuperior
magnitudo creatar, {us e
petficies nempe. Hinc 1 5 Ery
etiam patet geodafiare
danguli tianguli, Nam cumcrara re@i anguliinter fe multiplicaveris, facis to
tum parallelogre amum rectangulum , cujus dimidium eft triangulum per
3L6ero0, ‘ o j \ :

P. RAMI GEOMETRIAE LIB. XIL
de quadrato,

R Ectangulum eft quadyatum vel oblongum,

Hac pattitio fit verbis propriis , atres & differentia fubjedia eft com»
munis ex angulis & lateribus.

2. Quadratum. et rectangulum equilaternm. 30 d1;

Uthic videsaeio,
Quadratum itaque
cum fic zquilaterd,

“8 rectis =qualibus
equiangulii, e qua-
drangulis erit ordi-
natum. Latine vero
diftin&ius quadra- e
ti dicitur qua graece 0% g S 4
rirdyureg 1d eft quadrangulum, quod generale & quadrilateris omnibuscom
. \ Itaque

L. Latera quadratorum equalium funt equalid, o B
- 2. Potentiarecte eft quadratum, . g

dovasss potentia verbum eft Euclidi libro decimo ufitatum. Dicitur autem
linea recta pofle quadratum, quia infeipfam du&‘a‘facxt quagiratﬂm- Potens
tiaporroifta ut Ariftoteles ait 5 8 o phil. dicitur sam METE ffer e o8 E¢

3. Siduge contermine perpendiculares equales claudantur paralielis , constituent quadraa
tin, 46p 1, | lops bt s o <
i R ' ; { 2 utin

a ‘ s O
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Utindelo perpendicula  a olsiiiig
res do&ei xqualesclau
dantur parallelis4o,con
traei ol contra ie con
ftituent quadratum gei 5
o.Parallefogrammum e
nimeft ex thefi, quiaop: Jg.
pofitalatera parallela,&: s '
rectangulum, quia cuny ‘
angulus perpendiculariunydeifitretus;omnes redti erunt per 2 e tn.Deinde s -
num latuseizquaturomnibus, primum oppofitodo per 6 e10,& ipfies per.
thefin:, ideoqueoppofitooiper 6 ero.. !
3, Planus quadrati et planus wquilaterus,

Eft 18 d 7 paulo fecus expolfita. Quadratus numerus eft,qui eft zqualiter .-
qualis, vel qui comprehenditur 3 duobus zqualibus numeris , Eft vero quas
dratum ex omnibus planisimprimisrationale, non tamen femper, fed tantd
rationaleeft cujus numeruseft quadratus. Itaque quadrata numerorum non.
quadratorum non funtrationalia, . : Itaque:

Fit d numero in [e ipfum multiplicato,

Qualesquadrati fant primi novem . 4. 9.16.25. 36, 49. 6 4. 81, Afemel’
uno, bis binis, ter ternis, quater quaternis, quinquies quinis, fexies fenis , (es
pties feptenis, octies octenis, novies novenis. Atque hec fiimma eft quadrati
numeri genefis &inventio pexmultiplicationem & dato latere. fed eadem ins
ventio fubtilius multilque clementisab Euclide proponitur; 4 quo fi cui hine
utilitas ulla {peretur, licebit repetere. fequitur varia comparatio quadrati cum
rectangulo, cum quadrato, cum rectangulo fimul & quadrato , Ratio cum res
&angulo primum eft, Sl \

4. Sitresrecle funt proportionales, quadratum medie «quatur res

&dngula eXTremarum ; € Contra . 17p 6 ¢z 20 P7s
Confe. : | :

@ariolii
ete2c
14 ¢ 10%
Utinge,
el,io, C5 |
fectarium item hoc quadrati nomine infinite citatur,ut fuperius illud de res
¢tangulo,

S0 Sibafis trianguhﬁgtendiire&um, aquepote[t cruribus : ¢o contra,
47 €548 pL ’ | o

Comparatio quadrati deinceps eft cum quadrato, primum ratio et zquae
© litatls.

GHiat




GEOMETRIAE LIB. XITI . g
fitatis & 5 ¢ 8, confectarium quidem , fed tamen confectarium mirifice celebrad-
dim 4 Pythagoreis, tanquam mater hjuus nondum nata & inventa effet, Et 3
fecariuminfinite quadrati nomine citatum pra generali: ut permirum fit fir
liz & parentem & honorem tantopere celebrati, matrisautem parentem & ho-
norem filentio fepeliri. De: :

Pythagorea exultatione dia

@um eftin procemio mathe 52 | (5
matico .Atqu; con’fe&anﬁ; : 7 %\ L
hoc aliquando rationale 1 —

o 53180 | o
numerocg explicabile , fed- - ] 4
intriangulo vario tantum, : Llal e s o

Nam trianguli retanguli
zquicrurilaterafunt irratis -
onalia:varii autemaliquan: i

dorationalia, & quidem modo duplici, altero Pythagorz, altero Platonis , ut
Proclusauthoreftad 47 p 1.Pythagorearatio fic eft ex impari numero.,

1: St quadyatus iMparis pro crure primo dati minudtur unitate , dimidius veliqus erit crus als
terum ; audtus unitate erit bafis, ; ; :
Ut in exemplo-
laterii 3. 4. 5.Qua-
dratus bafis § eft
25 equalis quadra
tis16 & 9 € crutis
bus 4 & 3. Pytha, -
gorei vero in hac 3
invétione fibi pra/- : ‘ vt
cipue placuerunt, eaque de caufla 5 invictus numerus ab iis dicebatur, tanqua
bafisjilla vi@irix effet, crura vero debellata, ut Alexander ait primo philofor
phiz. Platonica ficeft énumero pari. iy %

2 Sidimidius paris procrure primo dati quadretur,quadratus minutus unitate erit crus ale
terun , ductus unitate exit bafis., ' s

Utinexemplo laterun 6.8.10. Nam bafis ro quadratus roo zquatur quadra
lis36 X 64 ecruribus 6 & 8, Exhacratione rationas-
lium potentiarum (ut Vitruius ait lib. ¢ cap 2 ) nor~
mam exa&ifsimam fabricari Pythagoras- docuit tris
busregulisin trianguli {peciem compofitis,quefunt:
ut3. 4. 5. HincarchiteGurain (calarum partibus a,
rithmeticam proportienem didicit. Ea namque ratio - : _
quemadmodumin multis rebus & méluris e utilis etiam in zdificiis, {calarli
adificationibus, ubi téperatas habeant graduum librationesseﬁ‘expedffa-Sf,(
enim altitudo contignationis abf{umma coaxatione a d‘imum:libra‘m‘mtum
divifa fueritin partes tres, eritearum quinquein fcalis fcalporum fuftalongitu
dinis inclinatio.Nam quam magnz fucrintinter contignationem & imum Ii»

' bitg bramencum:

4
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bramentum altitadinis partes tres, gaatuor 4 perpendicalorecedant, & ibi col
locentar interiorescalces fcalporum . Traenim erunt téperatx graduum & fe
plarum fcalaram collocationes. - YATROR HEIDER) TSN
_ 3. Diagonius potest duplum lateris , cique et afyvumetra, i -
Uthic vides. Primum quadratum efio 4eio,ex cujus diagonio affiat quadra
cum ainy,crit duplum, clinempe diagonius potet ~— % batual
zquale ucrique cruri @quali, Ergo poteit duplum al/ RGO
terius , & hzc viaeft duplicandi quadratia Platone
eradita, ait Vitruvius i cap 9 lib. quodtamen etiam
duplicari, triplicari,omninoque etiam data ratione
augetipoteft perscr 5-¢ 4 utillic prediid eft.iQuod
auté diagonius (it alymmetralaterieft1r6pro. Ar
gumentum eft quia daretur quadratus numerus duv
plus quadrati numeri, Quod Proclo 2 cap 2/Theo/
“mique & Campano ad 116 p 1o impofsibile perfecla, . SO
rum vifum eft. Atillud clarius eftinlibello delineisindividafs Ariftoteliattrd
buto. Quia pareflet impar.Nam fidiagonius fit 4 latus 3,quadratam diago,
nii16 duplum eritad quadratum lateris, 8 ita quadratum lateris erit 8,&idem
erit o nempe ex 3,ficque par effetimpar. Hancafymmetriam Ariftoteles frequé
ter appellavit, utillam de tribus angulis duos zquantibus, Huc addipofsitils
lud ad 42 p 10. Segmenta rectz varie etz magis inzqualia majus poffe.

6. SibafistrianguliveCtanguli fecarur aperpendiculari ex angulo res

&o duplaratione, poteft [efquialterummajoris cruris triplum minoris:
fi quadruplaﬁﬁguiquartum majoris,quintaplis minoris, ad13.15, 16 p 13

ucingei bafisqe feg, : s i

mentum 4o fitdupla

4 J
ad fegmentioe, nem / |
pe 2 ad 1.1d enim efto / |
{ecari dupla ratione, b N
. L a 5 AR ey
ut deinceps quadru, :
pla, totaeritfelquialteraad 40,idecoqueper3c4 e 8, &rti15e 4, quadratum

exae fefqui
alterum ad

quadratum :
exai, & eos .
dem argu= i

mento trls < T 2 1

plum ad ; :

quadratum exei. Reliqua de quadrupla fe@tione patentin fubjecta figura fis

miliargumento, - . i
7. Sireltaeftfella quodlibetfariam.poreftmultiplex [egmenticognos

mine gwadmta mtmerijé&iams,-

Sic.
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Sicbifecta poterit quadrupl dimidii cognomine quatetnatio, quadiato bi
narii fecundum \ . fata | :
quem fit bife RIS R ——p '
&io, fic trifecta @ ‘ ' s
poterit nuncu=
plum tiientis,
quadrifecta fex, |- . ?
decuplumquas ¢ L. e
drantis : Ut hic -
vides, Hoc The |
oni poftulaturin demonfiratione 18 pr3 .Qualis progrefsio eftin fimilibus &
~ planis & {olidis in Eratofthenis epiftola ad Prolemzum, ératione homologo=
rum laterum ezquemaltiplicata dimenffonibus,
8 Sirella eft ﬁe ainduo fegmenta, quadratuns totins Lquatur quds
dratis fegmentorumy duplici reClangulo utrinfque, 4.p 2,

Tertiaratioqua 4 S |
drati deinceps eft
. cum duobus re&td 5
gulis & duobus &
quadratis primo. |/
aqualitatis, Conv_ / L
feGarium et &3¢’ |/ EhLERE
11e 10, quia paral
lelogrammum zquatut diagonalibus &complementis. Si reGade fcQa fitin ¢
facit quadratumdeso majus quam fegmentorumai &ie quadratauy &ye du=
plicire&an guloay8iyo. : Ttaque
Latus primi diagonalis estlatus dltesius complementi, ¢ duplicatum ef latus fimulutriufque:
veliquwm autem latus fimulutrinfgue et latus reliqui diagonalis.

Hacratio eft quadrati cum rectangulo & quadrato. Quadrati autem nume:
roproizﬁti latus {epe quaritur. Itaque per proximum elementum,& ejuscon

[

u S

fe&aagl nalylis quadrati lateris infirucia eft. Quaratur igiturlatusjam pro.
Ppofiti quadrati ,8 genelis ante fpedictur, qualem hic é numerorom multiplica.
tionein numeris ipfis vides, o

™y

by bt
o ©
B »
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" Hzcratioet quadraticum reGangulo & quadrato, unde habetur analyfis
quadrati lateris explicabilis numero . Eadem fiquidem via eft Thebis Athes
nas, qux Athenis Thebas: Ethicgeometricz analyfeos ufus fupereft,ut poftea
in cubo, cum alius in totis elementis nullus fit. Hicigitur primo notabis qua-
dratos fingulares finiftrorfum ab ultima nota crefcentes locis impgribus,8 des
inceps unointermiffo delinere, fic14 4 yhz notx fignificant quo¥ fingularia
latera fint colligenda, ut univerfum latus compleatur. Deinde quod primis
exemplis notum eft; quadrati maximi in primum pun&um delinentis, latus
pro quoto adnota, &iplum quadratum 4 numero inidem punctum definens=
te fubducito, latus erit 1, necquicquam reftabit, fic 14 4 (1:hac primi lateris
fingularis ¢t inventio: Secundo duplicalatusjam repertum, fient 2 & fubjice
fcquéntiplano 4.ex duobus planis facto, quia latus eft amborum planorum
in unum compofitorum & perhoclatusdivide totum planum,evenit 2 profe
cundo quoto, reliquum nempe ¢juldem planilatus:quod quia latus eft etiam
quadrati fequeritis, {ubjicito fequenti puncto tanquam diviforis notam: facta.
multiplicatione dividentium netarum & factorum fubductione nihil reftabit,
Siceritexemplum totum. ' e

w A H
¥z 2 (2

# 4

Quare hac numeratione divifio plani fola eft cufus,etiam latus negligitur &
tantum queritur, quia quadrati fequentis latus eft. Quaraturlatus r5129. P
mo notato impares locos, fic 15129. Deinde quadrati maximiin primum
pun@um definentis latus adnotato & lateris quadratum {ubducito, nihil res

ﬁat-ﬁc;ftip (1 ‘

Secundorepertum’latuss, .duplicatum fubficito plano fequenti ¢, & perillud
dividito ip{um planum,eveniet 2,reliquum latus adnotandum in quoto fecun
do loco poft jam repertum latus, & {ubjiciendum fequenti pun&to peradta fv
Gorum fubdu&ione, manebunty. fic i ‘

7

15129 (ia
V44 : \
K

- Hac fecunda fingularis fatetis<ft inventio. Tertio repertafatera duplicentur

velut unum, & unius precedentisiquadrati . Quamvis enim in gniveri quas
" dratilas
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dratilatere retexendo quadrati fingularfs duobus pluresincidant : attamen
duo tantum confiderantar, & przcedentium omnium latera pro unius quas
dratilatere numerantur.Brgo repertalateravelutunum duplicentur, fient 2 4,
& fubjiciantur plano fequent 72 planus divifus dabit 3,reliquum planilatus
adnotandum tertioloco poft reperta latera,& fubjiciendum fequenti puncto,
fadta fubdu@ione nihil reftabit. :

= ,

25 v2s (12 3
a4y '
Frg”

a

Aliquando poft quadratum jam repertum locis proximis,nec planus nee
quadratus eft ullus . Iraquelatus ejus fingulareerito: utin quadrato 366025,
latas univerfum eft 605, ex tribuslateribus fingularibus,quorum medium eft

0. Aliquando etiam planusintermedius partem fequentis quadrati continet.
Itaque filatus reliquum majus fitlatere quadratifequentis zquan dumeft, ut
quaratur latus quadrati 784 ,primiquadratilatus erit2,& (upererunt 3 fic,

7 3
784 @
&

Tum latusidem duplicatum fubjiciatur plano fequenti 38, planus divifus
dareto pro reliquo latere: at hoc latusmajus efletlatere fequentis quadratis
minuaturigitur 1,8 pro latere 9 fumarur 3latus, & adnotetur,fequentic quas
drato fubjiciatur,faca fubductionenihil manet, |

S
;?;/8/(28
38 &

Atque hinc patetinventio medii propottionalis intet duos datos numeros,
fi quis tamen et . Nam fi factus & duobus et quadratus, latus quadratieftmes
dium inter datos , ut patet per auream regulam, i propofitus numerus non eft
quadratus, Arithmeticum latus & numero "explicabﬂe nullum reperietur, &
hic numerus figuratus eft umbra figure geometrica,nec affequitar,neque tale,
quadratum eft rationale : Quadrati tamen in eo maximi numerabile latusins

veniri poteft: utin 148, numerus quadratus 14 4 continetot, & latus ejus eft
: m 12, fupers
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12, fuperfuntvero 4. Latusigitur talis nameri non quadrati exalum nullam
e(t, necullum unquam tam vero propinquum reperietur, quin vero propius
poflet inveniri. Itaque eftinexplicabile numero. Duo hujufce inventionis
modi {unt, alter per gnomonis additionem, alter per dati numeri non quadra
tireductionem ad partes majoris alicujusnominis, :
Silutus imventum duplicetur, ¢ duplicato unitas addatur, totus evit gnomo proxine mafois
yadrati.
Nam latus eft complementii alterum , & duplicatum ef fimul utrumque, u.
nitas autem et vitimurd diagonale: Ut hicvides circumponi gnomoné quas
drat o priori, camque differentam efle quadrati majo, :

¥is & minore,ubi Ariftotelis gnomo additus quadrato- T 7 gL
auget, non mutat{peciem : quod perpetuo verum eft, ~ | AR
i majoris quadrati gnomo addatur proximo minori .

quadrato tanquam diagonali. Iraque vt gnomo habea.
- tur pro reliquo hominatore duplicaturinventum lacus

pro duplicato complemento, 8lunitasadditur pro di=

agonali. Sic latus numerit48 eft 1255, cujusratio pé=
det ex eadem propofitione, unde & latus integrum in/
venitur. Cum enim latus unijufcujulque quadiaci proximo minoris tantum
diftec unitatea latere proximo majoris quadrati, eadem unitas & bis in quar
drati pracedentis latus & {emel in feipfam dudta gnomonem majoris lateris
quadrato adjici:Na quadratii facit169. Que inteliigitor quitd numerator 4
abeft d nominarore 2, tantll gradatfi 1.4% abelle 4 proximo majore quadtato.
Nifiaddas2r1,quo abeft 4 425 facies quadratii 16 5,cujus latus eft 13.5ecidus
modus eft pexredudtionem ad datas partes magni nominis, ut centefimas,mil
lelimas,aut minutiores alias,8 quideim quadraras, ut cartm lazus certum jam
conftet. Quanto autem minores fueruns, tanto propius vero latusinvenietur,
Sitidem exemplum 148 redoctum ad centefimas quadratas'*$2222nomis
natoris latus et 100: numeratoris antemn 1216, & fuperfint 13 4 4, fc '725id
eftrz +55 vel 5 quodprimo etiammodo patebac. Sed inlatere numerator
ris prxter 1216 {Gperlonti3 44 ,quo tantulo medus hiceft accuratior priore:
reliqua tamen ita negliguntur,quia neunam quidem centefimam inventolas
teri poffine addere, neque enim 242 faciant unam centefimam. Acque e
tiam in minoribus partibus {ecundus modus prater reliqua monfirat latus ax
liquanto mafuslatere per primum modum reperto, utin 7 latus eft per primi
modum 22: Atper fecundum modum latus 7 redudiad quadratas millefis
mas,ideft J3osaes ideft 1235 gfuperfuntzors. At 222 funt majos’
tesf. Nam 2 redud®adicoofune ;£33 Itaquefecundus modusinhoces
xemplo fuperat primum 555, negle@is etiam reliquis307¢. Ergo hxcanas
Iyfis cft quadrati lateris € prima@ratione quadrati duplici Zrectangulo & quas
drato zqualis, '

Triangis
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"Tridngul Geodefia, ,
Trfanguh cujufcunque ceodelia gencralis una eft apud Heronem laterum
additione , fubductione, ’nuiuphc& one, & quadratilaterisinventione hoc
modo.

9. Side dimidio collectorum laterum dai trmngzdt latera fig oillatiin

[abducantur,latus continme j}tézlz ¢ dimidio ¢ reliquis erit area trmngulz. |

Utlateratriangulia el colledta funes 4, dimidium 12 unde fubdudéiis lateris
bus 6.8.10,reliquafunt 6. 4.2: fam fac continue primo vz €
12 806, fecundo 288 €72 & qitertio 576 6288 & 2, Latus 5 |\

tinvefalti 76 eft 24 arca tf:'dnguli Geodwrizaifta generalis | 5

facillima & expedmkma eft, i lateraintegro numero nuv \'

merétur, quamvis fi cau{fam requiras enigmati potius,qui | Lo

theoremati germana {it, Itaque demontiratio ejusin Hero= {8

nenullaeft. jordanus & jordano polteriores demdftrareco | =% ™.

nati fant,fed oblcure & per (tercometriam, quam etiam con | \

tinuatio multiplicationis ¢ dimidie- & reliquisinipfo theos | b
e St §

remate videturindicare. Demonfirationemitaque hanc res
Jecimusin {cholas ad finem ultimi libri qusxeqmrat {pe
cialis autem geodalia trianguli rec’tan;_,ull jam dicta eft, fed obliquanguli po=
ftea dicetur, Sed generalis longe prae&anuor. Nam reductione obliquanguli
mulez fraudes accidunt, utiepido voto%rdanus tantum ﬁfagnoptaﬁé videa
tur quantum pfeudograph:a ifta deperiret.

10, 8i bafis trianguli fuérmd,:t alzmjwm, plus p@te& craribus duplici
re(tangulo azlter:m,@* ex €0 continuationis ad verticis perpendzcularem.
12p 2.

Comparatio quadraticum duobusitem rectangulis & totidem quadxaus
eft, (ed inzqualitatis, Utin triangulo«ei i
bafis4i quadratii majus eft, quam qua-
drata crurumae &ei duplici te&angulo
4r,quod fitexaltero crureqe 8 contitiu
ationeco. Nam per 4 ¢ quadratum exai
zquatur quadratis exao 8o id el tribus
quadratis,exio,oe, ed, & duplici diGto re ,
¢tangulo. At quadrata crurum qeel 2/ "{\
quantur quadratis tribusillis ex4e nem- |
pefuc &ex eiduobus, primoio,fecundo
exoe per 5 e Itaque excefi’us reftatduplis W

Cis rectan guii.
e RAME
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' i © de oblongo. e

| Blongum e rectangulum inaguilaterum, 31d1,

O Uchicaeio. Hecre@angulifpecies fecunda in clementisad folam des
finitioné proprie : : '
nominaturabBu. ¢ £
clide. Ratio oblon
gorum copiofa ef}
€ dateredta triplis -
cifectione rationa
li interdum & ex/
plicabili nhumero,,
prima (ectio et ut,
libet,id eftin duo * R
fegmenta qualibet zqualia velinzqualia: unde ratio quadruplex oritut.

2. Oblonguwmétota ¢o fegmento squatur rectangulo fegmentorum,

¢ pradictifegmenti quadrato.3 p 2. |
CofeCtariiielte 4 é11. Re&angulii enim fegmentorti & quadratii {untex altero:
latere & reliqui fegm@tis. Ut rectade fecta litingiz &ie 4,rectanguliz exde 6 &
di2 zquatur re: | ' ‘ : .
Ganguloiuse a 2 ¢ 4 e
Megmentis.aide | , :
ieitem quadra 27 4 2. 8
toao'q epradi :
¢to fegmentoa
¢ rectangulum
autem hicideos - | | i
proponitnr, quia poteft & quadratum effe, filinea nempefitbife®a', Secundo.
3. Oblongaé totacor [egmentis aquantur é.tota quadrato.2p 2.
- Confle&ariumitem et & 4 e 11, utrectade 6 eGafitinaiz,ioz ;0e 2,0blon
gX12dS, 4 2. W 2 O 2o f -
RO v Al NOR R T o
0y, € tota
reitade, ¢
e o W] e | ot
fegmen. o
tisequas | | 36 :
~ tur quas | el
drato a4 y ly
‘¢€-totap” M 5 e _ -
Hiclegmenta duobus plura {unt, & tamen 4 primo reliqua pro uno ffumf pofs
' e unt,cuny
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fant, cuin rectangulum particulare item fit cum illis zquale. Hac propofitio
adhibeturad 6 e13. | : Tertio.

4. Oblonga duo étota ¢o [egmento cum tertio quadrato reliqui feg-
 menti wquantur quadratis totius ¢o pradiclifegmenti7p 2, |

ilitectaae 8 o © g - i3
fectafitin ai 6 }
&ie2,0blonga
dgo&inetota &
fegméto 2 funt |
32: quadratum 8| : : ‘ -
ésreliquo fegs | :
mento eft 36,to :
tumque 68, tos | w
Yus aucemae 8 $ i _
quadratum eft 6 4,8 pradicifegmenti 2 ef 4, fummaque eadem 68,

5 Bafis trianguli acutangul minus poteft cruribus duplici 0!{10ng0 o
altero crure ¢ ejus fegmeto 4 dicto angulo ad, verticis perp endicularem..
Bp 2, = ~ o
. Ueintriangulodei fur = 4
maturangulus adi acus
tus. Hicper 4 e oblonga .
duoexei& oi cum quas : ~
dratoe o xquantur, quas : |
 dratisexei&oi,commu
neaddatur quadratum
exd¢o. Hicquadratumex. _ ;
ei cum quadratis exio &od,id eff per 5 €1z cum quadrato ex id xquatur doos
busoblongis ex ¢i &oicum duobus quadratisexeo &oa,id eft per 5 er2 cum
quadrato exea.ltaque dub oblonga cum quadrato balis @quantur quadratis
crurum,vinciturque bafis 4 cruribus duobus oblongis. Atque hinchabetur
perpendicularis in triangulo.. ‘ DRl ltaque

Si quadratum bafis acuti anguli tollatur ¢ quadratis crurum, veliqui dimidio per crus divifo,
quotus exit fegmentum dividentis d dicto angulo ad verticis perpendiculdrert,

Ue in triangulo acu~ '
tanguloaei (unto latera
13.20,2r, &aefit bafis as
cuti, quadratum ejus e
tit169 , quadrata crua
rumai & ei addita 841, , , :
& inde fublato quadra= | : . o
t0169 relinquuntur 672, dimidium 336, quo divifo per 21 quotuserit 16 feg=

: - : m 3 mentum

e 0 L

a.
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mentum dividentis cenrls ef ab angulo aie ad verticis perpendicularem 2¢:ve)

liquumitaquefegmentum erit §:jam de 169 quadrato balis 13,tollatar 24 qua
dratam e minotis fegmento §, relinquentur 1 44 pro guadiato perpendicula
ris per 5 c 2. Hicinventa perpendicalaris & latus fectum latera (unt rectamguli,
cujas dimidium eritarea trianguli,uchicretangulumezi &r2 eric 2 52, dimi,
dium 126 eritareatrianguli, Hoc Theon paulo tamen fecus in ‘6 1ib. magnaz ¢
ftradticnis:fequitur fecunda fe@io,unde quarta exiftit ratio,’
6. Sirecta et bifela,fecufque oblongum waqualivm [egmentorum
cum gua drato iuterfc;gmenti equatnr qmdmto 5iﬁ"gmmti, 5P 2.
tcreaaes febifetaingi4,&ie 4,fcculqueindoy &oe,oblongumex 7 &
1, cum 9 quadrato interfegmentiio 3 id eft 16. quatur 16 quadrato bifegmen
tiie4 Quodetid , e
geometrice patet L
completo diagras
mate. Nam as pas
rallelogtammum
ipfi i s parallelos
grammo per 13 € : ~
10 zquatur, &ideo perrreroipfioy. Nam complementis zqualibus commus
neeftou. fraque ficommuneso addaturutrique, oblongum ¢r zquabitur gno
monimn ), quadratum autem interfegmentiett s/, Quare oblongum fegmenv
“torum inzqualiumgr, cum quadrato interlegmenti sl @quatar quadrato ins
terfegmentiiy. Tertiafedtio deincepseft, unde quinta eft ratio.

7. Sirellaesthifetta o continuata, oblongum continuate ¢on contia
BUALIONIS CHI3 guad@to bzﬁgmemt Lquarny quadrato compofits ex;lz{[ege
2nL0 € continuatione. G p 2, \ | W

utrectade 6 bifectaind i3 ie3 &continuataineo z,oblongum.16 ex s con

tinuata & continuatics Blae modbe enis g
nezcumg quadrato bi “[ e
fegmentiideft2g,2qua | - %%
tarquadrato 25 ex 3 bl i
{egmento & continuyati- ;
onez2id efté s : geomes o
tricaitem conclufio hic iy m r

faerit, utprius. Namdasperrzero zquataripfiiy & perricro ipfiyr comples
mento : zqualibusaddatur so, jam .oblongum a4 xquabitur gnomoni n J o
Denique zqualibus addatur quadratum bifegmenti. Oblongum continuatz
& continuationis cum quadrato bifegmenti 2quabitur quadrato compofitxé
bifegmento & continuatione. Atque rationeshw fuerunt eblongi cum rectan
gulo. Hincexiltit mefographus Heronis mechanici {eu mefolabus dictusab

4 inventione
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- inventioneduarum conttinue mediaram proportionalium inter duas datas:
unde exiftit problema deliacum quod Apollinem ipfum exercuit. Melogras
phus autem Heronis eltinfinita regula,que fiftitur cochleato unco percavam
mobili, eft vero utPappus aitinitio libri tertii mefographusifte architeétis a»
ptifsimus, muitoque promptior Piatonis mefographo: mefographi mechanie
cacfiapud Eutocium fecundi defpheera, fed paulo facilius a nobis ita propos
netur, : : :

8, Siduasdatas reftas compre/aendmtes reﬁangulﬂm, g0 infinite

continuatas mﬂggmpk% tangens opjyoﬁnfm angulum anga&lg dpztmjﬂm-
smterfecet xqmdzs%nter @ centro , interfegmenta erunt media continse.

propo:rtz'(maz‘licz datis.

Utdatasrectasae 8ai comprehendentes rectanguliimdo & continuatas me.
fographusu#y tangens angulumo oppofitumanguloda ,,
tarum interfecet equedifianter & centro: Centrum quis=
dem concurfus diagoniorum 40 &eioftendetins:ad 2,
quidiftantiam autem 4 centro volvendus-eft mefogras
phus, & adhibendus circinus;& hoc mechanicam nulle - [T
principio geometriz certo adhucinventumeft,ut proti= \
nus actione prima aquidiftantia deprehendatur. Sint i/
gitur zquidiftantiz piiciau &y. Dico intecrfegmenta cffe L \; J
media: utquedeeftadiy ficiyeficadey, ficenaddi Prir ) 1
mum clto acentros perpendicularis srinlatusqebifecabitlatusde pers e i,
Itaque per v e oblongum exau & ue, cuim quadrato e @quarur quadrato ru,.
affumptoque communirsoblongun cum duobus quadratiser &rs,id eft per
5 er2 cum quadrato se,zquatur guadratisru & rs,id elt pers e12 quadratosu,
Simillimum eft de oblongo exay &y i, dudtasl perpendiculari ut prius.Hoce.
nimoblongum cum quadratisli& slideft perse 12 cum quadratois xqua
tarquadratis y [ &lsi,d efi perg erz2ys. Itaque oblonga zqualibus zqualia =
quanturinter fe,{ublatifque vtrinque aqualibus aqualium radiorum perj ¢
6 elo quadratisse &sirelinquenturaxqualia. Quare peri4 ero laterumaqua
livm reGtangulorum funtreciproca, utquesdaday,ficyiad uejamyero ut ug
adayficpercg ey oljideftperseroesadiy.&ficigiturex conclufoyiadue,&
ficpercgeueadeoideltpere roadai.ftaquentsaadyi, fic viadue, & fic
:lead ¢, Quare interfegmenta ex &1y funtcontinye proportionalia inter

atas, '

&/ S5
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deseita proporiionaliter fefta ¢or de veliquis quadrangulis.

Adhuc fedtio triplex fuit, unde zqualitatis rationes quingue fuerunt ratios

nalfs _



nalgs : fequitar de feGtione tertia alia fectio in [egmenta duao toti proportiona)
lia. Sc&ioipfa primum definienda. ; : \
1. Rettafecatur fecundum mediam & extremamrationem, quando
fuerit ut tota admajus fegmentum,fic majus fegmentum adminus3d 6,
Hzc definitio geometrici generis totaeft, per tropum tamen quendam fers
monis ratio media & extrema dicitur pro medio & extremo proportionis ters
mino. Secatur enim haclinea fic, ucipfa cam duobus fegmentis faciat tres pro
portionis terminos,ipfaque tota [it primus terminus ymajus fegmentum me,
- dius, minus {it tectius, id breviter & proprie dicatur {ecari proportionaliter,
Proportioniautem fectionis hujus a Campano o p 14 mirabilis potentia tris -
buitarin adfcriptionibus ordinatorum folidorum: Cui(ait) cum plarima phi
lofophantium admiratiene digna conveniant,hoc principium vel precipuum
ex fuperiorum principioruminvariabili procedit natura,ut tam diverfa folida
- tum magnitudine tum bafium numero, tum etiam figura irvationali quadam -
fymphonia rationabiliter conciliet. Hac Campanus,ﬂalioqu’m'laudum oratot
parcifsimus. ‘Eadem fe&ionis propottio divinaappellatura Luca Pacioloin
libro hac de re perlcripto, & cujus fingulares ufus comperienturvelin elemeny
tis Euclideis de fabrica quinquanguli ,icofacedri, dodecaedri. Atque inde &
cxleftiumrerum pracipua myfieriaa Prolemao repetuntur,
. 2. Sirellaproportionaliter fe(faest rationalis dasemenfurs,fegmen-
ta [unt adeam <o\ inter [e irrationalia.é 6 p13. - A
Euclides appellat utrumque tale fegmentum #menudp refidaum’, & certe feg-
menta hxcaliter explicarinon pof : i S
funt quam per:refiduum, ut fi lir
nea 7 pedum ponatuar hoc modo, 7
majus fegmentum diceturlinea 7
pedum unde minus fegmentum
detraGum fit, neque minus fegmé - ;
tum poteft aliter explicari, nili pars reliqua linez 7 pedum ,;unde majus feg/
-mentum fitdetraltum. Triangulum & ¢ triangulatis omnia excepto parallelo
grammo reGangulo,irrationalia effe fumuntur in geometria;neque tamen pto
ponuntut, &hoecitem fumi potuillet. Hacigitur feGionis proportionalis des
finitio eft: fecio fequitur e ratione oblongi cum quadrato,

3. Siquadratum flat e’ datarelta,vell« ab angulo falli ad medivm,
contermini Laveris differentia fupra dimidium erit Ma;jmﬁgmenmm A=
te proportionaliter fella.1ip2, Moo o

Efto dataa ¢, quadratum exipla deio & ab angulo e ad » medium contermis
nilatetis, fitre®aen, & comparetur dimidio # ¢, differentia fupra dimidium e/

ritdy,quam dico majus efle fegmentum datz 4e proportionaliter fecte. fiatex
e ] ¢4 quas
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eaquadratumaysr,& contis y .
nuetursrinl. jamperzers
oblongum ex 0y &4y cum
~ quadrato exudgquatur qua
drato exuy,id eit perconftru a— Yo i
Gionemex #e, &ideoperge ,
12 zquatur quadratiseq & 4 /
u. Tollaturutrinquecommu ./ ‘ -
ne quadratum ex u# . Reli=
quum oblongumyl zquabi :
tur quadrato 4i, urrinque tol £
Jatur communeal, quadratum y rzquabitur oblongori. Itaque tres reétx ed,
_ar,re,per 4 exz funt continué proportionales, & reQtaaelecta eft proportios
naliter. : e ) \ Itaque
Siretta proportionaliter [e(ta continuctur majore fegmerito , tot fecabitur proportionaliter,

i

¢~ majus fegmentwm evit datd. s p 13. : : :

Utin codem exemploredaoy continuata eft majore fegmento,& oblongum
& tota & minore fegmento zquatur quadrato majoris. Atque italicet infinite
propottionaliter fecando retam augere, itemque contra minuere : minus feg=
mentum recte proportionaliter feteeft majusfegmentum majoris proportio
nalitet (ecti & : hinc diminutio fietin infinitum, :

& Majus fegmentum continuatum dimidio totins poteft quintuplum
ejufdem dimidii, ¢ [i recta poteft quintuplum fuifegmenti, veliquum
factum duplum predicti fecarur proportionalz’ter, ¢on majus [egmentum
eftidemreliguum.1¢902p 13, e

Hec fabrica el proportionalis fectionis. ratio triplex fequitur: prima et ma
Joris fegmenti.Recta igiturae {ecetur proportionalis ¢

terin i, majulque fegmétum fitiq, & fecta cotinuetar m "
‘inio,utoqfit dimidium fe@=z: dico quadratum ex o] |
io quintuplum elfe quadrati exdo: fiatigitur exdo Y7y I ¢
quadratumaony,item exiofiat quadratumiosr,vi e i

demus quadratum #4 femel comprehendiin quadra.
tosi.jam doceamusin gnomone reliquo lmn quas
ter comprehendi, & defcribatur quadratum ae)v&
continueturr iin f, hic quadratum e quadruplum il
eft per 7 e1z ad illudu ¢ defcriptum ¢ dimidio, & =/ J , :
quatur gnomoni, Nam parsivequatar ipfiry,primo per thefim comu ific
majus fegmentum , undery fitquadratum, quia diagonalealterumetiamqua
dratum : fecando complementasy &y i per 11 € xo zquantur, & iis wquatardf,
Nam periz e1o0, perque thefim duplaeft complementiyi. dtaque xqwami;:?
‘ o o i .

»
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que. Quare gnomo zquatur quadrato quadruplo dich quadratuli, majufcy
fegmentum contingatum dimidio dac poteft quintuplom. Converfa patet
in coderm cxemplo . Nam cumio pofsitquintyplam ipfius<o, gnomolmnes
ricquadruplusipfius #a, cojus etiam pery e12 quadraplum et 4v. ltaque =
quale gnomoni:«jautézqualisiplide :lraque dupla etiamipfius do ideft ir
pliusay, &ideo per 13 e10ji duplumipfius at,ideoque @quale complemen
tisiy & ys , reliquum igitur diagonaleyr@quatur reliquo reCtanguloiv, Qua
reper 4 crzutevideltaeeftadytideltar, ficaiadie. Quare periede fecatur
proportionaliter,& majus fegmentum eft4i dictum reliqeam, fequitur alera
ptoprietas quintupli,

5. o Minus fegmentum continuatum dimidio majoris poteft quintu-
plum ejufdem dimidii.¢ 3p13.

Uthicrectaae fecetur iniproportionaliter, & minus fegmentum ie contis
nuctur ufque ad o dimidio majorisdi. Dicooe polr 5 ; ;
fequintupilum ipfiusio. fiatigitur ex lineade quas= ‘ il
dratum, & compleatur figura, noteturque dimidii ; f
quadratum s» & gnomorim, Hic primum quadra- iy ‘/-\{’

Ctumoy eft quintuplum fecandisu. Comprehendie ol 7 ly
enim femecl& gnowmo reliquusrlm quater: zquator m'[ :
enimcoblongoin ,quiaos complementum @quatur L y

'I

ipfi syperirero, &ideoiplijn ,cum totum comple
mentuimads totis nequetur, 8dv ipfios aquetur per
fabricamr &12 e 1o, additoque utrique communi { | R
totus gnomo toti obiongo @quatur. Atoblongumin@quatur quadratodj per
thefim& 4 ¢z, quod per » e12 quadruplum el quadratis#. Quare minus
fegmentumie contintatumiodimidio majoris'poteft quintuplun ¢jufdem di
midif., i Sequitsr vatio tripli,

6. Tota & msinus fegmentum poffunt triplus majoris.é 4 p13,
Sitrectaqe (ecta proportionaliterini,& figura compleatur , oblongasy & ia
cum quadracos # y : iy \
per 413 mquan, & = : 3
tur quadratis ex b ‘
ae&ic potentibus ‘
wiplum ipfigs 44,
Nam femef contis
nent quadratam i
su, & oblongumy b0 ¢
utrumque eidem ‘ : ;
quadratosu®quatar per thefim & 4 e 12, Ttaque ter continent.

7 Pﬁ?'éjl_[?logmmmmOéﬁgumgulumeﬁrhamémaw rhomboides®
TR S : Hadenog

hiw
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Haltenus geometiia fuit paralielogrammi retanguli, fupereft brevifsima
§n Euclidis elementis geomeiria deparallelogrammo obliquangulo , dequere
&ilineis reliquis, neque omunino prolixa geometria hic requirebatur, quia ex
antecedente tota percipitur, reducendo nempe ad paralfelogrammumper2 ¢
1110, quod pe fpecies fpecialibus exemplis inteliigetur. Euclides autem fine
ulla partitionis luce negligentius expoluerat, 8¢4 Pofidonio ob eam cau{lam
emendatus, ut Procius indicac: Nos igiturex methodica lege iftam lucem ar
fpernari nequaquam debuimus: parailelogrammum ebliquangulumjam de
finitum eft ex oppolito paralielogrammirectanguli: ut patet 2 exr, ubi omnes
obliqui funtanguli, neque enim poteft unusrectus efle in parallclogrammo,
quitl omnes fint recti, necunus obliquus, quin omnes etiam fint obliqui, Dia
chotomia vero oppofito genere refpondet parallelogrammo reangulo quar
drato 8&oblongo. Nam quadratum &oblonguminrhombum & thombois
. des dislocantar, s
8, .I{f;amézmﬂobliq_uangalum equilaterum.3 2 d1,
unde confiat rhombum effe quadratum angulis velati comprefum, quo
nomine & pi : :
fcis & nentium
mulierum ins

firumentum &
in vitreis fenes
firis diffecte : , -
plambo, lamiv .

nx, quia figurd , ; ,_ 4
hancprz (¢ ferant, appellantur. Quo vero comprefsiot thombus fuerit,tanto
magis dao acuti erunt anguli, duo obtufi, Ut hic. Exemplum vero metiendi
thombi in triangula fedti fic eft , geodxfia enim triangulatorum a triangulis
repeticur, :

o. Rhomboides eft obliguangulum inaquilaternm. 33 a1

Et thomboi,

des obldgo fic . ‘

opponitur , ut ' : g
rhombus quar s ‘ ,

drato, fic item : , ' e

quanto major ; ;
coar&tatio fuerit, tanto major inzqualitas eritangulotum obtuforam & acus
toxii, e hic i o |
Etthomboi-
des dicitur
taqud rhom
bo fimile,ta, |
metli fimile
prates inxs

n 2 qualitas
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qualitatem’angulorum nihil habet, menfure exemplum fic efto.

10. Trapezium eft quadrilaterum,non parallelogrammum.34 dr,
Superefté qua 9 Gt ' ‘

drangulis tras= ~<s i
i b s

pezium. Euclia ath e .
g A : 10“ b

des poftulat Ve £2uy

Bane. fabricany . o 8% . 130, \'\\
trapezium tans SR EEEL D Ramsi e
quam menfu= | ; :

lam vocari : & ; &/\/\’

fane nominis

¢jus ratio geos
metrica nulla
eft. Exempla fis
gure Xmenfus e

Iz ita funtO,Erﬂ‘ e el S e (PR S S S

go triangulata quadrangula ejulmodi funt. B 3
1. Multangulum eft quod pluribus quam quatuor lineis rectis com-

Prebenditur; 23450« | : , \ .
Hoc generali nomine reliqua omnia figurarum deinceps rectilinearum gene
raEuclides complexuseft, ut funt quinquangulum, fexangulum ,feptangus
lum, &deinceps pro numero angulorum innumerabilia, In' quolibet autem
multanguli genere unumordinatum effe pradiximus, ut quinquangulum ot
dinatum , fexangulum ordinatum:, & ficin aliis . De quibus omnibus feparas

tim quod hic petcipi pofsit; nihilanimadverti, nifi unum de quinquangulo,
quodadjungemus, reliquis in adfcriptionem rejecis.. ‘
12. S quinguangulum equilaterum tribus angulis equatur , eft aqui-

angulum. 7 p 13, ~ : |

Utindeionquinquangulo tres. funt anguli ad 4 , e, i, zquales dico & relis
quos,&rel§ >
quos ipfis ' :
®quari:cgs
nedtaturen,
gi,iu. Hic
triangula 4

eillean
~ per thelim : -
perquez & i e
1 €7 wquilatera & zquiangula, & bafes 4i & ew zquantur, &anguliedi, aue’
- : . &quantur:
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zquantur:item aeu & eid, Itaquedy &yexquantur perro ¢ 6, item reliquum
yureliquoyizqua a
tar cum ab xquas
libus zqualia {ubs
lata fint : zquan/
tur etiam per the,
fim&roesoui&
eiu:quareterni @
quantar, totu{que
ideoangulus ad #
quatur toti angulo adi, proindequezqualibus, Dico mfuper angulum ade
fimiliter equari, i connec’tanturoa&oe.uthlca

Nam.
>

- erni
fimilis /\
terres € u.

“deunt
equasr | A
les.. _ : | g
ngdj ROk e : Q- VY ; yonr s od 5 ;

fi an= ;
guli tres nondeincepszquentur : utqio,facilior etiarh tes ermut hxc.,. '
Nameuna & | S

eo i anguli
zquantur /\\
per thefim, o

interiorelcy

eonlleno,.

Itaque: toti o

ex binis z= 1 o GHs SQuR |

quantur; De

reliquo adeidem erit, fi conne@aturiu,ut htc. toti emm ex bmls aequabuntur,
engidate m””“"&“léc [iis e triangulis menfirat capiunt,

Uthic,, .
quine:
quans
gu[u m
etriany
gulis
tribus,

s n 3 P RAMI
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delincis circuli

Dhuctredilineorum geometria fuit: feqﬂztur geometyia. obliquilineo:
rum, équib JS pracipuus eft circulas. |

T. Circulusestp! planum rotundum 154 1,

Ut hicvides rectilinei
g ¢ 6 definitur planum
rectis lineis comprehens
fum, & ita potuit circus
fus definiri planum peri
pheria comprehenfum:
fedrotundiusefthocmo
do & brevius, ut poftea
in {ph=zrico& fphmra. De : :
fcribédivero circulicircinus idé artifexelt-qui fuit peripherie:fed illicmotus pii
¢iinextremo radio peripheriam.lineantis confideratus eft: hic confideracur
MOotus ra dii totam aream radiantis.Circulus Ariftoteli 6 cap.3 Rhetotic.efi pla
num 4 medio 2quale, quod codem quidem redit, fed anredio xquari commu
neeftetiam {pharae. Circulus veroelt mdmaufs:mus pianorum,ut antza pae
tuit.7¢ 4.
2, Circals fantut & diametris quadmm.z prz.

Circalienim funt pla
nafimilia & eorum la-
tera homeloga diamer
tri,ut preadiftumeltry
€4t ideoqueper 1 ¢4,
ut & diametris quadra»
ta:quz nempe duplis
cata ratio ¢ft homolov
gorum laterum : Ut hic
circulus 4ei ad circulumouy,ut25ad 16 quadrata & diametris s & 4, De Ew
clidea demonfiratione propokitionis hujus eritin fchohs : ltaque

Didmetri funt ut pexipherie. '

e AR

Pappi

th. 51

1 &

26 th. 22

18, Ut

hic vi- a4 &
des in

6rioy

4 Gcon‘fé '
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3. Geomsetria circularis et in lineis aut in [egmentis civeuls,

Partitio hzc de rebus fubjectis uteutyque fumitur ad materiam confufioreme
aliqua luce feparandum, & quidem de lineis ; confideratio fecantium hic priop
eft, & ptimo in{criptarum, : : '

4. Siretla duobusin peripheriapunchis terminerur, cadet intra circu-

lwm.2p3.

uthicae, S
quiaintra | /\\

! cadem puns ¢ e
Qaredta bre
viotelt, qua
peripheria
perse 2,
Hinc fequis ‘
tur infinita ; | ‘ ’ ;
fectio, deguac ger, Hxcigitur prepofitio docet quomodo refta it inferibeny
da circulo,{umptis nempe duobus in peripheria pundis.

. Sidatermino diamerri ex eaque radio equante datam rectam peri-
pheriadefcribatur,recta 4 diéto termino in concurfum peripheriarum in-
[eribetur dato circulo equalis daterecla.1p 4. ‘

Utfitdata« 8ab extremo e diametriei & ejus parteco zquante datamd pe»
riphetia deftribatur ew, ; i :
retaewadicto extremo
ead u concurfum peri/
pheriarum infcribetur
dato circulo per 4 ¢ =/
qualis datz, quia zqua .
wripfieo per; cgeq,cl i |
fitradius peripheriz ¢jufdem, Atque hac propofitio docet quomodo recta dae

ta fitinferibenda circulo aqualis data. Infcriptarum porro coryphea eft diame
ter: oftenditenim centruin, oftenditrationem omnium infcriptarf.Itaque dia
metr? circularis inventio primyum gen eﬁfque doceatur,

6. Siinferipta rets bifecat infcriptans, eft diameter civeuli, efufque
medivm efi centrum.1 i ' ‘

Ut fit infcripta e e & infcriptaiouredte ipfam bifecansinoe. Dico bifecanteny
efie diametrum & centrum eflz ejus medivm, vt iny. Cauflacademquzz e,
quiabifecta et pro latere infcripti rectanguli & (ubtendit bifedtam peripherid,
quibus oppofite & infcripta & peripheria perinde bifecarentur: ideoque redio
bifecans cft diameter rectanguli, circularisaatem diametei medivm centrum
ellc patec &2 ¢ 5 ¢ § & & c1y ¢ 4. Euclidesimpofsibile quam cauflam maluit &

; , S e ita o=
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ita cogit. Nam fi
y non eft centrum,
fed 5, pars zquabi
turtoti, Nam tris
angulam do s tris
anguloeos xquis : ‘
laterum erit:iequa ' ¢
turenim 4o & o e \u/
ex thefi,item s4 & ! _
_seradii, &socommunis eft. Itaque per1e7 anguli deinceps ad o 2quantur, &
per 8 ¢ sfuntredtiRectusigitureltso e:equalisitague per thefim retoy oe,pars
coti, Quare noneft centrum, itemque accidet de réliquis punciis extra v.Itaque
1, Si dugrelte dussinferiptas recke bifecent , concurfus bifecantium erit centrum circuli.
€25p 3. ;
uthicae& iobifecent i
rectasuy &ys. Antea e/ -
nim patuit 1& 2¢c5¢ 4 o \S
centrum eflfe in diames -/ \
tro & in concarfu dias ¢ - e
metrorum. Centrum igi \ | /
tur dupliciter invenies ;u\ |
tur & ¢ medio diametri,
& éconcutfu diametros s -
rum in'medio bifectarumconcutfu hicnil opus eft,plurium diametrorumu
nica fatiseft diameter. - Et licet
2. Peripheriamducereper tria punca inreclamminime cadentia, -

4

e
hic
per
4, €,
&

7. Si diameerbifecat adiametrum ,velle Jecar:¢ot contra3 p3,
e dias a ; : :

meter '
4¢ bife
cet adi
ame/
trum
o,&

fint '
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fneradiinifuo. Cavffaitem eft quaserr -
8. Siadiametriinterfecantur, fegmentafunt inequalia. 4p3.

Confectarium -
eftérveq. Nam
fi infcripte effent

bifeéw, effent diar

metri contra thes
fim . Sed ratio eft
in partibus infcriv
ptarii , propotrtio

iniifdem partibus lequitur.

9. Sidusinfcripte interfecantur, re&mgulam ¢ ﬁgmeﬁtis-unimm "

quatur reftangulo ¢ feqmentis relique.35p 3,

Siinterfecte fint diametri patet proportio,utin prima figura. Nam redtans
gulum e fegmentis unius xquas .

tur rectangulo ¢ fegmentis relis
qu, cum {intambo quadrata la=

metri, funto adiametride &ioidis
cooblongum ex 44 &u ¢ zquari
oblongo exo# &% i. Sint enim ra
dii exy centroye & yi utriuslibet
quadrato utrumque zquabituy e _ P

rectangulum ¢ fegmentis.Nam per 6 ¢ cadat diameteryuin pundum commus

- nisfectionis u,/?]i‘mque perpendiculares ys &yr. Hic perse 11 inferiptae fecans
‘turzqualiterin pundis r &s, & inzqualiter in punéou. Iraqueper 6 ¢ 13 obr

longum ex ou & uicum quadrato sy xquatur quadratosi, & addito communi
s, oblongum idem cum quadratis us&sy,id eft per s ¢ 12 cum quadratoyw
zquatur quadratisis&sy,id eft per §e12 quadrato iy, ideftperzczciaye,
cui per eandem cauffam patetoblongum alterum cum quadrato y# equari.

Tollatur utrinque quadratumy#, oblonga igitur @quabuntur eidem, ideocg

interfe. Atque hzc comparatio de partibusin{criptarum. Sequitur ratio intes

grarum infcriptarum, quarm diameter una totam facit,
10, Inferipte equidiftant Gcentro , i quas & centro perpendiculares
Junt equales; 4.3, ’ e

o ttpae
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Ut patet | '
in proxis a /’—‘\\)
ma figura i
dc]ine%sae j\ \\ // :
&io,in (e
quasi cen, \ |
trou perpé .
dichlagess = o e |
uy&us ' . s
funtaquales, : ! ?
1. i inforipra funt aquales,c quidiftant & centro: ¢o contra,

14p 3 , .
Diametriin eodem circulo per 1y e 4 funt zquales & & centro zqualiter dis
ftant, cum fint per centrum, vel potius nihil omnine diftant, relique infcris

ptzjuadicantur xquales, majores,minores & diametro vel diametri centro, Eus-

clides foperiusiliud principiiloco poftulavit,duo fequentia prafentis elemen,
ti, utdemonfirabilia propofuit,cum tamen per fe clariora fint& evidentiora,
Demonftrationem Euclidis de prima parte fi quis requirat, haceft, converfo
tamen modo.Sunto primumde & io ®quales, dico zquidiftare 4 centro.Duci=
turenim perpendicularesuy & us ,dudta bifecabuntdatas pers err &y« &si
®quabuntur, quia dimidia funt zqualium. Sunto nunc radiiu¢ 8 ui eorum
quadrata per § ¢ 12, @quantur binis quadratis crurum qua bina,ideo xquans
tur,tollantur ab @qualibus quadratay« & si, relinquentur equayu 8 us, lates
raqueideo xquaperz cz erz, Converfa fimiliter patet. Nam dace perpendicy,
lares bifecant & dimidia ut prius zqualia. :

12, Inferiptarwm inaqualivm diameter eft maxima, diamerroque
propiormajor remotiore,, remot{[fmm minima., mim'qu te propior mi-
nor remotiore,duaque uiringue 4 diametro fole aquantur,e 15p3,

Hic partes quinque funt, prima diameter ef niaxima, (ecunda diametro pro,
pior efi major, tertia remoti{sima mihima : quarta minimz propior minot:

quinta, dux utrinquezquales,qua omnes patent ex codem illo zqualitatis at,

gumento, id efi centro decrefcendi principio, & crefcendifine. Nam quo ma-
gis 4 centro receditur, autad cérum acceditur,tanto mi,
tior aut major efficiturinfcripta. Euclidis autem conclu,
fio ef per triangula de duobus lateribus majoribus ree
liquo, deque majore angulo. Prima pars fic patet,quia
diametersemquaturil &lo,radiis nempe & majoribus
peryes, quamio, & ficdeinceps. Secunda pars de pros
piore patet per 4 ey, quia triangulum élo triangulouly
zquicrurum majus eft angulo : Ergo & bafi, Tertia quar, e
taque pars colectaria prima & fecund funt,quinta pa

S

tetper

W

30

40
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- quia s y zqualis ipfi s minor

. Taleetiam fuitan,
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eetperfecundam partem. Namf praterio &sr ftatuatur xqualis tertia, exit
eadem etiam inzqualis , quia diametro propior & remotior.

13. Rectarum a diametri puncto non centroin peripheriam, gus per
centium , eStmaxima, propiorque maximes eft major remotiere, reliqm _
MAXINL NI, minimoeque propior MIROY remotiore : cluxgue uirins

queamaxima velminima fole aquantur.7p 3.,

- Prima pars de e84 patet,
utanteaperye 6, fecunda ded
i&4oitemdedoSauper 4e.
Tertia ¢ ¥ eft minor quam ¢ %,

eftreftissa&au perve6,&fub
blato communis 4, relinquetur
4y minorquadu. Quarta pars ;
é tertia fequitur. Quinta fic e= b

fto:srxquansanguluma4 sranganloasu,bafes 44 & 4r zquabuntur per 2 €~.
His fi tertia ponatur xqualis, ut al , fequeretur perie > angulum totum/ls4
patticularirs4 zquari, atque € quinta parte confectarium eft, Itaque

Si punitum in circulo sk terminus trivm rearum i peripheriam equalium, st centrum cire
aili. op 3.

Secus 4 punéto
diametri non cen,

tro non folum due
utrinque zquaren,

- tur.Nam per quod-

libet pundtam dia,
meter agi potefl,

s

tea in quinquan-

gulo:fitres anguli funt zquales, omnes {unt zquales. itain citculo : fi tres al
codem puncio re@z in peripheriam @quantur,omnes xquantur,

14, Rectarum i daro extra puncloin concarvumperipherie, que per
centrum, eft maxima propiorque maxima efl major remotiore : in cons
Vexum , ﬁgmmtum maximae et minima : mz'nz'quue Propior WHNOT
vemotiore , duxque utringue & maxima vel minima fole squantur.
8p 3.

0o 2  Demons=

&
Ve
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De. .
mona /ﬁ
ftratio
fimilli
ma {u
perios
ri de
quins
que :
partiv £
bus, o, —
Atquehzc defecantibus, fequitur de tangentibus, b b ST
15. Sireétaefl perpendicularis extrema diametro, tangit perzp/:ermm:-
¢ contra. €16 p 3. -
~ Poftulandum hoc fuerat ex ipfa perpendiculi definitione, quia fi magis hac
propenderet, fecar : :
ret,necef(let perpé=
dicularis.Euclides
tamen ita cogit.Se
cus efto recta ae
perpendicularis
diametro ai, & re/
¢taab ocum cétro
i cadatintra ad o _ : :
& connectaturoi. Hicin triangulogoidyo anguli contra g ¢ 6 redti elfent ad
4 per 0 -
thefim - \
&oper
10 €6, o ! : _
Super, . | _ 30
eft des '
mon-
firatio e s
conver, \
{z limillimaantecedenti Nam fisetangensnon eft perpendicularis diametro
tou, ducatur acentroo perpendicularisoe, tumangulusoei eritrectus, & oie
acutus, Ideoqueper 11¢ 6 oiideftoy, major erit, quamoye, id eft pars,quam

d')

a

_ totum, . Itaque
L. Siretaest per centrum ¢ contaltum,, el perpendicularis tangentii8 p 3. E¢
2. Siestperpendicularis tangenti,et per centrum ¢ contaltum. 1o p 3. e

Nam rectavelacentro in contactum vel  contau in centrumeft pars dias
metri, : Et
3. Pundtum



e

30

que, reliqtm l‘@f"’ tangit. 3G ¢ 37 p 3
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3. Pundum contactus eft, quo & centro perpendicularis tangenti.incidit. " Et
4. Tangens et fingularis cadem parte. ‘-
Con, \
fectas |
rium :
et €
10 ¢
2,43
tan/
gens
etipfa perpendicularis. Id Euclidi eft fpecialius propofitum,quod nullla alia
reainter peripheriam & tangentem cadat B 1Bt
5. Angulus contactus est mimor quovis acuto rectilineo.¢ 16 p 3. '
Angulus conta@us eft angulusrectz tangentis & peripherie, qui vulgo die

citurangulus contingentiz, a Proclo. dicitur uspareadys cornicularis, quia ex

re@ta & peripheriainftar cornu efficitur : minor igitur quovisacuto recilinco.
Quia fi minornoneffet, caderet recta inter peripheriam & perpendicularem.
Poftulatautem Euclides in opticis minimum angulum, fed opticum & phyfis
cum, hon geometricum, . :
6. Anguli contactus in equalibus peripheriis funt #quales. ;
Etficin catoptricis 1 p zqualitasifta fumicur. In peripheriis autem inzquali

2

bus cornicularis minoris eft major quam corniculatis majoris.
(V) . X . . 2
16. Sidradio ex date peripheric centro ad datum extra punclum pe-

ripheria defcribatur , ¢ 4 concurfu date,radiique radio ipfi perpendicn,
laris in defcriptam conneClarur cums dicta centro, recta a’ dato puncio in

concurfum date ¢ connellentistanget datam per@%eriﬂm. 173

Utradiode4centro « datz peripheriz ad datum pundtumee delcribatur peris
pheriaeo, & fic in delcriptam radio perpen=-
dicularisio: connexaad centrum 4, ducatur
deniquees. Dico du@tamestangere. Quia
perpendicularis erit extrema diametro. Na.
triangulaedu &oauperzey,cum fintzqui,
crura & crurum communi angulo @qua, @
quantur angulis ad batim. Arangulus.oia
rectus eft, retusigitur angulus e q.Itaque
rectaeuper 1o e 2,eft perpendicularis.Atque
hecdefecantibus & tangentibus, {equitur de fimulutroque genere.

17, Siéduabusreltisa’ daro extrapunito prima fecatin concavum,
reliqua tangic , oblongum ¢ fecante ¢ov exteriore fecantis fegmento «-
quatur quadrato tangentis: ¢ f1 oblongum tale aquatur qmdmta_reiz}

2 ' S
02 St fecans
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Sifecans tranfi¢ per centrum, res expeditior eft, ut hic affecet,di tangat, exs
terius fegmentam eft 40 & centrumu.Jam ' :
ui erie perpendicularis tangenti per 1 ¢
156 tumperye 13, oblongumexeqd&oq
cum quadratoous,id eftin zquatur qua,
drato au, ideft per g c12 quadratis 4i &
i . Communei# tollatur, zquabitur re>
&angulum quadrato tangentis.Sif{ecans
non tranfit per centrum : utin hac figura,
Centrou perse reperto,iu per 1ci§ e erit
perpendicalaris tangenti 4f, cum ducan.
turuaB&uo,8 perpendicularisuy bifecas :
oeper7 e Hicperyers oblongumex de & docum quadrato o yxquatur quas
drato ¢y . Itaque communi - a fodl ML
addito y 4 idem oblongum ; /
cumquadratisoy &y u,ideft /
per §¢12 cum quadrato oy

10

zquatur quadratis 4y & uy, i Bk
ideftpergerzau, id efirary, /| | N,
fusai&iu. Denique tollan, 1~/ | N F

tur utrinque quadratazqua | JW.;;:\ "
#o &ui, relinquetur oblon= i
gum zquale quadrato tan.
gentis. Converfa fimiliter de. - ‘ . !
monfiraturinhacfigura, Eto retangulum ex4 e &ay zquale quadrato ipfius
ai.Dicoaitangere. Do, - wa

catur per 16 ¢ tangens
ao, itemfintau,ui uo.
Hic oblongum ex ¢«
&ayzquatur quadras
to 4o per 17 ¢, & quas
drato aiper thefim. Ita,
queai&aofuntaequas
les. Tumuopers cig
e eft perpendicularis
tangenti: Hictriangu.
laauo &auifunt zquilatera, & perrey zquiangula anguluas autemad orea

ctuseft, retusigitur &eizqualisadipercse;. Quaredi et perpendicularis
extremz diametro, & per 15 etangit. Ltaque

1. Tangentes ab eodem puncto funt equales.
Quia ipfarqm quadrata eidem oblongo aquantur., i i
2. Oblongac qualibet ex eoderm puncto fecante ¢ fecantis exteriore [egimento equantitr ins

ter fe. Quia

¢

70

€

40
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Quia zquantureidem. Campanusadszsps. : Et

3. Datis duabus rectislicet alteri continuare tertiam , ut oblongum ex continuata ¢ continu=
atione equetur quadrato reliquo. S i

Vitellio 127 p 1. Utin prima figura, fi prima & datis fiteo, fecanda iq, tertia
04, Superefi geometria circulatis de peripheriis interfecis & contiguis , degg
redtis & peripheriis. i : ; i / .

18, Siperipheria funt interfeCle cvel contigne’ [unt eccentrica: illeque
duobus tantwm punctis interfecantur, b diametrosper contaltum cons

$inmant.§.6.10.IL12 p 3.

Hzco/
mnia po,
frulari ,
poterat:
demon.
firatios j S0 : o
nes autem habent ex impofsibili non difficiles, Prima pars patet, quia parsx/
quaretur to/ i
ti,ficentrum 7
effet idem ue  /
¢. Nam duo f;
rqdii commuy, Ea
Difadiogow, \ = T !
quantur, ide, \\H_,,> .
oque inter ¢ | : T :
rquantur 4 e & qi pars toti, Secunda parsut prima demonfiratoy: fecus pars
xquares
(D totl: | /‘\ N
Uthic 2, /

|

quantur | S
radiimis \_ \_,/ ‘
noris pe, TR e ; 1Al Si
ripherizde8l4i:item majoris4e Za0. Quare uzquaretunpﬁgop'ars el
peripheriz fint foris contigua, res expeditiot eft,neque demonfirationem Eve
clidis judicio meruit,Ut hic, |

Tertia pars pa,
tet € prima; fecus
interfecte effent
concentrica, Nam
per § e centro in=
vento, & perz c g
¢ tribus rectis ad

tria fe,
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tria (ctionum pundia dudtis & centro, radif tres effentzquales. Uthic
Quarta pars eodem modo demonfiratur, quia fecus pars ellet major toto;
Ut hic. Efto namv : .
que percentra 4 &
erctageio. Hictri
anguli weaduola
tera u e & ¢ a per
< ¢ 6 funt majora
quamud4,ideoque
quamdo: tollatur
a e, reliquum e,
majus erit quameo  Ateizquatur ipfies. Quareeimajus eft quameo parsto,
to.Idem erit fi
tactus fit extra.
Uchic. N per
ve6, ed & ia
majora funt
quamie. Ateo Eiie
&inzquanturiplised&id. Quareeo &iu funt majores quamipfaie partestg
to. Deredis & peripheriis fimul una ratio eft. : ' 20

 10. Siinferipta funt equales, ]Ecantpéripberiws xquales: ¢ contrd.

Res con,

ftatfpapmos '

ce, Ut ines a e |
xéplo: €0/

gruant e/ |

nim circu,

li, tum 2/
quales in-
fcriptz &
peripheriz congruent.
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de circuli fegmentis. -

1. Segmentum circuli e§t quod comprehenditur extrinfecus a ?eripbe-
via, intus & reCla.
Geomettia fegmentorum communis eft etiam {phara, fed modo explicatt

difficile eft hocipfum generale, & fegmentum comprehendiintus poteft linea
obliqua
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-obliqua five fimplici five multiplici, fed hic ufitata fequimur. Itaque dum faci
liusoccurret, utemur Euclide, Primo igitar definitio generalis preponitur ad
 fubjectas fpecms facilins diftinguendum,

2, Segmmtum circul uﬁf Ctor ant feltio,

Hzcutraque{pecies nominatur in Euc[lde & definitur fpeciatim : fegmen/
tum autem & fectio & feé‘tor nomina pene eadem fum: dgﬁmuombus tamcn_
diftinguentur.

&&arcﬁ e gmenmmmtm comprebmﬂmm reCta dwplza ﬁtczmte

angulum in centro qmaﬂgulmm.cema dicitur : ut pempberm dicitur

o bafisfeltoris. o d3.

- Utdeifectoreft. Hic ['ec"torde,
finitur , & ejus re@ilineus an-
gulus abfolute dicituran oulus
in centro . Reliquum autem 4
. fectore: Uthic aoie dicitur Ars
chimedi fedtar major , qui tas
men in duos Fe&oresmter)e&o
radio (ecari poteft, ut poftea fes
catarin geodzfia feéiionis,

o .Angulw_mjaexﬁabzxm eft mgulm conprebmﬁ/wa duabm' reCtis

n mpm crin ]Jé’”j)/ﬂc’ﬂd conterminis 8 d 3.

Sectorin peripheria dici potuit, intus nempe tomprehenfus a duabus res ;
_€@is conterminis in peri
‘pheria,Uchicaei. Atin
elementis neque mentio
neque ulus talis feGoris
eft, tametfi angalus ipfis
us abfolute angulus in .
peripheria dicitur, ut fer
qoris in centro angu]us

appellatgr angulus in’ T
centro,

5o cAngulus in centro clu}ylm est angulz in ])ertpkerm in eandem peri-
Pbemm infi ﬂmm 20p3.

Varietas exempli hic triplex eft Euclidi: demonfiratio tamen una, uthic an

gulusedqiin centro ,angulieoiin peripheria duplus probabiturrectaou fcfjan/
p teduo

b
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te duo triangula
utringue equicry,
12,8 perroe 6 ad
bafim zquiangu-
fa: quorum fgil=
fatim dupli funt
anguli,ea u ipfius
eoa 8 iau ipliusi
o2. Nam cum du-

obusinterioribus zqualibus zquetur perz c 9 € 6, duplus erit alterius. Itaque '
totuseqidupluseft totiuseoi. Secundum exemplum fic eft ex angulo in cen<

tro dei ,& in peri/ o
pheriadoiHiccrus
raco Xeiperiye
4 zquantur,& per
10 e 6 anguli ado
8i,quibus angu=
lusin centrozqua .
tur per2coe 6, I e

taquedaplusaltesr - .

3

-~

 rius, Tertium exemplum eftexanguloin centrodeiinperipheria4oi& fit dia

meteroeu. Hicangulustotusien
& eio mqualibus
intet fe perioe 6:
¥deoque duplus
eft alterius : Item
particularis 4 e u

€6 angulis coa &
edo xqualibus jté
inter fe perroeé,

Itaquereliquusaeiel duplusreliquizoiin peripheria.
Siangulus in peripheria @qudtur angulo in centro,et duplus baff,

G, cAnguli incentroperipheriave circulorum aqualium fant ut pe-
ripheric in quas infiflant: & contra.é33p 626,27 P 3

Hic proportio du/
plexeft cum peripher
ria fubjea,angulord
in centro & anguloril
in peripheria, Sed de
angulisincentro fatis
fitexplicari.Sunto pri
mum anguli zquales

v

u

gy v oY

®

perz ¢ €6 @quatyrinterioribusanguliseos

Teacue

10

Jo

40
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incentfoseidouy,bafesai8loyeruntequales per 7 ¢ 7, & peripherizdi & oy .
per1o e1g,item zquales. Itaque fianguli funtinzquales, peripherizitem tan=
¢0 inzquales erunt. Idem erit de angulisin peripheria. Converfa item veraefi,
unde etiam fequitar. -

Ut [eGor ad fectorem, fic angulus ad angulum.

Atque hzc de fectore.

7. Seltio eft fegmentum circuli intus comprehenfum ab unavelta,qus
baﬁs /Efftbm}s dicitur, |
ut .

e

hic, -
fectis _
ones
funt & T
4e,lo, *
“ .

8 Seltio abﬁlrm‘tur invento centro,
Inven, :
tiocen,
tri pas
tuits
$,& fic
vides

di cir
culimodum perc & exs. ‘ . ; 55 _
0. Peripheria [ectionis bifecatnr perpendiculari bifecante bafim,
30p3 . , i
Uthic. Ducito reétas 4o
&oe, triangula habebisaio
&ﬁ%;%%ﬁ ¢ 7. Itaque bafes
04 Zoexquales X perige

t5xquales peripherias(ub, , |
tenfis. Hic Euclides duas r

peripherias in unam épapuice comprehendit,& nos com_pre?en dimus, .
10, < Angulusin fectione eft angulus comprehenfusa duabus re€lis &

terminis baﬁ P in per:}v/verict conterminis.7 d3. \
Utaoein{uperiore exemplo.

I cdnguliin eadem [ectione funt aquales,21p 3.
P

2 Sedtiofir
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Sedio fitedtto , & in ea
anguli ad« &u: hizqud,
tur, quiaper g ¢ {funt div
midiiad angulumin cen,
troeyo,vel @quantur per
6 e,quiainfiftuntin eans
- dem peripheriam. Hic
conftatangulosin [ectio,
ne reipfa efle angulosm
petipheria bafique tantum divetfos.

12, Anguli in oppof itis /e&wmbm aeguam‘ur duoémrefﬁi,zz P3e
‘Hicenim angu,
lioppofiti ada &1i
@quantur tribus
unius triangulieo
i quantibus du,

osrectosperges, , §
Nam iprimum =/ \-/
quatur {ibi, dein/. ‘

dea per partcs X

quatur duobus reliquis, Namedzaequaturzpf‘eoz&mmp{”oezpcruc Itads:
oppofiti zquantur duobusrectis. Ratio fectionisita eft, hmxhtudo {equitur,

3. S8 ﬁr” iones capiunt angulos uquales , fant [i mzles‘ e'10d3.
. Uthicaeiouy, In
deﬁmulda, fimilita=
dinefeéionum circu,
larium adhibet Eucli .
destantumequalita, ¢ i
tem duorum angulo.
rum,ex qua propotrs R : s
tio peripheriarum &.
bafium confequitur; :
utPappusaitis th.slib.Nec definitio magis hxceﬁ quamedeﬁmnone genez-—
rali confe@arium,Et triangula hicinfcripta aequxangula cum fintex thefi, euam.

per g e 7 [imilia erunt,
14. Sifectiones fimiles fant in aquali bafs, fant aequales. 23.¢7° 24P 3.

In prima figura bafis cadem efto, Ac fi dicantur inzquales fectiones, majots
' que altera.

b

e




%0

- ones,utoyu,

GEOMETRIAE LIB. XVI. 117

que alteradoe,
angulus in ca
40 e mInorerit
angufo ¢ ie in
minore {ectios
neper4cges,

qui amen per thefim eft ®qualis:In fecunda figura fi (uperponatur fe&tio fedtis
oni congruet, fecus contra primam partem, fectiones fimilesin cadem bafi nd
effentzquales. Atres épxpuizacontenta fuerit. Per fuperiores autem duas pro-
pofitiones & per 2 ¢ 6 ¢ 15 licerinvenire date fectioni fimilem, vel e dato circus

i g

- loamputare.

15, eAngulus fectionis eft , qui comprehenditur & terminis [eCtionit,
7d% | _ -

ue ’

edi
&
el d,

a Lo

16, Sectio eft [emicirculms ant inagqualis [emicirculo,
17, Semicirculus eft fectio dimidia circuli.
- Ltdque

Semticirculus comprebenditur d peripheris 8 diametro18 d 1.
Uttae teft e £ ‘

femicirculus: -
emicirculus 0/\\u

relique feciis /

& oeuinzs | jt
quales , illa | / :
major , hac e

minor. 57
5 =

18, Angulus in femicirculo rectus eft, [emicirculiminor recto rectili-
w0, major guovis acuto ; inmajore fectione eft minor retlo, majorisma,
jor, in minore magor , minoris minor€ 3¢ I6P 3 _ |
Septem partes funt hujus elementi, primaeft quod angulusin femicirculo

fitreus:Utin gei: nam fi radius ducaturo¢ dividetur angulusaeiin duos aim/ :
: ' P 3 gulios
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gulosdec &oeizqualesangulisedo Keioperrocs:
itaque cum fitzqualis reliquis angulis,eft rectus per
1¢ 3 e8. Ariftoteles hanc geometriam complexuseft
2 poft, & g philof & ait angulumin femicirculo re-
Gum efle,quia (it dimidius dgorum reGtorum,quod
eodem redit.Secunda pars quod angulus femicitcus ¢ 2

i

1i fit minot re&o, patct ex eo quia pars eft recti.Nam angulus femicirculiaieeft
pats rectire@ilineiaiu, Tertia quod fitmajor quovisacuto: patetper4cfée
1. Secus enim tangens non effer cadem parte fingularis, Quarta pats fic patet.
Angulusadiin majore (etioneaeielt minor recto,quia stk

in codem triangulo aei, quiad « rectus. Etfi crus neus
trum fit per centrum, conftitui tamen poteftangulas a/
qualis dato in eadem nempe fectione. Quinta fic. Ans
gulus majoris feGionisc i eft major recto, quia contis
netrectum. Sexta fic. Angulus1ocinminore fectioneceft
majorrecto perrz e 1 s, quia quiin oppofita fectionead
ielt minorrecto.Septima fic. Anguluseao eft minor res
¢to, quia pars recti nempe exterioris i producaturid.
Atque hzcdeangulis cirenli, quorum omnium efficacifsimus eft angulus in
femicircalo, nec fruftra ab Aritotele toties appellatus. Hancigitur Ariftotelis
geometriam plenius aperiamus. Hincenim plurima oriuntur, ~ ltaque

1. Sidue recte diametro civenli contermine conterminentur in peripheria , faciunt angulum

redtum, Et

2. Sirefainfinita fecetir 4 peripherid externi centri in pundlis dato ¢ contingente, ¢odias
meter [it & contingente, ve(ta d dito puncto connedtens diaretrum erit perpendicularis [uper ine
finitam. :

U hic recta 4 e a peris
pheria aei centri o extra
datd fecetur in dato pun,
¢to a4, &in pundto contin
genteutine&fitabedia
metereol, reGtaal adato
puncto aconneétens dia, 4\/@
metrum {oe erit perpen, !
dicularis fuper infinitd, :
quia faciet cuminfinita angulumin femicirculo. Et

3. Sivectsd dato pundo faciens angulum cum infinita,fiat diameter peripherie fecantis infia

nitam,redts 4 dicko puncto conneclens fegmentum erit perpendicularis fuper infinitam.
Ucineodem exemplo re@atoe fiar diameter,& cujus bifc@ione pro centro
peripheria (ecetinfinitam, & czt. |

s

conneciatur,major plus poterit,quam minor quadrato conneétentis. ad 13 p 1o, -
Htge

, Et
4. Siduarumrettarum major fiak diameter circuli,minorque majori contermin ¢ inforipts

‘“

o
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| itqe diamer :
ter plus poteit :
quam ¢ i quas=

dratoexdi:tee

¢tanguld enim = ¢

fiet ttiangulil 4 8

ei, 8 per § e 12 poterit zquale cruribus,.

19. Siretta continuata d duabusrellis fiat diameter circuli,perpends
eularis dpuntlo continmationis in peripheriam erit proportionalisinter da-

tas. 13p 0.

Utfunto datzde8lei, e quibusdeicontinuata fit, ¥ perpendicularis eo fitin
peripheriamdoi, Hzcerit media proportionalis,quia ductis rectisa o &io tris
angulum fietre 7
dangulum , <l
¢ oi fit angulus
in f{emicirculo,

Blpericq4egoe . qs

erit proportio= ¢

nalisinterde & el Sic fi quadrati decempedalis latus quaratur oblongi @qua-
lisipfi quadrato latcra unius pedis & decem pedum continuentur, proportis
onalis media eritlatus quadrati, # |

20, c/f’nguli in oppoﬁtf& / eClionibus Lquantisr alternis angulio' ﬁcantk

¢ contigne. 323,

Utfunto {cctioneseio,& edo,
rangens [itney,& anguliin op
politis feGtionibus edo & eios
Dicoipfos zquari alternis an-
gulisex {ecdte & contiguaoey
&oeu: primo quiad ¢ axqua-
turalterno o ey, quia & tres an,

- gulioey,0ea,aeu duobus reiis xquantur pér 1c8 e§,quibusitem zquantur

tresanguliin triangulodeo perg e 6: a ternis zqualibus a
folle retosaen&aoe, Rectus chim eftaoe peris e, quia
in femicitculo, tollatur & communisdeo, reliquiedo &
oeyalternizquabuntur. Secundo anguliada &iequan,
tur duobus rectis per 12 e,quibus mquantur &oey & oe
u.Atquiedo zquaturalternooey.Ergo quiadi zquatut
alterno reliquo o es.Neque vero intereft,utrum angulus -
ad4fitad diametrum . Id enim dgmonﬁrandi tantum ¥ € J
cauffa fatuitur, ubilibez enim fuctit, xqualis erit, nemy
P¢in eadem fectione, ltague
LStad
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1, Siad berminum date velte equetur angulus re(ilineus dato, ¢ ab equati vertice perpent;

cubiris yeliquo lateri concurrat cum perpendicularidmedio date ; concurfis erit centrum ciryli
per equatum angulim defiripti,in cujus oppofita fectione fiuper datar angulus @quabitur dato,
€33p3 ; P3O

Quod in e

tribus genes N \ .

{ C———

ribus anguli
potes experis
riecodem fem
per argumen
to, uthic da=
tus angulus
sdatd reftae ] ‘
i, ad terminum exquatus angulos feo, perpendicularis laterieo fiten, ati mes
dio datz fity u : Hic s erit centrum optatum . Atque hinclicecfedtionem deferis
bere fuper datam rectam, quz capiat angulum rectilineum zqualem dato,

2. Siangulus [ecantis ¢ contigue equetur dato angulo rectilineo,angulus in oppofita fedis
one eidem pariter equabitur. 34 p 3. ‘
utin fubjecta figura. Atque hincliceta dato circulo fedtio
ficangulus zqualis dato. Utfitangulus datus 4 & circus=
luseio,facics ad pundtume ex {ecanteeo & tangente yu
angulum xqualem dato perscees, qualishicfitoe u,
tum feGioeoicapictangulumzqualem daco. Quapro,
pter he {unt opes anguli in femicireulo, ab Ariftotele 1/
deo tantopere appellati, quibuslubet addere ad extie=
mum quandam [ingularem & mirificam peripheriz nas
turam . Angulus {ectionis majoriseft major recto.Angty, § .
lus {e@ionis minoris ek minor recto. Ecquid (inquies) s
curzqualis fe¢tionis vel femicirculi angalus non erit 2qualis re&o ¢ Euclides
nowminafim nihil hicrelpondet, quitamen dixitad 16 p 3 angulum femicitcu
li majorem effe quovis anguloacuto redtilineo, quod videtor folum recto con,
venire, exinzqualitate cumredto definitur obtufus & acutus: Inter obtufum &
acutim re@us eft. Datur vero in civculo major reéo velut obrufus sdatur miv

s

nem fecare, in qua

T

u

norrectovelutacutus, daturetiam minor quovis acuto,, & majot quovis acy -

to, utinter peripheriam, reGtamque perpendicularem media recta nequeat in=
tercedere. Ecquid igitur (inquies ) reftat ‘quin femicirculi angulus rectus fits
Certé rectus eftin fuo genere, & fic angulire&i dicunturin fphera, & medius
inter obtufum acutumdue (ui generis eft, & generaliterita perpendiculum defi
nitum nobiseft 12 e2. Angulus reftusita definitus 8 e 3. Mirabileitaque fitan/
gulo nihil addipofle, quo major acuto fiat, & tamen majorem efle, cui nihil
praxtet unicam lineam accefsit. Daturmajus , datur minus, cur non datut &=
qualer & quidem daturid inter quod & zquale, nerecta quidem pofsitinterce
dere. Angulum tamen rectum rectilineum ma)‘orem eflc redto circulari, geome

: g tria con’

i

30

&0
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tria convincit.Datur igiturin'cx’rcu\lo ratio inzqualitatis majoris & tminoris, nd
datur ratio zqualitatis. Sed multo mirabilius fuerit illud ¢ ratione infcriptas

ram, quod detur ratio zqualitatis majoris minorifque inzqualitatis,non dea
it tamen proportio, de quo erit in{cholis,

P. RAMI GEOMETRIAE LIB. X VII,
de adfcriptione circuli ¢o~ trianguls.

‘ Eometria plani re@ilinei & circuliadhuc fuit: fequitur utrinfque afcris
ptio: quz primo libro generaliterdefinita eft : peripheria vero circuli eft
ipfius terminus. Itaque re@ilineum inferibitur circulo, quando peripheriatan,
git angulos, 3 d 4 : Circumfcribitur cum & fingulis lateribus peripheria tans
gitur: 4 d 4.
1. Si reClilineum aferiptum civcalo eft equilaterum , eft aquian-
gl Uk i i ) frum 16T '
Deinferipto patet,& quidem detriangulo per fe, quia fi eft zquilateram, eft
zqui angulum
perz c1o € 6.
In triangulato
autem res des
monftrada eft.
ut hic fi infcris
pteou 8 sy lint
zquales , fuby
tendent peri=~ ¥ y
pherias @quas - : 3 :
les per 19 ¢ 15 : tum fi mediam periphetiam inter utramque omittas, uthic 4y
&reliquamoiesaddas utrique,totaoiesy fubtenfaangulo adu &uoies fubten,
{aangulo ad y zquabuntur, Itague anguliin peripheria,infiftentes in periphe-~
riiszqualibus zquantur. De #iflcripto item verum, fi circum{criptus circur
lusintelligatur, Perpendiculares enimd centro 4in latera circumf{cripti pet
§erz facient triangula utrinque zquilatera & xquiangula duclis in angulos
radifs, utin eodem exemplo. i Ee
2. Aequaturtriangulo,equalis ; bafis quidem perimetro , altitudinis autem perpendiculart
& centro in latus, ,
Uthicpatetperxc 6 e7. Triaenim funt triangulainunotriangulo ;quudealf
'\’ \ q ta.Idem
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taIdem
eritideiv: ' :
triangu= 4 : oy
iato, ut

hic in

quadrae 4 3
to: quas= :

tuor ¢
nim tris
angula
fient =,
quealta:
Denicg
IE&IH/
neum .
quodlir | L :
betaqui, \/
laterum ~

adfcris \ : L
ptum circulo @quabitur friangulo bafis zqualis perimetro ipfius adfctipt,

quia perimeter continet bafes triangulorum,in que recilineam refolvitut:
N of . b7 A if L L . v . »
3. Reltilinea fimilia circulis infcripta, funt ut 4 diamerris quadratd,

IPIZ. _
Quiaper1e 6 planafimilia habent duplicatam rationem homologorumla,
terom. Atin redilineis infcriptis diametri funthomologa latera vel funt pros

portionales latcribus homolg
gis. Utfunto redtangula trian,
gulafimiliagei,ouy,quiade &
(o {unt diametti, res protings
patet. Atin triangulis obliqua,
gulissei&ruy fimilibus diame
tri{funtproportionales homo=
dogis lateribus, nempeei& uy.
Namex thefi utse adru, ficei
adyy: &ideo ex pracedenti ut |
diamettieq & uo. In triangulatis imilibus, cum per 2 e 10 refolventurin trian
gula fimilia, idem exic, ltaque
Si fit ut digmeter circuli ad Latus rectilinel inferipti, fic diameter fecundi civculiad latus fecuns
directilinel infcripti, triangulaque infcriptorum fingularia fimilia fimiliterque fita, reilineq in
Jeripta erant fimilia fimiliterque fita. L I
IdEuclides fic fumpfitad 2 p 12,8 quidem utvidetur 18 p 6: & nosideo aly

jump-ﬁmus. Adfcrs’ptio circu!ieﬁcum triangulo quolibet: cam triangu]ato
- ]
autein

S __.,.,\\

A u
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GEOMETRIAE LIS XVIL - .323
sutem duntaxat ordinatg ,& quidem ad(criptio circuli eft communis, :
4o Sidus veCla bifecent duos angulos dativectilinei,circulus radii ab

earuns concurfu in latus perpendicularis z'nﬁn'l?emr dato reftilineo .
4p4- | |

- utintriangulogei, rectxdo &ecubilecentangulos, & ab earum concurl y

R Sy
S
; N\

“[uate perpendi- 52

cularesyo,yu, s,
dico centro y ra-
dioyo vel yu vel
y s delcribi circus racie: ]
fam perc s € 15, ot

quia - bifecantes S\L/\ |

cum perpendiciy Pl S a0

latibus faciée tri/ : :

angula equilatera per 2 e 7, ideoque tres perpendiculares, quafunt bafes -
quilaterotum zquales crunt. Idem argumentum erit de triangularo.

. Si dus rele reCté bifecent duo latera datireétiline: | circulus radi
ab eaium concarfuin angulum circamferibetur dato reéEilineo. s p 4.
Ut in {uperioribus figuris.Demonfiratio eft eadem (uperiori: Tres enim ras

B e e e e

_diipet 2 e 7 zquantut, & concurfus percrz exg eft centrum, Atque hac coms.

munis eft adfcriptio circuli, fequitur adfcripto recilinei, & primum trianguli.
. . Sl R e . . - 'y
G, Sidusinfcripte d contactu recte ¢on perzpbemc equent duos uirin-

que angulos duokiss angulis dati trianguli,connexa infcribent triangulum

dato circulo oec]uimgulum dato tricmgz;z[o,é 2p 4.

Deturtriangulum gei & o circulus cuiinfcribendum fie triangulum zquians
gulum dato. Tan, daiiiny 0 g '

petipheriamyrl, &

acontadtuy infcriv

pteyr8yl zquent

cumtangéteangu, - _

los#yr,sylangu. € ol

lisaer&aie, & conneGatur rl, quabunt perr7 e 16 angulos alternorum fegs

mentorumangulisurl &yri. Itaqueperc3 ¢ v cum bini @quentur, reliquus

zquabitur reliquo. Circumf{criptio hicetiam {pecialis ett. ; }
7. Siduo anguli in centro dati cirenli eguentur ad commaune latus ex-

terioribus angulys dati trianguli | relle tangentes peripheriam in cravibus

angulomm rz'rcztmférz‘éenr trimgw[mn dato cireulo &?’Miﬂﬂg%[ﬁ?’ﬂ dato

triangulo. |
SR
q 2 Efto
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Efto triangulum,&in eo exterioresanguliqei 8 404 circulus autem ysr, &
in centro | @quentur anguliylr & slradcommu, a :
nelatus!rangulisexterioribusaei &a ou. Dico
angulos circamfcripti trianguli @quari angulis .
dati trianguli : Nam quadranguliylr m quatuor :
‘interiores zquantur quatuor rectis per 4 € ro,duo,
queady &r(unt recti per fabricam ex fecante &
cOtigua A contadtu per cétrum perrcrs e, Itacg =
reliquiad! 8mzquantur duobus rectis, quibus zquanturdei8deo: At angu,
lus ad | xquatur extetiori, reliquus igitur ad m zquatur reliquo deo. Idem erie

de angulisdoe & aou. Itaque tum binis zqualibus reliquiad ¢ &i zquabun,
_tur., : , Ltaque
Si triangulum et reGangulum , obtufangulum,doutangulum,centrum circumfcripti circuli e
i latere, extra latera ,intra latera s ¢ contrd,. S -
; Lic \ - g
wis
des
in
. tris
bus
" fub~

L

figuris centrum d.
B SR RMT G EO M BT R T'AE WL I'BO X "V EILT:
de adferiptione triangulati. : .

"M Tquehze trianguli eftadfcriptio, Triangulati ordinatiladfcriptio dos
ceatur, & primum circumf{criptio communis ex antecedente tamen inA
fcriptionehocmodo, :

- L. Sivecletangant peripheriant in angulisinfcripti trz?mgulatz’ordina- v
1, cz'rcuwg/criéent trt'angulat_um circulo /mmogeneum inffrzioto triangu-
{ato, - | N

_Exemplaper {peciesinfcriptorum proponentur : fpecialis itaque infcriptio

dicatur, & quidem perunicum latus, quod repetituny, quoties opuseft, peris
pheriam compleat.ld enim fecit Euclides in uno quindecangulo, nos in omniv
bus faciemus. i ‘

| 2. Si diamerri reCte interfecentur , [ubten|a refto eritlarusqua-

dratiéGp 4. ol
= llt hic:»
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uthic. Cra, ; |

quorum dia=

metri conne’
xz faciét qua,
tuor triangu/

laretangula | i ‘
zqualia cruribus & perz ey bafibus. Ideoque quadratum infcribent,  Ltaque

Quadratum inferiptum eft dimidium circumferipti.” ¢!

Quialatus circum{cripti (quod hic equatur diametro circuli) poteft pers e
12 duplum ad latusinfcripti, ‘ Et

Eft majus dimidia circumferipti civeuli.

Quia circum{criptum quadratum, quod duplum eft, eft majus toto circulo,
Reliquis deinceps multangulis imparilaterisinfcribendis opus eft triangulo,
cujus uterque angulusad bafim fit multiplus reliqui , in quinquangulo pri=
mum duplus, quod fichabetur. W

3. Sirella fecetur proportionaliterstrianguli crarum [ect s aqualium,
lmﬁs majdrzﬁgmmto aec]mlbs', utergue angzilmnd baﬁm erit duplm reliz
qui , ¢ bafis erit latus qainqmngulim: circulum cum triangulo infcris

prIo & 1p 4. | |
Hi¢ primum ad fabricam trianguli fumes pro radio rectamde per 3 € 14 fes
&am proportionaliterin punéto o, circulumque fa,
cies centroaradiode, & per § e 15 infcribes @qualeny
majori fegmento,infcriptamep cum fecta connectes.
Hoctriangul um eritoptatum. Nam pertoe6 ans
guliad bafim eixquantur, urquod de altero proba,
tum fit, prob atum quoquefit de reliquo: tum duv
caturrectao i,& circulus circum{cribatur per 6¢ 17
triangulodoirhunc circulum tangetrectaei perty e
15: quia ex thefi rectaae fecatur proportionaliter, .
ideoqueoblongum fecantis & exteriotis fegmenti
@quatur quadrato majoris fegmenti, cai equataeft ex thefi bafisei: Hicigitur
angulusaie dupluseftanguli ad«, quia quatur angulisaio & oaizqualibus
interfe. Namperz2o e16eio zquatur angulo o4 in alterno fegmento, & relis
quus4iozquatur fibi ipfi.Jtaque & angulusaei zquatur duobus eifdem, quia
zquatuseftangulo gie. At anguluseoi exterior duobuseifdemazquatar per 2
cge6.ltaqueanguliioe &oei( quiarquales eidem) zquanturinter fe. Claa,
reperroe 6 lateraoi & cizquantur:ideoque &do&oi: angulique oa4i & 0ig
funtzquales per1o ¢ 6. Quare cum ambobus @quatus fit angulusaie duplug

et altgrius zqualium : Atbafis ei eft latus quinquangulizquilateri . Nam g

q 3 dur
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duzredt=bilecantes inleripti manmh urumqueangolum duplum reliqui c§
ng&arc‘;r’ &intcer fe & cum an 0"?13 infcribentcirculo qumquanghium mqu]/
laterum, cujus unum latus Elltlpiab fis. Uthiccamangulieod,eoi,uio um,
i 40 xQUentur
in peripheria,
fubten(z peries
pheriz per 6¢
16 &quantur,
ideocs per 19 €-
15 (ubtenfzae,
eiio,ou,ua:&
ex 1is quinquc
lateribus unii ¢
eftae.Ergo recta proportionaliter feé‘ta ita quinquang ouli adferiptionem macht
natur,indeque vici(sim redditut linea proportionaliter fe@a.

Y due rocle  [eotendunt duos demceps angulos infcripti gumgwm

guli, fecantur proportionaitier , ¢ majora /eommm funt latera inferipti,
ex3p 13,

Ut hic funto rea ai Zen Fuotendentes angulosaei, &edu, dico eas propot,
tionaliter {ecari in pun&os & majora ﬁ:gmmta rquari 1ater1 quinquanguli,
Hicenim bina trianguia {unt 'x:qmangula primozet & u
dgeperthefim & 2¢ 7. ltaqueangulidieXaes zquantur:de,
indeaei8dse, quiaangulusad« communiseft, reliquus
igiturreliquo @quaturperczey.jampergey, utia&ae,
id eftut moxpatebirad is,{iceaadas. Itaqueperre 14
fecatur i ¢ proportionaliter:e ¢ autem latus @quatur is,
quia utraque equatar lateriel,illa per thefim, hzc perro
~e6.Angulienimad balim isedliess xquantur c;ufde nems
pe duplicia:quiaiseper3 cg e 6xquatur duobusinteriotibus Tquahbusan
gulo aduperroe6 & proximam conclufionem. Ttaque duplus eftangulides, Jo
cuojusetiam dupluseft angulusueiper 6 e 16 infiftens nempe in dupla periphe
ria, Atque hincpatet fabrica quinquanguli ordinati fuperddtam rectam.itaque

Sidatarecta [efts proportionaliter continuetuy utringue majore fegmento , fexque periphea
riz radio date concurrant | bine utrinque & terminis date ¢ continudte , due relzqua: ab earun

concurfu,recte per corur[’ W5 ¢ terminos date conﬂztuent fuper datam quinguangu L ordumm.
- Exés
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5. Si diameter circuls qmnquanguig circum]c‘r{pti estrationalis, eft ir-
rationalis ad latus inferipti guinguanguli, e 11p13,

Sicanteafegmenta rectx proportionaliter fe@a irrationalia fuerunt.Reliqua
deinde triangulata multiplicata alaterum ternario, quaternario, quinario pof,
funtinfcribi circulo perinfcriptum triangulum,quadratum,quinquangulum,
Jtaque per triangulum infcribetur triangulatum angulorom 6.12.2 4. 48: per
quadratum infcribetur triangulatum angolorum 8,16.32.6 4 ¢ per quinguany
gulum infcribetar triangulatum angulorum 10.20.40.80. & [icdeinceps.

" 6, Radjivscirculi ef} latss inforipti fexangulié15p 4.,

Sexangulum infcribitur per triangulum @quilatcrum infcrip tum bife&is tri,
busangulis, {ed brevius infcribitar per radinm fexies' deinde infcripeum : Ue
in dato circulo {icdiameterae, & centroeradioile dev - :
fcribatarperipheria nio, & a pundtis o &ulint dias
metrioy 8 us,hz connexe &inter fe & cum diametro
aeinfcribent {exangulum aquilaterum dato circulo
lateris radio ®qualis ; utey xquatur ipfini, quia ain=
bzzquantureidem ieperciy e 4. Itaqueeiu eft =
quilatcrum triangolum, & {imilitereio equilaterum,
anguliqucin centro {unt 5 redf, ideoque xquales, & .
peric§es angulus sio efty duoriredtorum, & per
2 c8eganguliad verricem ftem xquales. Quare fex 3 o
funtequales,&obidpersc 16 & 19 ¢ 15 bales omnesaquales, &interfe, & ut
jam patait, radio dati circuli. Infcriptum eftigicut fexangulum € radio circus
liequilaterum,& pertery zquianguium. ‘ Al Itaque

X, Sexanguld tria ordinata complent locumy, s ‘
Uthic. Sex enim triangula (untaquilatera refolutis fexangulis in fex triane

gula, vel quia quilibet angulus ordinari fexanguli

valetreGtuim & - 1e@i, Itaque triplex angulus fexan. /\
Tt

S las

B
Lo
i o

/-

ronulla ¢ planis figura complet locum. Quinguan,
gulumnon complet: Triplex enim ¢jus angulus fa.
ceret tantum rectos ;-} : quadruplex faceret 4%‘-,
quod amplius & majus eft, Septanguli angulus du=
plex faceret tantum rectos 22 tiiplex3 7 id eft 4 3 .
quod plus eft, & fic deinceps indacend conftabic trg
bas tantum planis ordimatis compleri planum fo/
cum, -

2 Stveteab uno inforipti fexanguli angulo in tertivm wtringue angslum connectantur | in=
feribent eriangulum equiliterum dato circuion,

.

Uthic,
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1thic,quia
jatera erunt .
fubtenfa pes
ripheriis =7
qualibus. Tr
tagque periy

e 15 equalia, \/
& vicifsim -

per tale:tris j :

angulum bifedtis angulis fexangulum infcribitur.

7. Latus inﬁmpti ; trmnguh . &c]uzlareripoteji triplum circularis radi,

12p.13 |

it hictrianguligeiuno latere e duw tertiz femiperipheriz occupantur: Na

uno latere occupatur una tertia totius peripheri®en, i=
deo eft tertia reliqua, id eft fexta totius peripherix. Itacg

eninfcripta eft radius per 6 e, Jam diameter aou per 7 €.

12 poteft quadruplum radii, id eftipfius es & per 18¢
16 & 5 e12 quadruplum idem poflunta e8leu: tollee u
latusae poterittriplum radii. Atquehzc de {exangula
figura, id eft apum geometria. Apis enim (utait Varro
de rerufticalib.iz cap 16) fexangulam cellam fibi archiv
tectatur, quothabetipfa pedes,quod geometra ff4ywroy

fieri in orbi rotundo oftendunt, ut plurimum lociincludatur, quodidem Pap,
pus & geometrice & copiofe demonfirat in procemio quinti libri.  Reliquis
multangulis & eorum multiplis opus effet triangulo utrinfgque ad balim angy
liad reliquum tripliin feptangulo, quadrapliin nonangulo , & {ic deinceps:
in cujus inventione veteres geometra elaborarunt, Quidam (inquit Proclus
ad ¢ p 1) ab Archimedis helicibusincitatiin datamrationem datumangulum.
re@ilineum fecuerunt, quorum confiderationesifs-qui inftituuntur contemy
latu difficiles, cum fintin prafentia omittimus. Hacille. Geometricos autem

e

conatusillos libuit carioforum gratiain [cholis proponere,

8, Silatus fexanguli fecetur proportionaliter , majis [egmentum erit

latus decanguli,

Pappuslib. § th.g-:q;. & Camp. ad3p14. Secetureninm
aoradius feu latus fexanguli per 3 € 14 proportionalis
ter,& fit a e zqualis majori fegméto.Dico aelatus efle de
canguli : Nam {i continuetur deinde toto radio ini tota
aeipercierq fecabitur proportionaliter, 8 majus feg=
mentumeieritipferadius . Nam fire®aie« fectaeft pros
portionaliter,eftutisadie,ideftos nempe ad radium,
ficaoada e, Iraquepertrey triangulaido Xoaefuntxs

a

=
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(quiangula, & angulusdoexquaturangulooia. At angulusyoe eft quadrus
-plusangulidoe: @quatar enim duobusinterioribusada & eperzcy e 6xqua,
libusinterfeper3 c5 e &perio ¢ 6, ideo dupluseftipfiusaeoduplipercan
dem cauflam ipfius«¢io zqualisipfidoe.Itaquenoeeft quadruplusipfiusdoes
Itaquede cft quadrupla peripherized. Ergototaunedeft quintuplaipfiused,tos
taque peripheria decupla. Ideoque {ubtenfaeftlatus decanguli, - Itaque.

Si decangulum ¢ fexangulum inferibantur cidem civculo , recta ¢ latere utrinfoue continuata
fecabitur proportionaliter , ¢ meajus fegmentumn erit latis fexanguli : ¢o fi majus fegmentun res

&e proportionaliter fecke eft latus fexangul, reliquum erit latus decanguli.o p 13.
» - Comparatio fequitur decanguli & fexanguli cum quinquangulo.

9. Si decangulum, fexangulum , quinguangulum infcribantur eidems
cirulo , latws quinguangulipoteft laterareliquornm: ¢or fi relbgpotetla,
terafexanguli ¢o decangulieft latus quinguanguliiops.

“Efto latus infcripti quinquangulide, fexanguliei, decanguligo. Dico latus
caepoffereliqua. Sunto enim perpendiculares duz, priv a
‘maio,fecundaiubifecanteslatera quinquanguli & dev =4

canguli, & concurfus fecundx perpendicularfs cum la- \i
tere quinquanguli fity.Demonftrationis {yllogifmus et ;
hic. Oblonga € latere quinquanguli & ejus fegmentis :
2 xquantur quadratis reliquorum laterum: fed quadra=
tum ex codem toto latere xquatur oblongis e toto,& feg,
mentis per3 ¢13 :@quaturigitur & quadratis reliquorti
laterum. Demonfiretur {yllogifmi propolitio. Hac enim 2
pars fola dubia eft. Duo igitur trianguladei & yeifunt zquiangula communi
angulo ad eitem 2qualibuseqi&eiy dimidiinempecjufdemeis, quia ille eft
perio e 6, alter duorum zqualium, quibuseis exterior zquaturz c9 e6:& hic
in dimidiam peripheriam infiftit, Nam femiperipheriasls aquatur lemiperi=
phetizdars,itemalipfiar. Reliquaigiturls, reliquars, &totaridupla eftipfi
usrs:Ideoqueer duplaeftipius e o:&rsduplaipfius o u. Nam bifegmenta
1 patentperyers & g e16.lcaque peripheriaers dupla eft peripheriz e ou,8ideo
angulusein et angulieis per 6 ¢ 16 dimidius: bini igitur anguli duorum tris
angulorum zquantur. Itaque reliquus per c3 e reliquo. Quareper g €7, ut
laiasaeadei,ficeiadey. Itaque per 4 ¢ 12 oblongum extremarum xquattt
quadrato mediz , Jam connedtantur oy, duo rurfus trianguladoe8aoy xquis
angula funtcommuni angulo add,itemquedoy & oeq ideo zqualibus, quia
ambo zquantugangulo ad 4, ilieperroe s, hicper2ey , quia perpendicula-
tis bifecans latus decanguli facit duo triangula zquicrura & zqua recto angy,
lo crurum ideoquezquiangula.ltaque uted adao,ficesa aday Quare per 4¢
12 oblongum extremarum zquatur quadrato mediz, fpropolitioque fyllogils

40 miveraeft, quod demonfiraflc oportuit, Converfam huic manifeftam ulur,
PatEuclides 16 p 13, :

r to.
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O Ry trimz‘gwlzmz g quin?mngulum infmémtur eidem circulo
ad idem punétum ,veflainfcripta inter utrinfque bafim dicto puncto op-
pofitam erit latus infcripti quindecangulizcp 4, ‘
Latas : : ‘
enim tri
anguli
fubten.
det ; to-
tius pe/
ﬁphEI
xiz: duo : : : i
latera quinquanguli fubtendent}, e quibus fi tollas; relinquetur -1,  Itague
Si quinquangulum ¢ fexangulum infcribantur eidem circulo ad idem puncum peripheria ins
ger utriufque laterd erit pars tricefima totius peripheric \
Ut hicitaeg S
triangulatorii
-ordinatorum
quadrati, quin,
quangali, fex-
anguli, decan,
guli , quinde,
canguli infcris
ptio prompta
erit latere uni, 5. |
€0, quod repetitum quoties opus eft, peripheriarm totam fubtendat.

Po RAI‘JIGEO.BIETRIAE LIBq XIXG
de geodefia multanguli ordimati ¢ civeuli,

g ‘: X adfcriptione circuli & rectilinei geodefia ducitur multangulord ordi:

fatorll, atque imprimis 1pfius circuli.Concutfus enim bifecantiii dyos
angulos eft centrum circumfcripti circuli, ab eoque ad angulum radius,tumag

fiquadratym é dimidio lateris tollatur & quadrato de radio, latus rcliqui erit

perpendicularis per s ¢ 12, Itaquefpeciale theorema hicita inftituitur,
2 . o p . o R I . 0 -
Y Planus éperpendiculari i centro in lasus ¢on dimidio perimetri , ¢t
area multanguli ordinati, ‘

Ut hic quadrarum € 10 radio eft 100,quadratum & 6 dimidio lateris 12 eft 36, ‘_

quoilline

4 .

o

20
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guoilline dedudo reliquum 6 4 eft oaadratum pers
pendicularis, cujus latus 8 eltipfa perpendlcuiarls
exqua &l 24 dimidio perimetri planus cft2 40 area
quinquanguli. Demontiratio hicctiam eft certz il/
lius antccedentis cau(li.Nam de quinque trian gulis
inquinquangulo planusé perpendlcu!an & dimi/
dio balis eftunum,utante patuit, quintuplexigitur
facit totum : Atqui itla multiplicatio eft perpendicu/
laris per femiperimetrum. In fexangulo ordinato e~

o - tjamradius per 4 e 18 notus eft elatere fexanguh ute
hicquadratum ¢ radio 6 & 36, quadratum ¢ 3 dimidio’ laceriseft o, quo illinc
fubducto reltquum eltzy quadratum perpendicula,
ris : latus eft 5 perpe:1d1cular131pfa exqua &8 fer
miperimetro planus eft 93+ area fexanguli, Denigg
inomnibus multangulis ordmatis theorema fatisfa,
ciet. Arquehzc geod::eﬁa eft multangali ex adfcris
ptione, unde etiam et dimenfo circuli,rezeaywmizuis
quadratura circulivulgo.dicitur: argumentam geo,
metris omnium fere xtatum propofitum, in quo fe=

w feexercerent. Bryfo, Antipho, Euclides, Archime,
des, Apollonius, Porus, atqueé recentlonbm Bo-
etius,Campanus, Cufanus , Regiomontanus, Orontius hic elaboravere. Qui=
dam etiam mereaywrisuop im pofmbxlem credidere. Quaftion(s nouus eftinratio,
ne diametri & peripherie,

2 Pertp/aenmﬁ tripla diametri ¢ ﬁre fe ﬁ}m/eprzma. .‘
S Hzcratio ucapud Heronéeft Euclidi & antiquis geometris nota fuit . Quod
enim tripla fit, {exradii, id eft tres diametri indicant,
quibus peripheria per 6 €18 eft circumfcripra, & ideo - el
quia continens major , fed exceffus non planceft el o
¥ quifeptima. Deeft enim unitas unius feptima , &exce[ |
fusidem longe major eft quam fefquioctava . Jraque
quia diffetentia vicinior erat fefquifeptima, aflumpta
et lefquifeptima:vero quippe prepinquum prOAJfOW
to. Demon(iracio Archimedis valde operofaeft:li quis
tamen curiofius requirat, materiam excrcendiingeni itk ;
prorfus Archimedcam ¢ fcholis accipito. ltaque
L. Planus é radiv o peripherie dimidio eft ared czrculu
Higenim 7 radiuse :
dimidio - diametri 14 45 :
4o muluphcam 22 dimidis \ ]
um peripheriar 4 4 facit St
s
q—;‘érH«\—HElH-rﬁ#-H‘r:

_ 54 oblongum :in dia=
metro autem cuo latera

=

L2 oppo=
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oppofita, ftemin petimetro duo reliéua oppofitarectanguli continentar. Itas
quebinoiu m]dimidia duntaxat affum untur, a quibus comprehendituryes .
. ‘¢tangulum. Ef -
" 2. Ut14 ad 1y, fic quadratum diametriad circulum. . o
Hic enim tres proportionis termini dantur poteftate: quatrtusmultiplicatios -
ne tertii per fecundum 8 fa&i divifione per primumrinvenitur; ut hic quadray:
tum é diametro 14 eft196. quo-per 11 multiplicato factus 2152 dividatur per:
14, quotuserit15.4 pro quzfitocirculo-, quod edimenfis quadrato & circulo
per analyfinnafcieur. Namratiorg6ad 15 4 eftratior4 ad rr,utredudtis ters -
mml'_s.-ap-paret 5 Hicv.grg,fecun-d'us ﬁﬁxywwcmﬁs' EllC'ﬁdl'S eﬁ:apud Hcronem,fed i
paulo fecus, propofitus hocmodo. . Si de-quadrato diametri tollantur2,
relinguetur area circali:ut fi 19 6 quadratum dividatur per14;quotus erititem « -
14 ,quater fampta {unt 42, & fublatade1g 6, relinquuntis 4 quadratum-z,
quale circulo. Quadraturaigitur Euclidis ifia Archimede antiquioreft, &jus
cundum fitabantiquis geometris iftam geodafiam repetere, & tot Euclideis .
exemplis demonfirare geodafiam geometrarumingeniis nequaquam aliena
effe: fed demonfiratio rationis inventaab Archimedelaudem rationis etiam
archimedeam fecit, Ex eademilla peripherie & diametri ratione nafcitur dis
menfio circularium partium femicirealis fectoris,{fectionis,majoris minoris.E
3. Planus ¢ radio ¢z periphérie quadrante cft area femiciraulis - G
Uthicvi= ; = S ‘ « S
des:fadtus
enimayras
die multi
plicate rr:
quadiante
facit7.Po, ‘
te(t&ifta dimmﬁoﬁeri fumpto dimidio dimenfijam circuii. . Eb
4. Planws € vadio ¢ bafis dimidio eft ared fectoris, - 4 '
Hic tres. {unt- \

- feCtores ae bas
fis 12 pedum,
eiitem12pedd,
reliquus a4 72,
diameter 10,
multiplica ¢
per 6 factus e/
rit 30 pro pris

_ mofefore, qua- W
tus erit & fecundus : multiplicaitem:s per 32, quotuserit18Z, € quibus additis

~zedditur citculys 783, : - E

§.. Sitrians
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* g Sitriangulum é duobus vadiis ¢z bafi majoris feftionis addatur duobusiin e4 fefloribils, 1o
tiim erit area fectionis majoris : fin detrabatur fuo fectori veliquumerit area minoris.

Adde ad feoresae,8etl triangulum,; ut ineodem exemplo 4 oipedum 12,
totus erit 72 area majoris {ectionis, tollaturidem de 18 % tertio fectore, 6 relis
quum efit area minoris fe@ionis. n 08 i ; Bt

6. Circulus é planis ifoperimetris mequalibus et maximus, .
Quippc‘"qui-ﬁt‘ordinaﬁfsimus-,& terminatifsimus, ut circulusd perimetri
24%elt ' .
major
rectili,
neo iz

rimes-
tro,ut ’
quﬂ/-
drato
ct‘gia'n,-"- : B ! iy
gilo i: Atque omnino reliquis ifoperimetris recilineis . Qua derelubet Quin,
tilianiiocum 10 cgp.t lib adverfus Javdoyapize adjungere,, ut pudeat rhetori
esmettiz ufuin tam elegantem notum effe, qui plerifque {ammis hominum
opinione philofophis plane fitignotus.Quis (ait)non {ta proponenti credats
Quorum locorum extreme linex eddem menluram collfgunt, eorumfpativm
quoque, quod his lineis continetur, par fitnecefle et ¢ Atid falfum eft. Nam
plurimum refert,cujus fit formzille circuitus,reprehenfique & Geometris {unt
hiftorici, qui magnitudines infularum (atis fignificari navigationis ambita
crediderunt. Nam ut quacundg forma perfectifsima,, ita capacifsima eft :1deo-
queillacircumcurrens linea fiefficiet orbem , qua formaeft in planis maxime
perfecta, amplius {patium complecietur, quam fi quadratum paribus otis cfs
ficiat, Rurfus quadrata triangulis, triangulaipfa plus quis lateribus quam

inzqualibus. Sed alia forfitan obfcuriora,nos facillimum etiam imperitis fe,
quamurexperimentum. Jugeri menfuram, ducentos & quadraginta longitu
dinis pedes efle, dimidioquein latitudinem patére non fere quifquaim eft, qui
ignhoret: & qui fit circuitus, & quantum campi claudat colligere expeditum.,
Atcenteni & o&ogentin quamque partem'pedes,i dem fpatium extremitatis,

*fed multo amplius claufz quatuor lineis aree faciunt. Id i computare quem

piget,brevioribus numeris idem difcat: Nam deniin quadram pedcs, quadra,
ginta per oram , intra centum erunt, Atfi quindeni per latera, quiniin fronte
fint: exillo quod amplectuntur, quartam deducenteodem circunduciu. St
vero'porre&i uttinque undeviceni fingulis diftent non plures intus quadras=
tos habebunt;quam per quotlongitudo duceturiquz circumibit autem linea,
ejuldem fpatii erit cujus ea que centum continet. Ita qui dquid formz quadtar
tidetraxeris,; amplitudini quoque peribit.Eth' etiamid fieri poteft, ut majos

fecircuitu minor loci amplitudo claudatur. Hocin planis. Namin gollibﬁls
‘ r 3 vaiily
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vallibufque etiam impetito patet plus foii effe quam call: Exempla rem fubii,
ciuntoculis, vide s ne e ‘ _

180
: Ay
Q.AO :;3'* 4 TA
3 ' 180 R2400 |180 g = B G
| : : 77 L 197 100 o
120 28800 120 ] 1
] 1
- 80 s
¥ 2490
15 ;
S 75 5
E’ =ttt I,§ e :
L 19 Wiy
9

P. RAMI GEOMETRIAE LIB, XX
| ‘ de {uperficie gibba. ,
Tobusms oft faperficies que inequaliter intra [hos terminos inters
¥ jacet. ,

Superficies planaadhucamplifsime propofita eft, ex cujus contrario gibba
© pofsitineelligi: atque utantea planum pro fuperficie plana, fic modo gibbum
pro fuperficie gibba dicaturinec tamen gibbum quodliBet modo definitur,fed
quod (ectum plano bali parallelo faciat communi {eéiione peripheriam. Idf

lubet regulare nominetut. ' b
; 2, Gibs
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. turautem fpherici &

' fic motu peris .
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2, Gibbum eft [pharicum aut varium. ‘
Partitio refpondet partitioni linez in peripheriam & helicem.
3, Spharicum ¢ft gibbum wquidiftans a centro comprehenfi [patii.
Sicantea peripheria ‘ .
definita ¢ft, nomina SS ¥ .

{phzrainopia verbi,
cum {phara potius 4
fua fuperficie nomiv
nari debueric, utpla,
num cotpus a plana
fupetficie dicetur,
quz nominis hyfte/
rologia eritin fupexficie conica & cylindracea. \ Ttdgue

Fit converfione femiperipherie manente diametro,€ 14 d 11,

ute hic {i fpa, -
tium inter peri 2
pheriam & dia,
metrum inane
cogites . At
ut recto motu
linezrecta effis
ctor planum,

pheriz efficis
tur fpharicum: Atque utlocis omnibus re@ain plano, ficperipheriain {phas
rico duci poteit. ‘ :

4. Maximain ﬁ)l)aerim ‘p:erz;vfaeria, eft qua fpkcerimm bifecat.,

Quz de re&tisin circulo pracipinntur, eadem fere hucreferuntur,® quidem
circulorum {phare infcriptorum nomine, qui cum fphera in plano confide.
rantur, lineis etiam adumbrantur, & tamen qui circuliin fphara confideran-
tur, peripheriz revera funtin fpharico, Sicigitur Euclides 1y p 13 poftulat ma
ximum {phara circulum effe,qui tranfit pet centrum, id eft qui {pharam bifes
cat. Maxima itaque peripheria {fpharicirefpondet diametrocirculi. Tdque

Peripheria propior maxine eft major remotiore , ¢z utrinque equidiftantes & maxima due

funt equales,
: Simillima
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Simillis '
ma enim
hic repes . «
ti pofstie f
iis quz |
12.13.14
€I1§ pros
ponuns
tur, Ue

5. 'Planus émasimaperipheria do ejus diametro oft pharicum.
Geodafia [pharici & {pharicorum fegmentorum analogia quadam relpony
detgeodafizcirculas - ; !

ri. Sic igitur planus
{phzrici ¢ diametro
14 & peripheria 4.4
eft  {pharicum 616.
Sicantea circuli area
eftdimenfa perredta,
gulii & tun dimidio
diametri , tum peri= -
pheriz. Hicvero pert
totam & diametrum & peripheriam efficiturtetangulum prf-otis’quadrup]ﬁ
pro menfura {pharici,quiaperres planafimilia qualia-hic cogitantur e dimi
dio & diametri & peripheria,é que tota & diametro & peripheria , funtin a6

! t\\\\\\\\\\\\‘i{%}é
LTRSS R
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» - - . ’ >
plicataratione homologorum laterum, : c o agque

1. Planus é maximo civulo ¢z 4. eft [phericum, | ,
Confectatium patet ex elemento proximo .Archimedes de (phara demons
firat, fed prapoftere e conis {phericum-equari quatuor maximis circulis, Et
2. Ut7 ad 22.fic quadratum didmetri ad fpbericum. Ghat.
Nam 7 & 22 duo (unt termini minimiin ratione diametriad peripheriam: in
circulo autem ut 14 ad in,ficquadratum diametriad circulum.Analogia relpd

det, quia hic multiplicas per duplum, & dividis per dimidium : Illiccontra

multiplicas per dimidium, dividis per duplum. lraque illic circulus fimplex

efficieur, hic quadruplus. Hecigituranalogia eft circuli & {phaerici, ex qua etis

am eft hemifpharicum, fectio major, minor. TRER
3. Planus € maxima peripheris ¢ radio eft bemifphericum. :
uchicerit3o8.

G. Si quotapars et radii Pe;fmdiculam 4 centro ad bafim [eltionis

yajoris, tAnta augeatnr hemifpharicum,totum eritﬂ)hocrici major [eétio:
fintanta minuamr,reliquum erit iminor. j
: ‘ ‘utin

40
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utin exemplo pars radii tertii, id eft et dcentro, quanta pars hemifpharis -

cizoseftizz.
Additis igitur
132ad 308 O/
ponétur 440
pro fpherici

majore {ectios
ne : Detractis
autem relin/

» quentur 176
pro {pherici
minore feGtione.

7. Varism eft g‘l’ bum, cujus bafis eft perijkerm  atusvelta dtermia
1o werticis interminum bafis. :

Hzc affectio duplex eft communis fuperficierum variarum regolavium ; ut
patet:18.20.21.23 d 1L Infinite vero funtfpecies ut helicis, fic vari? fcd ab E;;di
deex omni numero, duz (pecies [electa funt, quas generali affectione comple
Gimur, : s, £

8. Varium est conicam cmtfylz'ndmcmm.

~

o8 1 Hx‘nimirum' gcoms’:_t'ris fpecies duz placuerunt: étque ut ahtea planum &
{pharicpm pro {‘upsrﬁ'c;cpa,zma&.1phazrica,1‘ta medo conicum & cylindrace
um pro fuperficie conica & cylindracea intelligantur. :
(onicumn eft quoda fubjectaperipheri '

0. (onicum eft quod afubjectaperipheria aqualiter fastigiatur ad

o :

verticei.

Eit converfione luteris cireq f bjec bheri v
B g Jubje! amperrpbesiz_am. : ket
it pollonio propofitum primo conicorum repetitor a Proclo ad
’ : evipsereed
u“; CZ:'X }’lanme lafere g dimidion@@ eft conicum,
emplo fuperiore latuseft 13, femiperipheria 1 5§,unde planuset2042> :
' s fuperﬁcie?s

30



fuperficies conica reui ffaddideris fubjectum circuldm, tota fupetficies cons
ftabit. Qu= vero de primargm Ggurargm 2qua a!utudme‘&:rcmprgcanone di
‘&a {unt,conicis etiam pofsintatiribui,indeque cylindraceis, tametfi ab Euclie

de hxc praterita fintin fuperﬁc“ie./ . e D) 4
II. C}?féndmcmm ﬂﬂ quo&l a j@-ﬁje&a Pfi’f}?}?f?‘i@ ad J@Hz’mem cequaa-

lein ¢o parallelam peripheriam wgualz’ter erigitr

ltajue

Eit converflone lateris circa duds peripherits £quales & parallelss:
Hocenim modo fabricatur Serenus. :
12, Planusé fua bafi ¢or altirudine eft cylindraceam.

Uthicperipheria 22,utcolligitur ¢ 7 diametro, altitudo 12. Planus f'gftm' Y,

lindraceielt 4 62, quibus [i addideris duas utrinque bafes, bis nempe 385 vel
77 , tota fuperficies erit §39 . Quamobrem hac paucula funto de fuperficie
gibba.

P:. RAMI . GEOMETRIAE LBIB, X X I
de lineis ¢ fuperficicbus in folido. S0

} Afcenus geometria fuitdelinea & (uperficie : fupereft ficrcometria pars.
artisaltera de corpore: flereometria eft in elementis exigua,& Plato 7 de
repub, conqueritur hanc {cientiam nondum inventam, & quidem duabus de

caufsis, quia difficlis, quia contempta:ideoque publicis honoribus & pras

miis excellentia ingenia excitanda ad tantz reiindagationem. Itaque Platonis
velutauthoritate permoti Archimedes,, Theodofins , Apollonius, Screnus,
Pappus in vacuas pollefsidis hujus partes ingrefsi mirabiles firucturas feceres
Archimedesin libris de {fphara & cylindro, de conoidibus, (pharoidibus,qua

dratyra parabola, Theodofiusin Libris de fphara,Apollonins in libtis de conis

¢is, Serenusinlibris de fetione cylindri, Pappus in vatiis plexi{que, unde Eus
- slidisinopia pofsitexpleri,

1, Corpus est Lineatum latum ¢ altwm, 1 d 11,
‘ Lengitur

10

o
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Longitudo enim fola}t:ﬁ: tinex, fongitudo & latitudo et fuperficief, longiny
do fatitudo, altitudo fimuleft corpotis, & hac magnitudinis trina perfectio eft
corpotis, quaintelligimusin corpore non folum lineas longitudinis & fuper=
ficies latitudinis, fic enim corpuselineis & ¢ {uperficiebus conftaret, fed [oli
ditatem in longfi, ‘
latum, altum conv
cipim’. Pars enim
corpetis qualibet
etiam corpus eft.
Itaque eciam folis
dum pro corpore
ipfo int:lligimus:
utin corpore deio >
longitudo efiac, latitudo efk4i, altitudo eft ao.

2. Términus [olidi St fuperficies, 2 dr. -

Terminus linez eff pundtum, neque pundtum tamen eftlinca aut linex pars
ulla, terminus {uperficicieftlinea, nequetamen linea efi (uperficies , aut fuper,
ficiei pars utla, fic modo texminus corporis cft fuperficies : neque fupetficies ta
men ek corpus aut corporis pars ulla : aliud eft magnitudo, aliud terminus
magnitadinis : ut pacuit § ex : utvero linex planzjam dicte funt qua {pectan-
turin plano, fic folide & linex & (uperficies appellantur, quz confiderantuy
in folido, earumque perpendiculum & patallelifinus e fimplicibus linefs res
petuntut. |

3. Si refla eft rellis in fubjeto plano interfectis perpendicularis in co-
munifectione,eft perpendscularis fubjelto plano:eon fi oft perpendicularis

Plano, 5t rellis in fubjecto plano interfeltis perpendicularis in communi

v fellione.e'3d e 4 pm,

Perpendiculum lineis in fuperficie confideratis attributum ¢t antea. Itaque
inderepetitur confeGarium de perpendiculolinez cum fuperficie ipfa. Duz
line funt perpendiculares, quarum altera in alteram incidens @qualiter integ,
jacet, & eadem definitione intelligimus fublimem lineam infinitis lineis in pla
no interfedts incidentem in communi puncto perpédicalarem effeipli plano,

quia xqualiterin omnes partesinteriaceat, & fingulisinterfectis lineis concipis -

mus fingula plana cum fublimi communia,ut fublimis & qualibet inter(ecta-
rum (intin eodem plano perpendiculares , fublimifque lineaplano fubjecto

Jdeo it perpendicalaris, quiain eodem pundo eft perpendiculatis omnibus

rectis quacumque parte fumpte fuerine: nefi cogites retasae, o, 4y, in {ubjea
&o plano {nterfedtas in communi feGiones: & fublimem sr fingulis efie per,
pendicularent fn commuini pun@o s, exemplum habebis confediatii, Itaque

: 81 &2 perpendi=
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perpendiculum linez ad planum fubjectum eft eli
neisin uno plano,8 confedarium modo-eft € prins
cipe illa definitione reciprocum,,. neque linearum
numeryas hic certus definitur. Nam fi deduabus eft
verum, eft omnino verum de infinitis 't quatuor e=
nim anguliredi fubjeftaram cam fublimi zquabilg
ftatum demonfirabunt, Intelligatur tamen minimd
de duabus fubjedisin communi pundo perpendis
colum, Communis autem fecio linearum hic pun/
&um dicitur, uedicitur ab Euclide nominatim ad
4 85pr1L

4. Sitres reltainter[efle funt cidemrelle perpendiculares in commu,

ni feCtione, funt in eodem plano.s p 11,
Ex perpédiculo enim & communi fectione i
tes ftatus, proptercaque planicies eadem: ut in fuperioreexemplo as.ys,0sfint

eidem fublimisr perpendiculares, eruntin eodem fubjectoaineoy. Atque hac

deperpendiculo fublimi, unde contraria obliquitas intelligitar vel inclinatig,

nisin angulo acuto, vel declinationisin obtufo, quaeft s & 6 d 1uitem fimiliz

um inclinationum ex zqualibus angulis quaeft 7 d 11: parallelifmus confes -
quitur, qui tametfi permifcetur cum folido perpendiculo, confideratur tamen

femperinuno plano.

5. Si duerelle funt perpendiculares fubjecto plano,funtparallele:cm

i parallelarum alsera eft perpendicularis fubjecto plano, reliqua et eis

dem perpenaﬁfcu!xw}s, 6.8 p1L.

Cauffa eft € primalege parallelifmi. Nam fi duzreGz funt eidem fubjecto

planoperpendicuy o i
lares, connexx re-
¢ta interiores ans-
gulos =quabunt
duob. redtis, pros J
ptereaque paralle
leeruntperiz e 5t
& fi in- parallelis : ‘
connexis alter in- | :
terior angulus reGtus fit, reliquus etiam rectus erit, quia communi perpendis
culodividuntur : utin exemplo. Sianguliadd & e {untrecti, 4i & eofunt parals.

a

lelz, & contra i parallelz fintai&eo, &angulus ad 4 fitrecius , etiamade re=

¢tus erit. ol
6. Sirecle indicverfis planis funt ad eandems rectam parallelefunt.
interfeparallele; o p11, |

1t hic

ntelligiturzqualisin omnes par

30
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 quodaeperpédicularis eftiptiio ipfa

CEEOMETRIAE LIB. XXTI. T4
uthichntredtede Euy in
diverfis planisadio patalle, e
Iz, cruntinter fe parallelz, \\ '
Nam & pundio i perpens $
dicularespero ¢ 5 funtoia / : :
&iu.Itaque per 3e0 i cum U -
fitperpendicularis duabus , .
interfectisia &iu, eft perpendicularis fubje@o plano.Ergo per 6 eyu&eatunt
perpédiculares eidem plano,ideoque peridem {unt parallelz, Hac Euclidis eft
demonfiratio : pofiulari tamen id potuit,
. 7.8idueretafint perpendicularesprima i fublimi puncto in reCtam
ﬁtéjeé?am , Jecundaa communs feltionein [ ub;‘eﬂo plano, tertia adicto
2 ( 5 - @ »
puncto perpendicularis fecunde erit perpendicularis fubjecto plano, €
II]J 1I; \ ‘ ' ;
Confectariumefi € 3 .11t fi A puncto fublimi 4 fit per1o e5 perpendiculatis
de in e pun&tum fubjediz recta 0,2
abecommunifectionepergesfital,
tera perpendicularisex , denique ¢y Y
fublimis re&ta fit perro ¢ ¢ perpendi=
cularisines ad pundtumy,ay perpen,
dicularis erit fubjeoplano. N™Nam

"

ae, necg dextrorfum necg levorfumac i e
clinatper ro e2.& quod iterumdy per, : o
pendicularis ipfi ex, neque prorfum neque retrorfum pendet. Itague in quas
tuor partes interjacet zqualiter Denique fi re&aio paribus angulis congruat
ipfisr tertium elementum,redierit.

8. Sirecta adato fubjecti plani puncto fit parallela reéte ad idem
plawwn perpendiculari,erit etiam perpendicularis fubjecto plano. ex 12

pIL 2
Utefto planumdeio, & datum punéum ineo fitw, unde fublimis perpendis
cularfs fit crigen
da,fiatd punéoy
perpendicularis y
sinf{ubjeGumpla-
num perve & ei l |
patallela ftatuacur WLy
wrpers crze'q. >
Jamur,cum ficpar € ¥
tallela perpendica,

Mari in
S 3 L in



tariin (abjetam planum, erit eidem per 6 ¢ perpendicularis, Sicfgitureft pey
pendicalum & paralielifmus folidarum rectarum ¢ fequitur de planis folidis
urramaque. i ' » : _ :
0. SiretlajnalierointesfeCiorum planoram perspendicularis commy
ni feltions et perpendicalaris reliqno , plana fumt perpendicularia: ¢o fi
plana fant perpendicularia,rectain altero pespendicutaris communi felhss
oni eft perpendicularic veligno.é 4 des38p i, |
Perpendiculum planorum e proxima perpendiculi ratione ducitur, planos
rumque inter fe zqualis utrinque (atus eft ¢ re@x in planum perpendiculo,

quia hincintelligitur planum ipfum zqualiter inomunes pactes lineis refis né=

pe lignificatasinterjacere,quodin libro : J
duabus utrinque paginis aperto percir |
pitur ¢ verfibus paginarum {e&ieni &
fubjecto plano perpendicularibus : Ut
hicvides. Hicigitur dao {unt, ut prius
communis {e&io & planum:antea utre
¢ta (ublimis effet perpendicularis fubje=
¢to plano, cadebatin communem fedii=
onem duaram redtarum, & perpendicy
laris eratrectis in eainterfeltis. Hicpei/
pendiculam ejuldem recie duplex exigitur, primumin cdmuncm fedtionem,
quzeft non pundtum utprias fn lineis, fed linea recta, terminus eft linea, &
planicies ipla prius explorataeft intra duas rectas, Secundumeeft in fubjedum
planum, ‘

10, Sirectaeft perpendicularisplano . ommiaper eans plana, funt ei-
dem perpendicularia: ¢o fi duo plana interfelta fime alicui plans perpen,
dicularia, communis eclio eff eidems perpendicularis. é19¢o 1o pIL

Hac clementa feparatim ab Euclide proponuntur & citantur: Prius tamen
eft confeGtarium o, & pofterius vty ;
cxeo patet, quod communis ipfa
fectio fit recta in quolibet interfes
ctorum fublimivm planoram pee
pendicularis & communi fedtoni,
& fubjedto plano.Nam fi commur
nis (ectio noneffer fubje@o plano
perpendicularis, negue interfeda
plana effenc fubjedio plano perpé,
dicularia, fed aliquod effet obliquum contra thefim : Ut hic vides. Atquihoc
perpendiculum eft planorum , parallelifinus (upereft,

11, Plana

o

4
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1. Planafunt parallels que nufguam annuunt,8 d 1.

Parallelifmus planorum é non concurfu verus eft, ficut reGtarum in eodem
planoadiie s,quamvislinearum omnigm nequaquam fit, 1ual’es in conico
alymptotas propofaimus primo libro ., In parietibus & tabulfis ediumequis
diftantibus parallelilmus planerum agnof(itur. 7 E¢

12, Que communiperpendiculo dividuntur.1.4 p 11,

Confedtariumelt €3 & 6 ¢, Nam {i media re@a cft perpendiculatis utrique
plano, eft etid ;
rectis utringue
inter{eétis per-
pédicularis in
communi fedtf
one, & redti u=
tringuéintetio
res anguli: pa-
raliclifmum ¢§ _
vincent ; Eft i/ 13 45 Y
tem edefinitioneipfa parallelifmiadirez. ‘ Et

15, Sibimerecte inipfis contermine , funt parallele.xg p e, . '

Tales funtoppofiti parieies in faftigio @dium. Ut funto e4i& oy plana qux
habeant binasreQases &iu, item o
wo&x$ conterminasina &o & pas
rallelas nempecq contrano &ia c§
tray o : Dico planaip(a parallela,
namtedtzue8lod,itemyi&odacon
nectant xquales paralielas , erunt
per 6 cr2 ¢ § xquales & parallelz,
& ficparallelifmum & aquidittan.
tiamindicabgnt. Idem vero fuerit
ficonterminas cogites infinite ex. :
tendi, plana quoque extenfa crunt ® 'y
infinite parallela. ' Vii :

14. Siduoplanaparallela fecanturplano , communes fetiones funt

parallele. 16 pII, '

- Uehicvides plana paralleladeio & uysrfe@a per planum 1) +f, communes
: ' - fectiones

T
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fectio, {7

nes [ ]

&fu (I

rotpas=

rallele, 'fv’/g ¢ {J

fecusis |

pfx, i=
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quib.

{unt, concurrent, utin puné‘:o‘f’contra thefim.

e T G EO M-E T R I AE LIB.XXII.
‘ de pyramide.

{tereometria

1. cAxis folidi et diameter civca quam. confvemmr ¢, 1510224,

Axisvitlgo putatur effe proprius fphzra:iit hlcae s verum etiain ateeibuicur
cono & cylindro, & :
folido plano, & ordi,
natis tetraedro,hexa,
edro, o&taedro,icofg
edro, dodecaedio, &
convetfionis motus
nominatim exprimi-
tur, uthicmotus geq
metricus intcli;’ga/'
tur: & fic axis in cos :
noidibus &Ciphmmdzbus dicitur.

2. Solidums rectum est cujus axis ef? perpendzm:’am centro Laﬁs. et

Sic conus, ficcylindrus retus Apoliomo & Sereno definiuntur,& hos folos
Euclides eonhdmavu imo folidum nullum nifi rectum geodafia (ufcxplt Tta= -

que generaliter de omnt folxdo id intelligi potefi: & aptius cftad Euclidis fies
reometriam.

3. S8 folida compreiyenduwur 4 ju_pe;ﬁczelzm/oomogmm cequal:bm
multitudine (o magnitudine,funt equalia, 10 d11.

Aequalitas linearum & fuperficierum nullo pr&upuo axiomate infiructa
¢ft, fed prafumpra et ex logico & communifenfu, & in plerifque épdpmoaisils

lic fatis

STereometua reGtarum & planorum ita eft: fequitur folidorum ipforum

LW
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: ;lfcfzitis&ﬂ“e potuit. Hicvero épdpueais corporum fit pet {uperficies. Euclides ti~
tum de planis loquitur,tereometria tamen de quibuslibet folidis vera eft. Duo
cubifuntzquales, quorum fena {uperficies planz (untzquales: duz {phaerz
funtzquales, quarum fuperficies funt zquales: duo coni cylindrique funt =
quales, quorum fuperficies fuperficiebus, bafes bafibus funt =quales : neque
tamen hinc dixeris ifoperimetrafolida qualibet effe ®qualia: fallere enim pofr
fitin heterogeneis, neque id modo poftulatur, fed ex @quali fuperficierum &
multitudine & magnitudine zqualitas folidorum dijudicatur. |

4+ Sifolida comprehenduntur a fuperficiebus multitudine equalibues
¢ fimilibus funt fimilia.o d11. »
- ConfeGtarium eft € generali definitione fimilium figurarum ad 14 ¢ 4 . figue
“rzenim fimiles illic definite funt @quiangulz & proportionales cruribus xqua
liumangulorum : Atin folidis planis fimilibus anguli @quantur ex fmilitudis
neplanorum fimilium,& crura #qualia funtipfe plana fuperficies, & ideo pro
portionales, zquales, & fimiles. :

5. Solidafimilia babent triplicatam rationem homologorum laterum,
€ duomedia proportionalia,33p1r. 8 p1z. !
Confectarium eft 15 e 4, utexemplum repetitum indicabit,
6. Solidum eft planum vel gibbum. |

Differentiz planorum 4 terminis {uis affumptzfunt, 4 lineisenim rectis &

obliquis rectilinea & obliquilinea fada funt,ita corporum differétiz funt 4 fuis
item '

¥ NS

mi/
nis,
inde :
plas | varr 1§ {240
na 60 LZOLE :
vel 5| Bo )

gib-\ | 7y ' "4
ba 23 : ey ,

g 3 ' 5 6
minantur,

7. Planum, quod comprehenditur i Juperficiebus planis,
ut planu’m avéigammoy redtilineum dicitur, ita folidum fi com pofitio pateres
tur,eaemaosdeoy tanquam dicas planifacium diceretur, quod facies habeat pla

nas: ﬁc enim tetraedrum, hexaedrum,& cxterx {pecies compofitis nominibus
nominantur.Planum corpus diftinguitur 4 numero planorum,qua édea funt,
unde tetraedrum ,pénta

jlec etiged edrum, hexaedrum, bafisetiam pro hedra dicitur,Pla
ni rectilinei differentiz fuerunt 4 numerolaterum vel angulorum, unde trilate

tum, quadrilaterym, multilaterum , vel trian gulum, quadrangulum,multan
t gulum.
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gulum.Siccorporis plani differentiz funt anumero term:’norum,quos’hedr’%s |
diximus appellari, {ed aliterquamin planis feries perpetuaeft in pyramidea’
quaternario:in pyramidato autem 4 quinario. Numerusjangulorum numero
terminorum non perpetuo refpondet pyramis tetraedra , pentaedra, polyes
dra, ¢ft quidem quadrangula, quinquangula, mui‘tang‘ula,fed prifma penta
drum eft fexangulum, hexaedram,octangulum,& licdeinceps. :

8. < smguli plani comprekendmtes angulum folidum fant minores qua

tuor reClis. 21p11, | AR , i
Nam fi quatuor recis zquarentur,complerent locum planum per 4 c1o e6,
neque omnino angulum facerent,multoque minus fimajores. !

9. Sitres anguli planiminoves quatuor rectis comprebendant anguls
folidum ,duo quilivet [ans magores reliquo : ¢o» fi duo quilibet [int mago.
resreliquo, comprebendentdngulum folidum.20 ¢ 23p 11 .

- Analogia efiad 7 ¢ 6 ,& cau(Ta etiam in promptu eft. Nam {i duo plani an
guliefientzquales reliquo,nullum fpatium medium cum reliquo ¢Scluderet,
quin [i cogites congruere cruribus pla= o ' o
num congruentia (ua facerent € duob,
unum:multo vero minus fi minores.Co
verfa hinc etiam patet. Eaclides ita de= .
monftrat.Primo {iangulitres [untequa L2 T e
les,duo:protinus intelliguntur majores ¥ ,
effereliquo. Sinanguli fintinzquales, itangulus¢ei majorangulodeo, 82/
qualis ampueetur deu, Eequetureniplico.lam perz e duo triangulades &
aeoxquantur balibusau&ao, Itemdo & o i majora quamai&do, equatur ipfi
au, Brgooimajuseltipfoin: Hicduo triangulanei& ieo duobus cruribusa-
qua, & balisointajor baliiu: Ergo per 4 e 7 angulusoei majoreft anguloien
Ergoduodeo & o¢i funt majores quam ipfeaei. ¢ i

10, Solidum planum estpyramis aut pyramidatum,
Vocabulis novisinre minime nova utimur, fed tamen nondum generaliter
nominata, Dichotomiw tales praceflerunt de linea lineato , trianguto triangu
lato : & veritas rerum in hec genera apte concluditur.

- IL Pyramsis e§k folidum planum dbafi rectilinea aqualiter faftig-
atuns,

146 5
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yi hie. . | §
intelli
gis &
trian/
gula
%aﬁ 4
eiin
vertis
cem o
erigi
trians
guld ¢
e, do
i,e0i
in py”
rami=
de dei
o4 Vis
des a
bali
-qua/ ] T : ‘
dranguld aeidin Verticem # triangula fimilitet erigl :
x, Pyramidis hedre funt und pluresanguh}sinbdf ‘1ter o mq::
E. Dyramis eft prima figura folidarum. ‘
ftenim pyramis in folidis, ut triangultuni inplanis Refolvi enith pyrami
poteftin folidas figuras alias, fedin nulla BT Lt
s ccnﬁagtem, 2 nullam fimpliciorem poteft, & pau;:ow
3. Pyrdmides equealie funt utbafes.seer 6 p 2., Ttaque

é‘ I."(eﬁp’ ac bafi ¢ dltitudine funt equales.o p 12, |
navi(s)g e{gtarla hacfunter2 813 ¢ 4. Atque hic Euclides utiri ptifmatis nomis
alim & altitudinem pro cruribus zqualis anguli, utin exemplis. Doz
t 2 pyramides

.
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pyramides
funt zque’
altz balis
triangule
prioris dus
plzad por
fteriorem.
Itaque pris
ma eft du=
pla fecun,
de.Item de i
exemplo {equenti, ut
alutadinem prima, _ : .
12, Tetracdrum eft pyramis ordinata a’ quatuor triangulis comprea

henfa.26 d1, 3
uchicvides. In planis reéilineis admonuimus in unoquoque genere unica
fpeciemefle ordinatam e triangulis @quilaterum, e -
quadrangulis quadratum, ficmodo é toto pyramiv
dum genere unicam fpeciem ordinatam effe tetrae.
dram :neque tamen omnem, fed quz comprehendi
tur a triangulis non {olum ordinatis quidem figillas .
tim, fed zqualibus interfe fimilibufque. Poflunt e~
nim corpora comprehendiab ordinatis hedris, qua
tamen non fint ordinata,quia hedrz illz poffunt ors
dinate {eparatim effe, {cd neque zquales interfe,ne=
- que fimiles, nequeideo ordinatum corpus compres ; :
hendent: qualia funt Archimedistredecim corpora apud Pappum ¢ lib. Tetra
edrum autem generalinomine {pecies ifta dicitur propter excellentiam, quor
modo etiam pyramis appellatut, Latin Ttaque

1, Tetraedrilatera funt fex , anguli plani duodecim , folidi quatuor.

Nam tetraedrum comprehenditur 4 quatuor triangulis ternorum Jaterum
arqueangulorum: unumguodque autem latus bis afflumitur, ideoque nume
rus et dimidio minor. Hac{untin {cholisad finem 15 . B

2. Tetraedrs duodecim complent [oliduim locum, ‘

Quria octo folidi anguli recti complentes locum & duodecim anguli tetraes
dri zquanturinter {e, cam utrique 2 4 rectis planis comprehendantur, Rectus
enim folidus comprehenditur A tribus planis re@is,ideoque 8 comprehendun
turl 2 4. Item angulus tetraedri comprehenditar & tribus planis xquilateris,
id eft 4 fex tertifs unius re@itideoque 2 duobus reis. Itaque 12 comprehendi
tur 42 4.8ic Potamon geometra (uteft apud Simplicium 8 cap. 3 lib.decelo)

- demonftraverat exangulis complerilocum (olidum 4 12 pyramidibys.  E
) 3. Siqus
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3. Siquatuor triangula ordinats &5 equaliafolidis angulis componantur , comprebendent

tetraedrum,] - : ‘
Hac

fabri

ca

prom

ptior '
eftuti , A/v
potes , 4 o
infub
jectis : : : : A ; _ :
exemplisintelligere, Hacenind triangula fic explicata copulato & connedito
inter fe, facies tecraedrum. , gl e

13, Sireltaporens fefquialternm adlatus trianguli aquilateri fecerwr
dupla ratione, duplum [egmentum perpendiculare trianguls centro, con-
nexum cun ejus angulis comprehendet tetracdrum. 13p13.

Comprehendi folidum 4 re@isintellige per planareciis comprehena, ut des
inceps. Ut hic efto primum rev . ¢
Gaaepotens fefquialterumad ' : ‘ '
ailatus triangulizquilateri, ut
antea patuit 6 ¢ 12 , & fecetur
duplarationeimoperrc13eqy ¢

SR : o
duplumque fegmentum 4o fit - N
perpendiculare gquilatero tris :
angulouysad centrumrper 7 9 J
€2r, fitque ! connexum cum ; g e,
angulis perlu, 15, 1y: Dico trianigulauys, usl, 35l uylzqoilatera & xzqualia eflc
quialatera omnia (unt zqualia : Humilia tria primo @quantur ex thefi, fubli/
mia tria pet 5 € 12 & & fublimibus quodlibet humili : Nam fi triangulo circu.
lus ¢ircum(criptusintelligatur, latus poterit triplum radifurper 7 ¢18:Atfubli
me poteftitem triplum, ut patet in prima figura de radio of, quieft pro radio
fecundz figurzur:utenimaoadoi, ficperic 4e8oiadoe,8pericige 4,ut
prima rectadoeft ad tertiamo e, fic quadratum ¢o ad quadratumoi, & compo-
nendo o cumoeutdeadoe, fic quadratado &oi, ideft per g e12 , quadratum
ai ad quadratumoi, ataeeft tripla ipfius o e Ergo quadratumaieft triplurn
quadratioi. Quarelatus fublime zqualeipfiai poteft triplum radii, lateragp
ideo omnia zqualia, proindeque & ipfa triangula.

A5l proindedue iR : t 3 P. RAMI

A

t
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P. RAMI GEOMETRIAE LIB XXIIK
: - de prifmate,

P]?amidamm oft folidum planum & pyramidibus camprébmn
[{un, '

Pyramidatum fic € pyramidibus componitur, ut e triangulis triangulatum,
& pyramis primafigura ficanteafadtaelt, & compofitio poftea per {pecies ap-
parebit. : : i

2. Py’mmida;tum eft prifma aut polyedrum mistum, ‘

. Partitio pyramidati deinde fuit difficiliorin materia rerum nondum f{atis a=
nimaduerfarum vel explicatarum : dichotomia tamen hic adhibita eft,quz no
bis oprima adhuc occurrit. !

-

3. Prifmaeft pyramidatum , cujus duo oppofita plana ﬁ'ﬂt.ﬂqualia,

fimilia, parallela: religua parallelogramma. 13 411
Ut hicvides. Py ;
- yamidis unicaba / X
fis fuit, prifmatis \\
duz funt bales ~ \\
oppofite primo
aquales, tum fir
miles, dendepa=
rallele: reliqua
funt parallelo=
gramme. Prifma
eitCampanocor : - .
pus ferratile, fecuto hempe quandam originem nominis: agie enim,id eft feco,
diftringo, 8 mgeouss eft coardatio, comprefsio, | Haque
- Hedre prifinatis funt binario plaves angulis in bafi. ,
Ut vero pyramidis & quaternario, fic prifmatis d quinario in infinitum accre
- tio eft, ut fita bafi wiangula, quadrangula, quinguangula, pentaedrum, hes
xaedrum, heptaedrum, & ficin infinitum. Prifma autemin Euclide fnterdum
fpecialiter intelligitur de pentaedro, utad 4o p1r,ads. 4 p 12, ut reGanguld
in planis prooblongo , & pyramis in folidis pro tetraedro.ordinato,
4 Planus ¢ bafi ¢o alticudine eft foliditas reltiprifmatis. ,
Geodaflia nempe pavallelogramii reé’tangﬁli‘eﬁ hic communis, cum altity
dinis planafuntredtangula parallelograthina, fed res per {pecies intelligetuts
S. Prifmaest z'?'fjjfssm pymmz’dﬁ bafi ¢o altitudine aeqmlézs.e' 7 P12
Utin exemplo prilma pentaedium feGtumeftin tres pyramides zquales:Pri
maenim eplanisdei,deo,coi,eio mquatur fecundz é planisa ot,aou,diu, dhd
pery e 7, quiaxquatar bafi & altitudine communi , Itaque prima & fecunda
. \ aquatur

1
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2quatar: J :

Et fecuns \
dacadem o P
zquator
ﬁbiﬂﬂL
dum bar .
fisfitios, \ :
& vertex
4, tumag’ :
zquatur
tertiz € © e
planisdin,diy, iy, 4uy. Itaque treszquantur, i bafis triangulata fit, prifma
folvaturin prifmata bafis triangulz, theorema concludetur ut prius,  Itaque
1. Planusc fia bafi ¢ triente altitudinis eft foliditas pyramidis bafi ¢z altitudine equalis.
Altitudo autem pyramidis habebitur, {i quadratum eradio bafis tollatut &
quadrate lateris: La= ; . \ Z _
tus enim reliquiper §
ez eritaltitudo,utin
fubjeto exemplo.
Hic area trfanguli
62745 eft bafis pyras
midis : Altitudo eft
3, quia per 4 ¢ 13,
latus poteft triplum
radii : Acfi de1a4

quadrato 12 latetis tollatur fubtriplum, id eft 48 ,reliquum 96 per ez erit
altitudinis quadratum , quadratique latus erit 9. Tertia autem pars 315, 0%

qua &bali pla
n?critzogil—;—-;%
Sicin exempio
fequéte quadra
tii 36 radii 6 tol
latur Aquadras
to 292153 la=
teris 175, reli= 8z
q3125577;§1a ’
tus erit y5.2,
Proaltitudine, : .
COJUS tertia 5. 27, & bafi 721 erit 387 Si pyramis fit curta, metire totam, &
gz:t;ni quz deeft, tum a tota dertrah'c qu’od defuerat: ut hic. Sl'tfto latus toti=
5165, e0latus particul_azl‘ls 8+s ,eritigitor perpendicularis totiusou I g;-f::tel‘
Hapars 52, ex qua & bafi 3¢ planus erit 4 71 pro tota pyramide. Atinmino,
re pyra-

\
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2. Prifinatabomogencd equealt

3+ Sireciprocantir bafi ¢ altitudine, funt equalia.3 4.p 11,

Co-
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4. Siprifina [ecatur plano oppofi
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Quiafeg”
menta funt
prilmata
homoge~
nea. ltaque
- cum fint &/
quealta, al=
titudine nempe fecantis plani, eruntut bafes, & hic bafes fumendz funt oppo
fitz altitudini. g

6. Prifmacipentaedrum aut ¢ pentacdris compofitum,

Partitio ut antea qualis fieti potuit, & hic folutio compofitionem oftendet.

7. Sipentaedraalierum bafis triangule,alterum parallelogramma ad
triangulam duple funt aquealia, funt 2qualia. 4.0 p1r.

Caufla efi brevis, quia dimidia funt ejufdem prifmatis : Ut hic prifmate per
diagonios oppofitorum laterum

952

L .
bifeGtointelliges. Euclidesita de- 7 Sa I f
monf(irat.Sunto pentaedradeion ‘
&ysrimequealta, primumbafis € 3 S "
triangulz eso,{ecundum paralle- % g

~ logrammes [ duple ad triangula,
utrumaque vero duplicetur & ab, | .
folvatur , ut primum fitaeioun, + 8 L o
fecundumysrivf.jam ex thefiba

fisslduplaeft bafiseio, cujus etiam dupla eft bafiseo per 4 ¢ 6 e1o. Iraque bas
fessl8leo @quantur,ideoque cum prifmata ex thefi hic fintzquealta, ut bafes
exconclufione xquales, prifmata erunt zqualia, ideoque & ipforum dimidia
@qualiaaciou8ysnlr, quapropolita fuerant. Prifmatis vero pentaedii geos
- dzliajam dita generaliter, res
e duobus fubfectis pentaedris
intelligatur. Planusex 1§ peris
metro bafis triangule & 12 alti,
tudineelt 216, quiadditus bafi
triangulz 15:%, id eft fere L bis
affumptx,ideft 311 componit
247% fammam rotiug {uperfici
ei: Atplanusex cadem bafirs?
& altitudine 12 ¢ft 185 1 pro to.
tafoliditate. ficin fecundo prif ,
mate pentaedro, qut cuneus cx acumine diciter, & qui propric a fecando pris
fma diceretur, {uperficies tota eft 150, foliditas eric g o,

u g, “[’r{'ﬁwa
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154 P, RAMI ‘
8. Prifmae pentacdris compofirums eft hexaedrumant polyedrum,

hexaedruis pamllelepzpedum aut tmpezium.
Partes {uis nominibus intelliguntur:& partitio eft fuperiorum fimilis,

9. Parallelepipedums eft cujus oppofita Plzmaﬁnt pallelogramma. ¢
24pIL | s
Itaque parallelepipedum in folidis refpddet parallelogrammo in planis.Hic
enim hedrz oppofitx funt parallelz, illicoppofitalatera funtparallela, Itague
‘1. Bifecatur plano per diagonios oppofitorum laterunm, 28 p ki,

Refpondet3 4 p1. 9
Efto prifma ¢fex ‘[RC— |
balibusai,yo,ye e 1
wi,§iyau,diagonii

bifecantperacé6e¢ ik

120 oppofitas bar ¢
fes, 8relique ops T
pofitz bafes duo~ ikl J
rum prifmatd difs :
fe&orum per 3 e zquantur. Quare duo prifmata comprehenduntur & bafibus
aqualibus multitudine & magnitadine : Iraque @qualia, £ by : Et

2. Sibifecaturduobus planis bifecantibi oppofits latera communis bifectio ¢ diagonius,
inter fe bifecantur. 39 p 11, |
Quia hic dias 5 " ‘
metri ( qualis i) J
eft illabife&io) = 5 { i
inter (¢ bifecan e o P
tur, utin exemyv J \ ,
plo. Efto paral/ \
lelepipediiaeio :
uyblfe&u%tdqz LB s
obus plani$ biv _
fecantibus op= U Shl o _
pofitalatera : digyefinpeelfinfidntel’ [ic communis fectio ¢sJ & diagoniusé -
o bifecanturinter fe. ,

10. Sitres rella funtproportionales’, parallelepipedum media £quns

tur aguiangulo parallelepipedo emmium.e’36 p 11,
Confectarium é 3 ¢ 5 ¢, quod nos admonuit antea in planis generaliter v¢/

rum effe de paratlelogrammis, quod reGtangulis duntaxaterat attributom.
1. Payallelepipeda rectangula offo complent locum [olidum.
1d refpondetin planis parallelogrammo rectangulo,utqueillic anguli plani

recli quatuor complentlocum planum, ita hic o&o folidianguli complemi_ox
el cum fo

Al
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eumfolidum, neque magls hic proprium cubo quam. fuuantca quadrato: un=
de Atiftotelis geometria illa emendatur.

12, ﬂgumtm paml[elefnpedt reﬁmgulz appellatur folidus, ﬂzﬁma
sribus mumeris 17 4.

uefi muoltiplicess.2.3. facies 6 folidum titem fi muleiplices 2. 3. 4. facies 24
folidum, & latera folidi 6,eruntr.2.3: folidi 2 4 , erunt2.3. 4. Sicin planis pla-
nus ablolute appellatur, ut hic {olidus. ltaque

2. Si duo [olidi funt [imiles , babent proportzon.zha latera ¢ duos medios proportionales. 21
d7.19.21p 8.

Confetarium eft &5 e 22 . fiunt autem medi proportionales é lateribus fimi
fium, fecundo, tertio, quarto: Item tertio, quarto , quinto . Ut hic vides,

2, 3. §. 4. 6. 10,
30, 6o, 1202405

P R.AMI GEO METRITAE LI B. X XIT1 7T
de cubo, '

| P A’mlleleptpedwm re&'angulnm efF cubus aut oblongum‘

Partitio refpondet in planis partition{ parallelogrammi rectanguii in
quadratum & oblongum, quin teta hzc differentia communis et planorum
&folidorum , tantumque quadrati & cubi nomina diftin&a funt. Namin plas
nis azquc&tfoildls dicuntur oblongum,rhombus,rhomboides, trapezium.

2. Cubus eft reitangulum ifoedrum.25 d11.

Uthic, Définitio rtfpondctquadtandcﬁmtzom utraque enim figura eftre’
Gangula & rectitermi

na: fed terminiin qua
drato latera dicitur,
i cubo dicuntur he-
‘dre, quz tamen late.
tib. etid definiuntur.
Ergo ut differétiz cor
pottigenerales agene
ralib, fupcxﬁcxcru dif=
« ferentiis plano oblis

quo:fic modo fpeciales 4 {pecialibus affumantar. Corpus planum quod comm
prehenditur & planis fuperficicbus. Corpus cubicum quod 4 quadratis com»
prehenditar, fed nomen generi defuit, quo propriecorpus planum diceretur,
Apecieihuic proprinm nomen factum cft cubus. De cubo myfierium eft quod-
dam apud Vitcuvium in proczmio lib. quinti, quod illic perlegito, Taque
1, Cubilaterafuni dwedecim , anguli planivigintiquatuor , folidiocto. 7
d K- ? T .
u 2. flocitem

<>

AR LA PRI,

b




I o:item eftéfcholio adfinem 14 lib. : ]

2. 31 fex quadrata equalia [olidis cng is corpotiantur,comprehendent cubunm.

uce
hic
in
duo
bus
exés
plis.

3. Siéquadrati angulis perpendiculares lateribus aquales [ublime conneltantur , comprehe

dentcubum, ex5 p1r. ;
Confedtarium eft é proximo fupetiore confectario, fex enim quadrata tum

connectentur. _
3. Diagonins eubi poteSt triplum laseris, |
Nam diagonius quadrati poteft duplum lateris per 3c5erz2, & diagonius
cubipoteft & latus & diagonium quadrati per idem : poteft itaque tiiplum
lateris. _ e
4. Siquatuor reCtarum continue proportionaliwm prima [it dimidia
quarte cubius , prima erit dimidins ad cubum [ecundee € 33p 11, |
Conle@arium eft € 15 cr e 4,unde problematis deliaci eft folutio ab Hippocta
te primum deprehenfa, utin prooemio plenius actum eft , At duarum mediv
‘arum mefographus ab Heronefuit.8 e13.
5. Solidus cubi etiam cubus dicitur, [olidus nempe aqualinm las
‘terum.1od 7 ki

Lidque

| Ttaque
Fit d numevo in fuum quadratum multiplicato. |
Sic efficitur cubus multiplicando numerum pet feipfum & factum per priv

mum ; quales funt & primis novem notis arithmeticis priminovem cubi,

X U & I

e W 8
Y27

4 16 64

s 25 12§

6. 36  .216
449" 343

\ @04, 0 2
‘ 9 81 729

Hazc generalis eft inventiocubi & geometrica & arithmetica, fpecialis inves
tio varia eftin Euclide & cStinue proportidalibus numeris & & cubisiplis,unde

repetito , fi quidem frucum tantx (ubtilitatis agnoveris. Analyfis quadrati
| :  lateris

-
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Jatetis proprium Theoremain Euclide habuit: analyfis cubinon habuit: ana
logiam tamen hicfequilicet, & alteram geometrica analyfeos utilitatem pro-
ferre: propofitio peranalogiam ficerit.

6. Sireftafecetur in duo fegmenta , cubus totins aeqmbimr cubis [eg-

mentorwim €9 duplicz' folido ;mcon\zpreken/& a quadmto"ﬁ;i [egments ¢o°

religuo [egmento, ak

Ut latus 12 feceturin 1o & 2 cubus 1728 ex toto 12 zquabitur’ duobus cubis
1000,8 8, & (egmentis 1o & 2,& duplicifolido ; quorum prithus oo ter come
prehenditura roo {ui fegméti quadrato & i 2 reliquo fegmento, fecundus 120
teritem comprehenditur 4 4 (ui fegmenti quadrato & 1o fegmento. fed rem
totam genelis totius cubifacilius declarabit, quomodo nempe extremi & fns
ter medii folidi generentur, fiatigitar cubus e tribus zqualibys lateribus 1z,
12,12, atquein primis fecundum latus primo multiplicetur fic,

12
2
2,
12

Produ&asnotas neaddito, {ed fingulas pérteliquum latus muttiplicato, &
multiplicatas addito feparatim (i<, :

-

54
R
v X
4 8
2 4
2 4
) e S

1, 6, 12, 8
: Ttaque

Latus primi cubi fingularis et alterum Latus fecundi [olidi , ejufdemque lateris quadratus et al
terum Ltus primi folidi , cujus relignum latus eft latws fecundi cubi, ejufdemduereliqui lateris
quadratwseft veliquum latus fecundifolidi, :

Iniftaigitur equatione quatuor folidorum cum uno {olido con tiderabispe
culiarem genelim & compofitionem, primum ut cubus ultimus fiatex uitimo
fegmento z, tum ut (ecundus folidus 4 4 quadrato fui fegmenti & 1o, & relis
quo fegmento ter comprehendatur: Denique ut primus folidusauoo quadra
to (uifegmentiro, & reliquo fegmento 2, teritem comprehendatur : poftremo

-utcubus1ooo fiat e majorefegmento ro . Ex hacigitur genefianalylis contra=

ria deducitur e mutua cuborumcum {olidis colligatione, qualisin quadrg tis
, 32 dicta
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dictaeft, Hicenim tamet(i de lolido agitur,attamen duolatera {pecantur, quis
alterum compofitum & planum eft. primiigitur cubitooo latus 1o, eft clavig
ad duosfolidos, & cubum fequentes aperiendum . Eft enim alterum latus fee
cundifolidi, quippe comprehenfiterab eo & fecundi fegmenti quadrato. Eft
etfam cjufdem lateris 1o quadratus 100, latus alterum primi{olidi 600, coms
prehenfinempe ter ab hoc quadrato 100, &reliquo fegmento 2 ; eft etiam re
liquum primi folidilatus 2 latus fequentis cubi:ac poftremo ejuldem lateris -
-2 quad ratus reliquuam latas fecundi folidi. Hecigiturvelut Ariadnes filo tam
varii laterum errores explicantur, utin quadracis fuit. Nam cum latera fingue
larium cuborum inveneris, latus etfam cubi totius inveneris : tametfi enim cy
* bus univer{us eft major cubis partium : attamen latus univerfum eft zquale

lateribus fingularium cuborum,& (olidis intermediis duntaxat utimurad cus
bifequentis latus inveniendum. Quaratur igitur Jatus cubiry 28, Primum no
tabis punétis ultimum & millenarium, deinde quemcunque locum, fic y728:
Deindecubi maximiin primum paéum definientis inveni latus cubicum, hic
eritx: feorfum nota 1, & lateris cubum tolle de numero defnicntein idem pun
¢tum ,nihil manebit, fic1728(1: Hoc primum fingularis cubi latus eft , Secuns
do latusidem triplicetur, fient 3, primum latus fecundi folidi. Hic numerus
triplus dicitur, fubjiciturque cidem (olido fic,

x7? 3 @

Item latus quadretar, erit 1, & cum quadratum fuerit triplicetur, erit3 ptimii
latus primi {olidi, & divilor dicitur, eidemque folido fubjicitur,fed infetius,
ut & triplo fejungaturfic.

4728 G
3

>

Idem etiam divifor habetur multiplicatione quoti per triplum, quia folidusi
dem eft quocunque ordine tria ejus latera multiplicentur. Perinventum divi .
forem divide primum folidum,emergit 2 reliquum ¢jufdem primifolidilatus.
Atquelatus hocreliquum, quia fequentis cubi latus eft, cum fuperioris cubila
teredeinceps adnota, & per quotum 2z maltiplica ; diviforem, facies 6 fubjicis
endadivifori. Poftremo idem latys 2 quadretur, fiet 4 reliquam latus (ecund
folidi: 4 igiturper 3 triplum multiplicatis fiunt1z,item {ubjicienda fecuné{o
‘ folidos
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fotido. Denique 2 latus cubi cubatum facit § fubjicienda fequenti puncto ; ad
de tres [unmas, facies 728, quibus fubdudtis nihil manebit,fc, =~

A7 2/8/ 61
1

s
3
€

28
F23 ‘

Quod ficubi fingulares duobus pfures fuerint, latera pracedentia pro unice
fumuntur : ut fi quaratur latus cybiz 4012224 , notabislocis cubicis, latys
primi cubierue, fic, | &

TR s
,3"%40-12.1243 3

Deniquefecundifingularis fic eruatur,

1
7244 p
FJokorx224 (32
Sk
v
I
348
5768

Hicigitur cum duo latera fint tanquam unicam triplicandam & triplum fuba
jiciendum (ecundo folido : eadem duo latera velut unicum quadretur,quadra
tumque triplicetur, fient 3072 primo {olido pro divilore fubjiciéda: per hunc
diviforem divide primum folidum , quotus erit 4 , per quem multiplicato dis
viforem3 o2, facies 12288 , Pofiremo quadra 4 quotum, fient16':iis multipli

catriplum 96, fient 1536 {ubjicienda triplo,Tandem ctiam quotum cubatum
ideft




id eft 6 4 fubjice pun&o féqucnti, & tres fummas addito, & fubducito, nihif
manebit, fic, 2 {5

rr gL :
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Aliquando poft cubicum latus jam repertum, locis proximis neque folidus
eft ullus, neque cubus, Itaque tum lateri invento, circulus adfcribendus eft,ut
in cubo 8r2z0601(201, Sifecundum latus primi folidi fic majus latere fequens
tis cubi, folidus divifus partem fecundi folidi complectebatur, ideoque minu
endum latusillud et ,ut in cubo 17576, primum latus etit 2 , fecundum, fi fea
ceris 7 , ut videtur initio fieri pofJe, facies primi folidi fecundum latus majus
latere fequentis cubi. Itaquelatus illud minuatur, & pro 7 fume 6, latus legiti
mum produces,analylis tota erit 17576(26 . Hec via generalis eft & commus
nis ad quamlibetmagnum cubilatus retexendii.Sicin cubo 312908547069

latus invenictur 6789. Inpartibuseft quoquecubiratio. Nam fi propofi-
tus numerus cubus nd eft,nullii eff ejus in numeris verum lacus, cubi tamen
 in eo maximiverum latus erui poteft: utin 17616 cubus continetur 17467,
&-latus ejus eft 26 , & fuperfunt 40, Latus itaque numeri non cubi nullum
tam accuratum reperietur unquam, quin accuratius inveniri pofsitiut dequa
drato jam dictum eft, duoque item hic modi funt cubicum latus vero propine
quum inquairendi, quales etiam in quadrato ante declarati {unt. Primus mor

dus fubducit duos folidos & ultimum cubiiin proximo majore cubo compre .
henfos, quo intelligatur duorum continuorum cuborum diftantia ,licut an=
tea duorum quadratorum diftantia intellctaeft. Huc enim cubicus gnomo
quidd recurrit,quem cocipis e tribus planis cubi,uti gnomoné quadiati eduo
bus quadrati lateribus . Sicin exemplo 17616, ubilatusefiz6,& fuperfunt
40, fequétis cubi. Divides 27 in 2.6 8 1,& utantea didicifti folidos hinc& cubdl
facies, primus [olidus comprehendetur ter & 676 quadrato fegmenti 26 arre
liquo fegmento. lraqueerit 202 8: fecundus comprehenditur tet aguadrator,
& reliquo fegmento 26, & etit 73. Cubus autem r cfi 1 : adde igitur illos duos
{olidos, & hunccubum, habebis 2107 pro nominereliqui 40. Itaquelatus
17 m’s eit “TTB; quo intelligitur, utanteain quadrato, quantum numerus

Lo abefth nomine 2107, tantum cubum propofitum abefle a proximo majo’
fraque fi numeratorem 4o tollas A nominatore 2107,& reliquum 2067 ads
das 17616,
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das17616, totus erit19 683, cubuslateris 27, Secundus modus <ft per partes
'magh-icujufdam nominis {ed cubicas, ut earam latus jam certum fit , ut nu=
merus idem 17616 redudtis ad centefimag cubicas, id el ad Ts55555 facit
17616000000, ciu;us numerilatus eft 2601 pro numero datari cételimard, fic
200t ideft 2655 (uperluntigyr2199,que necentefimam quideminvento
lateri poffunt addere, quia differentia cubi proxima majoris majoreft, ideo
reliqualla defpiciuntur. Atque hzcde cubo: de reliquis autem parallelepipe,
dis, oblongo , thombo, thomboide, deque trapezio & polyedtis, pentacdris
fiereometna pracipua nulla eft. Prifmatis geodzfia eft expofita prius , exem,
plistantum {pecialibus opus eft, Ut hic, Planus é bafis perimetro 20 & altitadi

nes eft 100 . Addits utrique bafi , ' re :
25 &24,id eft 50, totuseft 150 pro
tota {uperficie. Planus vero € bafi

foliditate: fic in oblongo, planus-
ébalfis perimetro 20, & altitudine
meft2zo, quiadditus bafibusz 4

tota fuperficie. At planuse bafi2 4
&altitudine 11 eft 26 4 pro folidita,
te. Atque eadem geodafia erit-in | :
dimetiendis parietibus re®angulis vel portis aliqua fenefira, aut cavitate vas
cuis, fivacuaipfadetrahantur, Ut hicvides . In proximo exemplo (pifsitudo
eft3 pedum, latitudo 12,al- '
titudo 11z tota itaque folidi, e T rmmmmimg,
taseft396.acportactt {(pil ™ [ \\\
fitadinis ; pedum, latitudi L
nis 4 , altitudinis 6, folidi=

tafque portz 72 pedii, qui=

bus fubdudis & toto parie

te reftant 324 pro reliquo
parietis corpore. In fecuns . g a5 ‘ E EETE
do exemplo longitudo pe- . & WRgad Al
dum 10, fatitudo 8, altitudo 7, faciunt totius corporis §60 p/,edes-: Cavitasla,
gitudinis 6, la= ‘ " . |
titudinis 4, alei -

dudis de 560,

reliqui fumma

eft392, Sicam, I St b ' :

plifsimi wdificii parallclepipedos patictes, mutofque omnes metiriliceat.Eas
2 R , : j X dem geos
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dem geodxfia eit in thombo, thomboide, trapezio, & quolibet multangulo;
bafis metienda eft ut prius, tum ex ea & altitudine foliditas conftabit; utin
rhombo balis 2 4 altitudinis 4 foliditas eft 9, in thomboide bafis 6473,
altitudinis 1, (oliditas 102852 _

Eade i
geo=
dxfia
denis
que
trapes
ziizue 1
in e=
xXemy
plis.
Super, 5 i
ficies primieft 198, foliditas 192 L. Superficies fecundieft 14 8.3, loliditas 9122,

Eadem
& prifma,
tis polyer
drigeo-
defiaerit:
Ut hic vi.
des in o~
Ctaedre
bafis fes
xangula.
Superfi, ‘
_ cleserit 7629 foliditasr4 9 2.5
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P
e

£ :":_/

B A
B oo
P ERS TS

el

Iy L. 3. s 5. +

20

Atquehincva,
ford qualibet
plana folidita
tis {pecie figura,
torli capacitas
eftimari pos=
teft: e hic viv
des , Hic enim
planus ¢é bafi
fexangula 413:
radiusenim e(}
I>tus per 6 ex8,& altitudine § erit2053. Itaque fi pes cubicus cotitineat 4 quat
tas utPatifienfes loquuntur, vas continebit quartas szag., id eft fere 823. !
iy Sttt P RAM
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«de polyeduis miftis ordinatis.

s Olyedrum miftum ordinatum of} pyramidatum compofitum ¢ pyra-
midibus vertice coeuntibus in centro, ¢or fola bafi eminentibus,

- Pyramidati primum genusin prifmateita fuit: dicatur polyedram miftum

ordinatum (eparatim a pyramide & prifmate : quia neutrius definitio ei conve,

nit. Pyramis ab una bafifaltigiatur, miftum non item , Prifmatis oppofitapla,
na funt zqualia, fimilia, parallcla, hoc convenic. At reliqua plana prifmatis
funtparaliclogramma, quod neque o&aedro, nequeicofaedro, neque doder
caedro convenire poteft, cum planao&aedri &icolaedrifint triangula,dodeca,
edeifint quinquangula. Quare neque pyramis neque prifma hic dici poteft,
pyramidatum tamé eft € pyramidibus vertice Cut & geodxfia mox intelligecur)
coeuntibusin centro, & {olabafi eminentibus, neque tamen propterea dixes
ris talibus pyramidibus inordinatis complerilocum, neque enim omnimodo
fumpta compleant locum . Atqui é polyedris mifiis ordinatis Euclides tria
duntaxathzcordinata {ibi propofuit, qua 8 nobis funt propofita, Cii igitur
pyramidatum miftum ordinatumita componatur é pyramidibus, geodefiais
pliuserit€ geodafia pyramidum componentium : balifque una per numerum
omniam bafium faciet corporis fuperficiem, & pyramis una per numerum o~
mnium pyramidum multiplicata faciet foliditatem.

2, cAltitudo componentis pyramidis habetur per radium circuli bafs
circwmcripti,perque polyedri femidiagonium. | -
Bafis pyramidis patetoculis, altitudo intus latee, invenitur autem per tri,
angulum rectangulum, cujus bafis eft femidiagonius, crura radius circuli &
perpendicularis altitudinis. Itaque (ublaco radiiquadraco de quadrato femis
diagonii,latus reliquiper 5 e 12 exit altitudo: fed radius circuli [pecialem inven
tionem per fpecies bafis criangule primum, deinde quinquangulxz habebit.
3. Miflum erdinatum ef? m’angulm éaﬁs aut guinguangule,
Partitio et ¢ fubjedis bafibus. \ . .
4 Siquadratus ¢ larere trianguls bafis erifaviam dividatar, latus
trientis erit radius circuli évz; (1 circom I cripti, ,
Ut patetper 7 e 18. Atque hecradii circularis inventio eft pro oQaedro & is
«ofaedro,

5. Mistum ordinatum triangule bafis eft oltacdrum aur icofae-
drum,

6. Otacdrum eftpo yedrum miftum ordinatum , quiod ab offo triz
angulis comprebenditur,27 d 1. '

X 2 ¢ hic
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1. Ofdedriliterd funk 1z, anguli plani 2 4. folidi 6. . :
Hotitem et defcholio adfinemglib, i : . Et
" 20 Odlaedra noven complentlocum folidum.. -

. Quadraplex eninrangulus tetraedri equatur triplici oftaedri, & dodecus
plexideo nuncuplici. Itaqg novem anguli octaedri valent octo {olidos rectos,
: Eﬁfﬁ'ta Potamonisdemonfiratio ex angulis confentanea Euclidis demonfiratis
oni, item exangulis quod quinque tantum folida fint ordinata demonfirantis
o&aedrii folidiloci completivum efficiet.contra Ariftoteléutque in planis,fic
~in folidis triplex figura complebitlocum. i i .

3. Sitrianguls ofo equilatera ¢ equalia folidis angulis componantur , comprehendent: =
octaedrum. \ :

Hzc vero- : ; :
~ fabrica faci , : :
liseft, utpa. /\ LB | |

tetin fubje i z : S :
. &o exéplo: /\/\/\/ ‘ ‘ | . it
. ubiuides g~ . | |
quamdu/ : \/
plicispenta \ .
- edriduo tri e
angula zquilatera zqualiainterfecari, . TR T A
7. Sireltacentro 'qmdmti utringue perpendiculngis wquali«: ﬁquiaé‘

gowio conneClatur cumn angulis , comprenendet oéta edrum 14 p13.
Nam per, Y - .
pendicu,
larisyud& & g
sucam fe, ' / i
midiagos | _ : o :
niisud ,u | i ,
oa.“£a« “3.‘:. : v \ - 49
zquabit -
pers e = .
octo late . :

-
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rayd,ye,yo,yi,se,si,sa,so:o&oque'triangula. : Ttaque

1. Diagonius oétaedri potest duplum lateris

Utpatet per§ €12, ; ' Fi e
2, Siquadratum de latere octaedri duplicetur,duplicati latus evit diagonius, '

utin fubjedto exemplo latuseft 6 quadratumy 36, duplicatum 72, cujusla
tus 85 eft diagonius. At g o -
hincexiftet geodzlia oftaes %
dri, Semidiagonius enim
eft 4315;;5 cujus quad;atum
elt175%5: & quadratum de
6 latere trianguli equilate/
) triplll
radiieft 36, eque 12 triente
latu'vs‘g-;-eﬁ‘ radius circum.
{cripti circuli. Quare fublas

i 8 re 2 71 X g o
toquadrato 12 de quadraro 8.2 refabunt $335 quadratum perpendiculatis®

cujuslatus 2L eft ipfa altitudo perpendicularis, cujus pars tertia eft 15 qu=per
,sggbaﬁm triangulam faciant rr_[-%% prooctava pyramide, qua multiplicata
per8 facit 9;7-‘2-3’- pro toto actaedro. |
A 0 . V4 val e . a .
8. lcofaedrum est polyedrum miftumsordinatum dviginti triangulis

comprebenfum.29 d11.

e e Tion £30 1 Ttdque
L. Tcofaedyilaterafint3 o, anguliplani 6o, folidirz, |
- Confetariumeftitem é (cholio ad finemrglib. -~ - Bt
2. Sivigintitriangula ordimata ¢ equalia folidis angulis compondntur, comprebmdent icos

%13 _Fa‘bn'ca

\
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9. Siordinata quinguangulum duplex ¢ decangalum unum eidem

circulo fic inferibantur , ur latus utrinfque quinguanguli fubtendar duo Iy
tera decaniuli , Jexrecte circulo perpendiculares v radio ejus aquales,
quingue ab angulis alterius quinguanguli connexe ¢on inter fe, ¢ cum
angulis reliqui quinquanguli , fexta a centro tringue continuata latere
decanguli, ¢o connexaillic cum quingue perpendicularibus,bic cum ans
gulis [ecundy quinguanguli comprebendent icofaedrum.é 15p 13.

Fient enim viginti triangula ¥quilatera & zqualia. Efo igitur quinquangy,

lum dupldss primiiaeioy, fecundumysrim, quori
latus quodlibet fubtendat duo latera decanguli,né-
peutym,fubtendatys Xam, tum funto perpendicus
lares quinque ab angulis fecundiquinquanguliy g,
s),rv, lf,mt & conneditur primo inter fe per conne
Gentesn ), Jv,vf,ft,tn, fecundo cum angulis primi
quinquanguliper connedtentesne,ef,i,iv,v0,0f,
fu,ut,ta,an Sextaacentrod(itbgradiysde conting,
atus utrinque latere decangulicg & db connexafu- e ¥
pra cum perpendicularibus, ut per connectentesng, _
¢g,/nfracum angalis primi quinquanguli, ut per conne&entesbe,bi, & cateris
focis [imiliter, omnefque planis compleantur. Hoc dico icofaedrum effe, &4
vigiati triangulis xquilateris & qualibus comprehédi. Primo intermedia de
cem triangula perpendicularibus omifsis equilatera effe & wqualia unum des
monfirabit, utna t. Nammt&yu (quiafunt perpendiculares ) funt etiam pet
6 e 21 paralicle, & ex theli funt @quales. Itaqueper 6 ¢ 12 ¢ § 1t zquatur ipfl
ymlatedi quinquanguli titcmn a per g ez potelt crurany &y ¢, id eft per fabriv
rcam latera fexanguli & decanguli, & perconverfam g ¢ 18 eft latus quinguan
guli:ldemeritdeat. Quarenatclt xquilaterum : idemque de reliquis novem
intermediisnuae,ne), e )i, jiv,ivo,vof, fou,fut uta,tan, Similicer & de quin,
que {uperis triangulis probabitur dudtis redtisdy & cn, quz ut prius ( quiacon
ne&tunt ®quates parallelas ipfasde &yn) cruntzquaies. Atdy eft latus fexan/
guli. Itaquecnlatas idem evitfexanguli, &¢ g eft latus decanguli.itaquegnpo
tens utrumque per g ¢12 erit per converfam g e g latus quinquanguli, & fimis
litergt concludetarlatus quinquanguli. Quaren gt e 2quilaterum , & quatis
ot reliqua fimiliter erunc xquilatera, Reliqua quinque infra triangula ﬁmc;'li
modo

W
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modo concludentur : unum igitur efto pro omnibusib edudis radiisdi & de.
Namibpotens utprius latera fexanguli & decanguli latus erit quinquanguli,
erit, & pariterbe potésde& d blatera fexaguli & decaguli, latus quinquanguli,
Quaretriangulumebielt equilaterum, & quatuorreliqua (imiliter oftenden.
turzquilatera, Omniaigiturlatera viginti trian gulorum cum fintzqualia, ¢
runttriangula ipla zquilacera,& per ¢ 6 e 7 zqualia,

10, Diagoniusicofaedyi ef trrationalis ad latus.

Quartum eft exemplum drcyles vel dovuperpie primum fuit de diagonio &
latere quadrati, fecandum fuit de fegmentis reca proportionaliter fecte, tex
tium de diametro circuli & lacere quinquanguli, Et

1, Poteft quintuplum civcularis radj,

Nam per8 e18 continuata € latere fexanguli & decanguli fecatur proportio.
naliter, 8 majus fegmentam eft fatus exungali: Ur hic bifecetur rerpendicula
risdein puncto tumeo,id eft minus fegmé
tum continuatum dimidio majoris,id eftie
poteritper §er4 quintuplum ejufdem di
midiiie, ltaque cumio dimidium diagonii
pofsitquintuplum bifegmenti, diagonius
tota poterit quintuplum totius bifedti, At
quihincetiam erit geodzfiaicofaedri. Nam
ad altitudinem pyramidis femidiagonius .
et elatere decanguli & femiradio circuli: latus autem decangulieft re&®a fu,b:r
tendens dimidiam peripheriam lascris quinquangularis, vel majus fegmenti
radii proportionaliter fecti, Sic ,
enim geometrice fumi poteft, &
pro fua menfura numerari . Ita,
quefiquadratum ¢ latere decan,
guli tollatur & quadrato é latere
quinquanguli, relinquetur per o
e18 quadratum € latere fexangit
li,ideftéradio. Latus decangu
liquia latus quinquaguli hic et 7
65 erit3-2recta nempe fubeens ' . ' :
dens dimid{am peripheriam : femiradius antem fic habebitur. Quadrata qain,
quanguli& decanguli funt 3695332 : & fubdudione hujus ab illo reliquum

B gt

Quadratum fexanguliper g c18 et 26358 | & reliquilatus Bic radio eft 5 & Se;
Ie%mad&us.l.guucﬁg; :addelatus decanguli3 2 cum 22, totum erit 532
pro emidiagenio icolaedrf . Radius circuli triangulo circumferipti eft per 7 ¢
18idem qui prius 32.e quadrato nempe 12. Iraque fi quadratum circolaris ras
diitollatur} quadrato femidiagonii,relinquetur quadratum almud‘m‘:s & per
pendicalaris : quadratum femidia goniieft3 5332 quadratum radii circularis
eft12, hoc ap illo fublatum relinquit 2 37?:%%: cujus latus eft fere § prodp;z;gln:n,
el dicula-
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diculari &altitudincprc_;poﬁta:unde'jampyramis z(timetur. Bafis pyrémfdfa
wiangulaelt 1553, Planusex hac bafi & tertia alditudinis eft 2522 quibus per
2 o multiplicazis fummaicofaedrielt 519%_‘1. ; Haec‘geodaeﬁa eft icofaedri.

12. Polyedrummistum ordinatum quinguangule bafis et quod 4 dug

decim guz’nquangﬁf&.&mmpre/dez'tur  ¢o dodecaedrum dicitur,

‘ - Itague
1. Dodecaedilaterafunt 30 , anguliplani 6o, folidi 20. | :q !

Hocitem eltexeodemillofcholioxglib. : ¥

2. Siduodecim quinquanguld ordinata equalia [olidis angulis componantur , comptehena
dent dodecaedrim. S bal ot Al GUHIE IR AN SO
Ut
hic
Viz
des,

13, Sicubilateravellis bifecentur, ternaque bifegmenta bifecamtinm
in conterminis planis eqube.CONCUTTentinm nequépamllelarm;z , duouni
s certinm reliqua Vicinum proports onaliter ita fecentur Ut minora feg
menta bifecanten torminent Lerng extra cubm diétis planis perpendics,
Iaves & proportionalinm feCLionum puntlis , equales majors bits Jegmentss. »
conneics duw ex eadem bifecante inter e o cum vicins cubi angulis;te)
tig cum omgulis eifdem cornprekenb‘lemdo decaedrom17p13.

Sunto cubi duo plana pro omnibus,utunum quinquangulum pro duodes
cim defcribatut, caque conterminadeio & euyi lateribus bifecta per bifecans
tes sy, im,rn,) v, triaque bifegmenta bifecantium{m &rnneque concurrentiam
neque parallelarum, duoipfiusimnempefl 8t fm, tertium reliqua vici_num‘u,;ld' ‘
eftir, 8 quodlibet bifegmentum fecetur proportionaliterin pundisd,c, 1@

utminora fegmenta terminent bifecanteny nempedlyc m,*gr:den’x’qaefum’o trcza 4-
: ; : perpm o
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perpendiculares & pundisdbc, g, ipfed, cp, g 2, duzque primz connexz intet

feperbp,& cum angulis cubipetb e 8 pi,tertia connexa cum
jifdem angulisperz e,xi,omnefque planis compleantar,

Dico primum quinquelaterabp, pi,iz, ze,eb, zqualia efle,”
_quiafingulafunt dupla ejufdem fegmenti majoris. Dudis y
_enimrectis de&eg, ig patebit de duobus, eodemque modo
dereliquis. Primo igiturcd 8bp zquanturper 6¢ 21 &sc ef

12¢4, Itaqueb p eft duplam majoris fegmenti, Deindetota -

fl fe®aptoportionaliter & minus fegmentumd!pofiunt per +
.§ex4 triplummajoris fd,id eft per fabricam db. Itaquele |
-quzeftzqualis fectzlf & ldpoffunt triplumipfiusdbiacper |
- genadepoteftic&ld. Iraquepoteft triplumipfiusdb. Jgi= % " J
urutraqueed & db poteft quadruplum ipfiusdbad beper s e rz poteftipfased

8db,ideoque potelt quadruplum ipfiuseb, & perve 12 eftipfius dupla. Itas
" .queduolatera eb & bp zquantur,& eodem argumento ‘equUantur pi, iz, ze.

“Quinquangulumigitur eft ®quilaterum. Dico quod eft etiam planum, pofsit
-enim diciobliquum effe & in duobus planis fitum., Efto igitur fh parallela ad
dpfas db 8 cp, &ipfis zqualis, & ducaturrectahz, ipfa unaerit perro ¢ 7. Nam
-uttotatr, ideftrfeftad majus fegmentum, ideRadfhficf hideftzgeftadgr,
‘&binacrurafh, gr,fc gz per 6 e 21 funtalterne parallela. Iraque bafes funt
«continuz, Patuitadhuc quinquangulum zquilaterum & planum factum effe:
teliquum eftutzequiangulum probetur, Ducantur rectz ep,ec,dico angulos
pbe&ezizquari, quia crurumaqualium per fabricam bafes pe,&ei habent
‘zquales potentes fiempe quadruplum ipfiusle. Namre@alffeca proportios
- maliter& aucta majore fegmento d f,id eftfc, fecaturiterum proportionaliter

percserq & persery tota & minus fegmentum,id eftcp poflunt triplum ma
Jorisfl,idefiipfiusle. Itaque el &lc, id eftec8cp,ideft ep poteft quadrupld

Ipliusel& peryerz eft dupla,Blipfaeieltitem per fabricam dupla ejufdem.Iea
‘quebafes (untxquales.Eodemque modo dudisid &ib concluderur tertius an
gulusbpizqualisangulo ez, Itaque per12 e 14.qui nqueangulifuntxquales.

14, Diagonius e[t irrationalis ad latus dodecacdyi,

Quintum eft exemplum aaoyins & dovpmpereias: primum fait de diagonio &
.:»-!a'ter; quadrati, fecundum de fecta proportionaliter & ¢jus fegmentis, tertium
-de dlamctro circuii & latere quinquanguli infcripti, quartum de diagonio &
latereicofaedri: quintum modo eft de diagonio & latere dodecaedti.

15, Silatus cubs [fecetur proportionaliter,majus fegmentuim erit latus

dodecacdyi,

Idenim modo dictum eft. Atquihincetiameft geodafia dodecaedri, Nam
fifubtendens dngulum quinquanguli quadtata triplicetur, triplicate dimidia
atumlatus eritfemidiagonius dodecaedri,quia per 3 e 2z 4 diagoniuas cubi,id
efidodecacdripoteft triplufm latetis cubici. At i quadratum élatere decangu.
ttollatur de quadrato é latere quinquanguli, [atus reliqui erit radius circuli

y quins

“d ) o




quinquigule circliferipti:Poftremo i tollatjquadrati radii a quadato femidia
gonii,retiqdilac’ erit perpédicularis altitudo Ut filat” decaguli fit 72, quadra.
tum erit §752 triplicatum 13 53+atus fere 13:57 pro
diagonio dodecaedri . Iraque dimidiatum eritpro
femidiagonio dodecaedri 6152.Radius circularis de
incepsinvenietur ic.51 quadratum élatere decangu
Ji tollatur 4 quadrato de latere quinquanguli, latus
reliqui eritradius citculiper o & 6 ¢18. Uchic latus
quinquangulieft 47, latus decanguli2, quadrata
autem func213,55%: hujus abillo fubdudtione relin L
quitur 1655% :cojus latus eft 4+ proradio circali. Fn = :
ventis femidiagonio dodecaedri & circuli radio reftat altitudo . Tolleigitur cir
calaris radii quadrati 16553 a femidiagonii quadrato 4712353, latus reliquj
312213208 oft 54 pro altitudine, cujus una tertia eft 2. Balis quinquangula
eft fere 38, qua per £ facit 635 profoliditate unius pyramidis, quz per 12 facit
- 6o pro foliditate totius dodecaedri, .

16, Solidaplanatantum quingue fant ordinata.

Quod patetexanguli (olidi natura per fpecies planarum figurardm, 4 dugs
bus planis angulis non comprehenditur angulus {olidus,ex tribus angulis tri
anguliordinati eft anguius tetraedri, ex quatuor ocraedri, ex quinque icofas
edri: € fex non poteft: nam [ex plani tales anguli valerent 12 tertias reci,id
eff quatuorrectos. Atanguli planifacientes foliduni (unt minores quatuorres
¢tis per8e22: ¢ feptemigitur & pluribus multo minus eft pofsibile. E'qua
dratis tribus angulis comprehenditur angulus cubi, ¢ quatuor non poteft ob
eandem cauflam. £ cribus angulis quinquanguli ordinati ¢ft anigulus dodes
caedri , equatuornon poteft : nam finguli valent retum & unam quintam,
Itaquecllent quatuorrecti, & tres quinta.  E’ pluribusigitar malto minuseft
pofsibile. Demonfiratio hzcaccurate fane & manifefte colligit, quamuis pla=
naordinatainnumcrabilia pofsint efe, attamen é generibus angulorum quin
quetantam corpora ordinata inftitui poffe, unde tetraedrum, o&aedrum, 17
cofaedrum,bafi triangula, cubus quadrangula, dodecaedrum quinquangula
componitur. Atque fta gcometria Pythagorz theologiam quandam ex ifs
quinque corporibus ordinatis reperit, tanquam mcns illa fummi dei fapientia
que de fabricando mundo & ordinatis corporibus exornando cogitans fiereo
metricam demonftrationis hujusideam fibi propofuerit,

Poe-RAMI GFOMETRIAE L 1B X %yl
de {phara. Ko

S Olidum gibbum eft quod comprebenditur & fuperficie gibba,
».J Sicantea planum a (upetficie plana definitum eff, ;
2, Eftque

g
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2, Eftque ]jbazm aut variam. ,
pattitio lolidorum é fuperficiebus fuis intelligitur,

3. Spharacft gibbum rotfmdum. _ _ |
Potuit etiam : :
definiri quod i :
4 [pharico ¢§=
prehenditur,
Corpus {pha-
ricutn, {phara
grece , latine
globus appel=
fatur: fed gra-
cum verbum -
ufitatum teneatur, P | 18 - tague
 Sphera fit converfione femicivculi manente diametro. 144 11, |
Uthicvides.Euclides hac '
fphara fabricam propofu=
it , qualis antiquior ¢ft in
fuperficie, analogia tamen
refpondet, & fpharam fie=
11 converfione femicirculi
intelligimus, dum concipi
mus inane {patium ( quo
femicirculus attigerit) cors )
porati, Atcg utantea de cir k o b .
culoin planis deque (phzrico in gibbis , icmodo ineelligatur fphzramin for
lidis effe ordinatifsimam. ;

- 4 SMaximus [Phara cirenlus et qui [pharam bifecat,

S \
&
&

Hoc periphetiis (phricis refpondet ut proximum, Ataque

Circulus propior maximo major eft remotiore. E¢
. Aequidiftantes d maximo funt equales.

Utin fuperiore exemplo.

5 Planus é diametro oon ]Extante fpimﬁci est [vk.em. 3
Utantea circulo & fpharico, ficmodo cubo & fphara fuaanalogia eft. Cuv
cafuperficies comprehenditur fex bafibus quadratis zqualibus, & [phara
Yy 2 nem

bi
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item co/
prehens -
ditue
fex bafie
bus
fpheri/
Cis equa
libus cu
bicas ba
fes ambi | | ‘ ‘
entibus: Cubus efficitur multiplicata fexta parte bafis perlatus: & fphara e
militer efficitur multiplicata fexta {phericiparte per diametrum tanquam pes
latus. Sicplanus € 512 & 14 diametro eft 1437~ foliditas (phare, o Dtaque
1, Ut 21 ad 1xfic cubus diametri ad [pherant, ; Bt e
Uthiccubusér4 eft 274 4., facile enim fajt comparanti cubum 25 4 4 cum.
fphara deprehédere27 4 4 ad 14 37 5 efle in minimis terminisejuf{dérationis,,
ut21ad 1. Ergo hac geodxfia eft fphara: defpharz fectore & fetione geoda,
fia poftea erit. son Wy . B
2. Planus ¢ radio ¢ fextante [pherici e hemifpherium. Y
Sed accuratius eft fumere dimidium {pharz. . .
6. Spharahabent triplicatam rationem diametrorum 18 piz.

Sicantea dictum eft circulos efle ut 4 diametris quadrata, quia effent plana:

fimilia, & diametros in circulis efle, utmodoin pharis, homologalatera,ltas
quecum {phare figura fint fimiles & triplicis dimenfionis; habent rationem
diametrorum triplicatam. Quantus vero it ufas propofitionis hujus,afirono-
miainfigneexemplum fuppeditat de différentia (olis & terrz., Nam cum Ptole
mzus diametros (olis & terrz deprehendiffet efle ut 11 ad 2 ex triplicata ratios
ne {pherarum reperitrationem (olis ad terram effe 331ad 8,id efi folem major
rem terra centies fexagies fexies & 3. Copernicus ( quia fol propius ad terram °
&ccefsit & Prolemzai tempore,milliaria germanica 9976, id et gallica 20942)
deprehendit folem majorem effe terra centies fexa gies fexies & % utpropefes
mel amplius {uperet,. ; - : YerriBals it

7. Quingne co rpora ordinata infcribuntur eidem _/P/ﬂ_dne concuer(one
Jemicircils habentis pro diametro in tetraedro reSkam potentem felquial-
sertim ad latus tetraedri, in quatuor ordinais veliquis ordinati ipfius dia
gonium, '

Corporum planorum ordinatorum adfcriptio eft in {pharam, ut (uperficies
rum planarum antea fuit in circalum: trianguli & ordinati triangulati quadrds-
guli, quinquanguli, fexanguli, decanguli, quindecanguli. Sedenim ﬁ’gurgs"
silas planas geometres infcripfit & circumfcripfit circulo Corpora autem quin:

Gpz erdinata & polyedrum praterca ftereometris f] pharz duntaxat infcripfit:
Sl = polyesdrum:
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polyedrumin {cholis reliquimus : ordinata tamen comple&imut. Adfcriptio
giturifta feparatim tractatura fabrica corporumipforum, utin planis alio lo
cotrianguli & quadrati fabricainftituitur: alio traditur adfcriptio. Converfio
gitem ¢ju(dem femicirculi fpharam omnibus communem efficit. >

8. E'rationeaxis [pharicilateratetraedri, cubi, otaedys, dodecaedyi

deprehenduntur, syadnim ,
Axisin tribus primis corpotibus eft rationalis ad latus,ut patuit: poteft e
nimfefquialterum lateris tetraedrici, triplum ‘
cybici, duplumoctaedrici.Itaque [iaxisaefes -
ceturdupla ratione in i,& perpendicularis io
connectatur ada &e eruntlatera o ¢ tetraedri
Soe cubi, utpatetperac 4 ¢8 &rcrseq & At
cubici lateris proportionaliter fecti majus fegs U 1 .
mentum eft latus dodecaedriperrs e 24. Siaxisidem bifecetur, utinu & pers
pendicularis erigatur # y, conne&aturque y4, connedenserit latus octaedri,
utpatetitemperzc4e8& 1cr5e 4. Latusicofaedrihoc modo habetur,

9. Sirella equalis axi [pharico eique & termino perpendicularis con-
neltatur ad centrum ,recia g [eclione peripherie ad dictum terminums
etit latus ico[aedri., ‘ | Wi )

Uthicefto axisae , diameter femicirculiaue, & 4imqualisipfi axi, & perpens
diculatis a termino connedtatur ad centrum perre@d s
io,tettadfectionewingeritlatusicofaedri: Ducatur | v
~ abuperpendicularis 4y, hic duo tria ngulaido,&uyo
_ funtzquiangulapercoe>.ltaqueperoe> ficutii 4 _ _

addo,ficuyadyo. At ia eft dupla ipfius 4 0. Itaque - -
‘wyeltduplaipfiusyo: pote@titaque per 7 er2 quadru
plia,&ideouy & yo, idelt perserz uo, id et rurfus
Periy e 440 poteft quintuplumyo: Atyoelt minor
qua 04,id et quam o e: 2qualis feceturo s. Jam ut dis
midiado potelt quintuplum dimidiz yo, fic dupla
gepoteritquintuplum duplaeys. Itaque per 11'e2 § cum diagonius de pofsit
quintuplumipfiasys, yserit latus fexanguli inferipti circulo circum(cribenti
quinquangulumicofaedri: At perpendicularisuy @quatur ipfiys, quia utras
queduaplaeftipfiusyo. Quareuyeftlatus {fexanguli: atayefilatas decanguli,
@quaturenim ipfise, quia i ab zqualibustadiiso4 & o e tollanturequalesoy
&os, relinquentur zqualesy s &se: & diagoniusicofaedriperg ez compon{
turelatere fexanguli utrinque continuato lateredecanguli. Quareay 'eﬁ latus
decanguli. Poftremana potens latera exanguli& decanguli per 918 erit las
tusicolaedri, : AR, : PR ;

es'od‘1

g 10, Ex
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10, Ex ordinatis quinque corporibus eidem [phare infcriptis tetrge.
druns lateris magnitudine eft prinwm,olacdruns fecandum , cubus teor,
kit icofaedrum guartum, dodecaedrum quintum. i

ut patebic [iin unum recolligatur omnia fic.Namailatas tgtraedFi .ﬁib‘ttndit
majorein peripheriam quam 4o latus octaedri, &40 L
majorem quam felatus cubi, quia fubtendic dimidi
am:&iequamuelatusicofaedr,& e quamyelatus
dodecaedri. Poftremum Euclides demonfirat opero
fius : Repetanturigitur ex antecedentibus fectiones
axis ptimo duplarationisin s, & latus fexanguli rl,
latufque decangulia rinfcriptoram eidem circulo icofaedri quinquangulum
circumfcribenti,& perpendiculares is 8ul.Hicduo triangulagie X ies funtper
4 c8limilia, & utseeltadei, licieadead8 perrcig e 4, utseeft adea, ficquas
dratum exsead quadratumexei, &inverfeutaceeftadse, ficquadratum exie
eitad quadratum exse, Atqeeft tripla ipfiusse. Erge quadratum exie eft tris
plum quadratiexse. Acquadratum exas per thefim & 7 e 12 eft quadruplum
quadratiexse. ltaque etfam majus quadrato exie, retaqueds major quamie
& al,idec multo major. Atalperthelim cemponiturex lateribus fexanguli &
decangulirl &ar. Ergopericse1sfecatur proportionaliter, & majus fegmen
tum eft latus {exanguliipfumr!, & majus fegmentum iplius ie proportionas
literitem fectx efty e reftigitur majoriplarl quamye, &ipfirl,jam zqualis o/
fienfaeftu!. [raquen! et majorquam ye, feduelatusicofaedriper it ¢ 6 mas
jerquamul. ltaquelatusicofacdri multo majuseftlateredodecaedti,

P. RAMI GEOMETRIAE LIB. XX VIL
: - decono & cylindro, |

Olidum wvarium et quod comprehenditur & [uperficie waria ¢
S bafs.
Hicenimbalis ad fuperficiem variam addenda eft. \
2, Siwaria habent axes diametris bafium proportionales, fant fimi-
lia.24 du.
Confe@ariumeft €14 ¢ 4. Hicenim axes & diametri funt tanquam cruta &
qualium anguloram, nemperectorum in bafi & axe perpendiculari. ,
3. Varivm et conus aut cylindrus,
Caufla partitionis € partitione {uperficierum intelligicur,
4. Conus eft quod dconico ¢om bafi comprebenditur, e
' i¢balis

a
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Hic o - '

bas= =
fis
eft
cite
L
lus,

g

_ : o Itaque
1. Fitconveyfione trianguli reCtanguli manente altero crute, ‘ sl
Utpatet nempe ¢ varii definitionie. Hanc conifabricam proponit Euclides 18
d i :necalium conum videtur tum {tercometria percepifie. Apollonius conum
generaliter tractavit, 8 {pecies recti atque obh;'qui diih'nxft, ideoque propter
conicam dodirinam altius extructam magnus geometra dictus eft,ut Geminus
eftauthorapud Euthocium. | - ~Ef

2. Conus et rectangulus, fi crus manens # equale converfo , obtufangulus fi minus , dcutanys
gulus fimajus.e 18 d 11, : ¢ B oy e 4.
Hicconice altitudinis differentia triplex proponitur e triplici angu]orqm
differentia, qua dimidiati coni vertex diftinguitur : differentia tamen optica
potius quam geome 2 i ‘
trica, Conusenim e
minus videtur inftar
trianguli, Itaque pro
differentia altitudi.
nisapparetvertice re
¢angulo, obtufan=
gulo, acutangulo: ut
hic minimus conus
eftobtufangulus,me e o
divs rectangulus , [ummus acutangulus, Cauffa vero triplics differentiz in an
gulis ¢ differentia crurum eft & confectariis triplicis trianguli de recta bifecante
bafim,ut pacet ad finem 3 lib. Et
3. Conus eft primd figura variarum. : : 15
Conus enim fic primus eft in folidis variis, ut trian gulumin planis rectilis
neis, ut pyramis in fodidis planis,neque in alia folida varia fimpliciora divis
dipotef, ' &
A 4. Cont

L
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.q.‘ @m&quealtz [urtft%afés Q_ae eft irp 2.

? i 1B
; Reczproczbaf‘ zralutudmeﬁmtoequales 15012,
Con o R 5

fecta =
ria

funt .

e 12 -
& 13
€4,

R e
hic
vis \

des. \\\\\\\\\\\\\\\\\

5o Cylindyus et quod a cylmdmceo ¢ qpp@f 1tis Eaf l:m compreém

ditur,

Hic

(¥

nim
Cir=
cenie
duo
pas=
ralle

Ii

funt

bas \\\\\\\\\\\\\\\

fes circull. s “Taque

Fit converfione parallelogrammi veSanguli manente altero latere.2 1 d 11,
Ut patet ex eadem varii definitione.

" Pla
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6. Planus ¢ bafi e altitudine eft foliditas cylindri,

i Geodglia i
hicé prifs :
materepe’
titur, utli
cylindri
pafis fit 12}
381 ex ea -
& alticudi
nerz foli=

18%

/,ll

S <
dos 1= G0
462, ArqueSeodafia re(pondet prifmatis,omninoque parallelogrammi rets

guligeodaliz. ' |
: Sf CY/
Aindr?®
‘bafib.
< oppos
{itis fit
- obli
“quus,
-ampuv
“tade

7/

et/

baf al ,////m/,ffl%,

‘tera & W :

alteram tanto augeas,habebis menfutam totius,ut hicvides in cylindrigs, b
Hinc capacitas®hfis cylindracei z(timabitur, Inane enim tanquam plenum.
metiendum eft, e ‘ :
uthicInterioris
circulidiameter
6 pedum, peri-
pheria 182, area
igitur 282 ex
qua & altitudis
ne plangs eft
2822, Sic igitur
zftimabis_,. ue.
antea quantum .
liguorisvel contenti cujuslibet pes cubicus occupet.. :
7. Cylindras eft triplus coni bafi ¢or altitudine 2qualis.1o p12,
Delabyrintho Baclidez demoniftrationis ad hanc propofitionem dicetur in
tholis, Ratio cylin driad conum fimpliciter potius aflymatur eratione prg’fmg
i ‘ z tisa
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tis ad pyramidem. Cylindrus enim pri{matis,, ut conus pyramidis fpeciem {#
mitatur: quin intra eadem latera prifma, cylindrufque pyramis & conus effe
poffunt: & fi prifma pyramifquebafis admodum multangula fuerint, cadem
figura prifima & cylindrus, pyramis & conus videantur: deniqueintra eadem
Yatera, ut coni cylindrique , fic prifma & pyramides ex axibus & diametris ba
fium fim:litudinem habeant, tamque geometrica ratione poftulabitur cylin,
drum coni triplum efle , quam poftulatur cylindros & conosfimiles effe, quo,
rum axes {unt diamerris bafium proportionales, , ltaque

1. Planus é cylindribafi ¢z triente altitudmis est foliditas coni bafi ¢ altitudine equalis.

E’ triplicitate cylindri fequitur geod=fia coni,utantea geodzfia pyramidis
fuit & triplicitate prifmatis. Altitudo auté habetur, Si quadratii ¢ radio bafis
tollatur &
guadrato
de latere,
latus relir
qui erital
titudo, ut
patet per
s erz, Hic
igitur éra
dio 5 qua
dratli 24 i _ : A
tollatur & quadiato 169 delatere 13, reliquiz4 4 latus evit 12 pro‘altitidine,ex
cujus tertia 4 !
& bafi circulari -
78 % planus eft
3142 pro coni
foliditate Ana-
logiaautemco
nici ad cylins
draceum non
refpondct , ut
{ubtriplum fit
conicum cylinv :
dracei, ficuti conus e fubtriplus cylindri: & cono gemino bafis’ communis fit
rhombus archimedeus, uthic, cujus geodafia € duobus conis etit.

2. Cylindri equealti funt ut bafes.1x p 12, :

Cylindracea forma facci {unt, quibus fere frumentii portatur. Si quis igitut
agricola faccum frumentivicino commodarit, in cujus bafi diameterfit 4 pes
dum, tandemque vicinus pro yno facco reddat quatuor zquealtos, Blindb?_ﬂ

Syt oo pedalis

r 4
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. pedalis diames
tri videbitur
fortafle com~
modatum red
didiffe zquali
menf{ura,altity
dine videlicet
&bafi. Atmas
gnam differen-
tiam quadrata :
équatuor fingularibus diamettis 1,1,5,1,id eft 4 ad quadratum 16 ¢ 4 commo=
dati diametri. Circulinempe funtuta diamen@quadraca, per2 e, ItaQu;

77

iz

fraps effet 12, id eft tripli.. ~ .
3. Reciproci bufi atque altituidine funt equales.15 p 12,
Hzc enim , :
utrague af Sl |
fectio fign I\ ,,/? :
ris primas =
NS =
rum zxque =
multiplici’ |
bus atriy X
~ buta eft. N
' N
B

Si eylindrive fecatur plano bafibus op"poﬂtzk parallelo, [E:gmcnta ﬁmt Ut dxes.13 PA2s

Uthic vides. Axesenim
funtaltitudines. Confectaris
umitem eft € generali theos
remate primarum figurard,
fed paulo fecus propofitum
dealtitudine,tanquam gene
rale fuiffer, Aequatis bafis pri
mas figuras effe, ut altitudi-
nes. Refpondet autem 4 ¢ 5
' €23, Inaquales fectiones
fphzre hue nobis rejectz
funt,quia Comp_reher}dunturéfuperﬁcic tum fpharica tum conica, ut fector:
frem 4 plgna & fpherica,ut{edtio, & in utroque ficutin circulo fegment iplum
majus minulque dicitur,& feGtor in centro utantea confideratur,

L 2 80 SE&{)?'
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- s (A . 4 et
8, "Seltor [phare eft fegmentum [Phara;quod:forisa [Pharico ; intusg
COnico i centrum terminato comprehenditur,major ConCasvo,minor con
"'UE.X'O; ‘ < : i3 s
Archimedi tales feGtores funt primo.de (phzra,unde & geodafia reliqua fum,
_ pta.‘-eﬁ,'.:&;hjc,tana[ogia‘quaedam eft cumiectore circulari. . ‘
0., Planus é diametro ¢o [extante majoris vel minoris [pharici ot
[feltormajor velminor. S '
Uthicediametro14 & 45 (que
_eft-una:fexta [pherici majoris )
planus eft 10265 pro folidigate
majoris fectoris. Sicex eade dia
‘mgtror4 &295quaelizde176
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