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(e neft pas feulement pour procurer un puiffant
Protetenr a ma Nouvelle Deconverte de la
Divifion des Angles, que e prens la liberté de (a

: X
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fairé pavoiftre fous Vos anfpices , mais coff principas
lement pour maquiter envers Vons dvn devoirqui
regarde tons les M athematiciens » & qui me . toncheen
pdvtimlﬁer plm que psr/&nne, Oui, MONSIEVR,
tous les Mathematiciens Vons doivent un hommage
& autant plus grand, que Vous aveZ, fait plus d'bon-
neur anx Mathematiques , depuis que V ous les avel
vendus i vtiles an [ervice dn Roy, &' que parla Vons
lenr avez, attivé vne effime vmverfelle , qui les 4 fart
comme [ortir de Loubli , 0% elles femblotent étre enfe-
welies ; on Vons a torijours regardé comme leur Dien
T utclaive, 5 comme celui a qui elles ¢ftotent prin-
cipalement redevables de lenr ¢levation. Le Royn'a
pu voir fans admiration avec combien de [ageffe
Vous [caviez, attaquer, & reduive a4 Uextrémité des

- Places, qui jufques alors avorent pafse pour impre-
nables; ¢o' la prodigienfe dzﬁéremeq}/:i met celles que
Vous aveg fortifices , infiniment an deffiss de touies
celles qidon avort biries zmpﬁmﬂmm,n"’ a pzé mandquer
de faire naitre au plus Jage de rons les Rois,leftime
gu'il a pour des Sciences que Vous avez. fi bien fen
faire fervir a [a gloive, ‘
" Quecette eftime Vous eft glovienfe, MON S IEVR,
&) gu'il Vous e[t honorable de woir, que les wtihitez
que Vons avez, tirées des Mathematiques ont [een les
introduire dans le Louvre , & en faire l"Emded%
plm grand Prince . de 'V nivers. Car enfin il eff
hors de doute, que rien n'a plus determiné LOU 1_5;
LE GRAND a4 rendre ces Sciences familicres 4
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MONSEIGNEUR LE DAUPHIN, W
les avantages que UEtat en regoit , @) que 1 ons luy
procurezs plus que perfonne par leur moyen. !

Voila, MONSIEVR, cequs eiten [4 bonche
de tous les Flommes, &7 ce que [entens dire par tout;
Que ne diross-fe point de Voftre grand courage, € de
cette intrépidité quiVous fait affronter les plus grands
dangers , quand il sagit dn [ervice dun Ray? en vn
mot, de cette haute vertn qui Vons a eleve an premier
degre’ de favenr (ans brigue, &7 qus Vous y conferve
[ans envie,fi f'avois auntani d eloguence que de venc-
vation , €5 (i ma plume pouvoit [nivre mow Ziele?
Heurenx | fi je puis Vous le pronver par cette foible
marque de mon reSpedt, &) Vous faire connoitre com=
bien |'ay de reconnoiffance pourla manicre obligeante
avec laguelle Vons me regutes , lor[que fetts [ honneur
de Vous prefenter mon Traite duToilé. Vous eutes
la bonté deme dive alors que Vous foubaitiez; tronver
Poccaffon de mele faire pratiquer , pour moy je I ons
protefte que je ne defive vien avec plus dardenr , que
celle de Vous faire paroitre avec combicn deenera-
tion & de refpect ; fe [fuiss '

MONSIEUR,

Voltre tres-humble, & tres-obeiffant
Serviteur,

1. B. TARRAGON.
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E foufligné, Profeffeur Royal des Mathematiques en I'Upj-
Jverlice de Paris, certifie avoir 1d Ie prefent traité de la Triffection
de U Angle, par Monfreur T arragon Mathematicien | lequel jeftime
tres-digne d’eftre imprimé, contenant des Propofitions qui peu-
vent eftre d’un grand ufage dans la Geometrie. Fair 3 Paris ce
dixicme jour de Janvier 1687,

e Signé H E BERT,

Veu I'Approbation permis d'Imprimer. Fait ce onziéme
Janvier 1687. -
Signée DE LA REY NIE.

S ol PART S _
. Be «Imprimerie de Ia Veuve d'Anrorn s CHRESTIEN, rué d'Efcoffe,
prés I'Eglife Saint Hilaire.
1687,
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De la TrifJection de I Angle,
 par le Cerdle & la Ligne
| droite.

E5E- R EMYE:

[ deux cordes ﬁ caupem, P Angle de lear commune Section,
4 pour mefire La moitic des deux dres oppefez.

Soient A G, R T, les deux cordes qui fe coupenten O.  Je dis

que Fangle GO T, a pour mefurela moitié del’arc G DT, plus la
moiti¢ de Parc AR.
- DemonsTrATION. L’Angle GOT, extericur 2 I'égard
du triangle G O R, eft egal aux deux oppofez interieurs O GR,
GR O, par la 32 p.1. mais c’eft deux angles interieurs qui font
dans la circonference, ont pour mefure la moiti€ des arcs, {ur le-
quel ils s"appuient par /a 20 p. 3. Donc l'angle GO T, qui leur eft
égal, a pour mefure la moitié delarc GD T. plus la moitié de
Farc AR. T

THEOREME 'L

$i Pontive la corde G'T, ¢ qw'on divife Larc G AT, gu’elle fourient
en dewx également en A, & que Fon divife cette nouvelle moitié ARG,
endenx également en R. tircz les lignes AT,AG, AR, RT,RG,
Ie disque Langle AT R, qui a pour mefire le quart de tout Uarc [oitens
parla corde G T, eft le tiers de Langle A O T, qui a pony mefure les trois
quarts de towt Larc fosirenn par lacorde G'T, i

1. Fi16

I. Fie.



2 De laTriffetion _

- De'monsTrATION. L’Angle AOT. a pour mefure Ia moj.
ti¢ de I'atc AT. plus la moitié de Parc R G. mais I'arc RG, ot
¢gal A I'arc AR. par conftrution. Donc langle AOT a pour
mcfure la moirié de arc TA R. mais 'arc TAR eft triple de Parc
AR par conftruction,& la moitié de I'arc AR mefure 'angle ATR,
Donc F'angle ATR eftle tiers de langle AOT. La méme dé«

monftration fubfifte pour I'arc plus grand que le demy cercle..

' T H E O RGEME 1%
La raifinde tout Larc fGijtens par la corde GT, effd tout Lare qui me-
fare l’mg(c, dont op fait la TriffeFion ; comme buiz, eff 4 trois.

De'MonsTrATION. L’Angle AOT eft folitenu par les trois
quarts de tout I'arc TAG. mais la moitié de trois quarts mefure
angle AOT, & la moitié des trois quarts ¢gale trois huitiéme,
Donc la raifon de rour I'arc foficenu par la corde GT eft i larc
qui mefure I'angle, dont on fait la TriffeGion; comme le Déno-
minatear huit eft au Numerateur trois,

6O RO L.LA L KE.

Il s'enfuit que I'angle dont on fait la Triffetion eft 3 Iangle,

qui le mefure par trois comme $ de tout I'arc foticenu par la corde

1 T eft a { de tout I'arc {olicenu par la méme corde. Done la'me-
fure du tiess de I'angle eft 3 tout are, comme l'unicé eft 3 huic,

PROBLEME 1.

Effant donné un arc,dont le nombre des degrez_fint connus. Connsi=
trevont Larc dans lequel laTriffection fé dois faire.

Soit donn¢ un arc de 45. degrez A divifer en trois parties €ga
_les. On demande la quantité des degrez de l'arc, dans lequel la
Trifle&tion {e doit faire, : i
L'arc ou l'angle 2 divifer eft & tout I'arc, dans lequel la Trif-
fetion fe doit faite, comme 3 eft 2 § par le Theor. precedent,c'elt
pourquoy fuivez cette

| ANALOGIE
Le Numeratesr trois .

Eft & fon Dénominatenr huss ;

Comme le Numerateur 45 degres,

Eft 4 fon Dénominatenr 120 degrex.,
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Ainfi multipliez 45 par 3, &' divifez le produit par 3 'expofant

Jonnera 120 degrez pour le quatriéme proportionel , 8 ce qua-

wriéme proportionel eft la grandeur de l'arc,dans lequel Ja Section
{e doit faire. La démonftration en et évidente par le Theoreme pre-
cedant.

Soit encore donné. un Arc de 112, L degrez 2 divifer en .

trois. On demande I'Arc, dans lequel la {ection fe doit faire.

Trouvez le quatriéme proportionel, qui et 300. degrez & ainft

\ 9 .
de tous les aucres a1 infini.

PROBLEME IL

Eftant donné un arc dont les degrez font connys , Trowver Pangle
dans cev arc qui pent effre divif¢ en troisparties égales. |

Soit I'Arc donné de 183, % degrez. On demande l'angle
- dans cette arc, qui peut eftre divifé en trois parties égales. Ce
Probleme n'eft que la converfe du precedent. Suivez cette

ANNALOGIE

. 'Ze Dénominatenr huit
Eff & fon Numeratesr 170is; :
Comme le Dénominatewr 18 3. 5 degrez.
Et 4 fon Numeratesr 68. %, degrez.

Multipliez dont 18 3. 7, par crois & divifez le produit par huit
Pexpofant donnera £8. «¢ degrez qui eft la grandcur‘ de l'angle

512

qui peut eftre divife pat trois.
pPROBLEME IIL

Effant donné un Angle donc les degrez. de fon o#VETIHIE fout éon-
ﬁ”{, le divifer en trois parsies égales > paT le Cercle & la Ligne
grotie.

_ Soit donné un Angle de 45 degrezle divifer en trois partics
egales, _

Trouvez P'arcdans lequel 1a Trile&ion fe doit faire, qui eft de
120 degtez par le 1. Prob. Faites Langle G415 de 120 degreze
Tirez la corde G T, divifez Fatc G AT, en deux également en
A, tirez les lignes AG, AT, divifez arc GRA , en deux
également en R, tirez les lignes R G, R

A jj

A, RT. le dis que

1. Fie,
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4 De la TrifiFion e
Pangle AOT eft de 45 degrez, & que Fangle ATR cft de
15 degrez, . 4 53 i ,
DE'MONSTRATION, L’Angle AOT, a pour mefure 2 moitié des
trois quarts de I'acc GAT. Mais I'arc GAT,elt de 120 degrez pat
conftrudtion, dont les trojs quarts égalent 9o degrez pour RAT;
dont la moijtjé égale 45 degrez pour I'angle AOT, l'arc R A
eft de 30 degrez, la moitié cft 1 5 degrez pour Pangle RAT, &c.

Soit encore donné un Anglede 112, = degrez adivifer en trojs
parties égales, l'arc dans lequel lafe@tion fe doit faire , cft de 300,
degr. par le 1. Preb/. Otez 300, degr. du Cercle, reftent 6o degrez;
faites 'arc GN T de 80 degrez , achevez la conftruction, vous
verrez que 'Angle A O T,fera de 1r2. ; degrez, & que I'An-
gle RTA | fera de 37. + degrez , qui eft le tiers de I'Angle
AOT, la demonftration eft Ia méme que la precedente,

On voit que tout le fecrer de Ia Trifle&ion de Angle, ne
conlifte qu’a infcrire la corde G T » capable de (ofitenir un arc
donné. Euclide nous fournjc dans la 34.2.3. une methode pout
infcrire cecte corde, que nous rapporcerons icy.

Methode d’ Enclide | powr infirire ane corde capable de Sontenir un are
d'une Angle donné, ‘

Oit I'arc dans lequel la fe@ion fe dojt fajre de 300. degrez le
complementauCercle égale degrez 60 degr. dont la mojrié eft
de 30degr. Tirez la Tagente BG, faites I'Angle du Segment BGT,
de jzo. degrez. Je dis que l'arc GR AT, eftde 300.degrez,
LADEMONSTRATION en eft évidente , parce que I'An-
gle GAT, eft de 30 degrez donc 'are GN T, fcra de 60 de-
grez , donc 'arc GR AT, fera de 300. degrez. '
. Voicy deux tables qui nous donnent 108. exemples , pour inf-
crire Ja corde G T, felon la methode d’Euclide & par confe-
quent 108. exemples de la Trifl-&ion de PAngle, par le Cercle
& la Ligne droite, L'origine de Ia premicre table eft enla der-
niete propofition de f{on quatricme livre ; od |l nous en-
feigne 3 inferire un Pentedecagove regulier dans le cercle. Soit
donc OR, le cocédu Pentedecagone | FAngle au centre O 4 R,
fera de 2 4 degrez, FAngle en la circonference OTR , ferade
T2.degrezpar l 20.2. 3. & fivousdivifez I'arc O R , de 2 4degrez
endeux également aun point G, & que vous tiricz la ligne GT,
PAngle GTO), fera de ¢ degrez & par confequent I’Angle de 3
degrez eft connu. Tous ces multiplesle feront donc aufli, puif-
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qu'il 0y a qu3 continuer la progreflion, dont le premier terme
eft un arc de 3 degrez, aufh bien queladifference. Ainfi parle
moyen de cette propofition , on peut trouver tous les arcs que la
premiere progreflion donne. Cette premiere progreflion fon les
Angles dans le Segment: La deuxi¢me donne la grandeur de I'arc
qui folitient la corde GT, dans lequel la Triflection (e doit faire;
la troifiéme progreflion donne la grandeur de I'Angle oude I'are
qui peut eftre divifé en trois parties egales ; la quatriéme progref-
fion"qui eft l¢ complement de la deuxiéme , donnela grandeur
de 'arc dans lequel la Trifleétion fe doic faire; & la cinquiéme
progreffion donne la grandeur de I'Angle qui doit eftre di-
‘vifée. Ainfi fi vous faites I'angle du Segment de 51 de-
grez , vous trouverez que la deuxi¢me Colonne vous donne
102. degrez pour la grandeur de tout Y'arc , dans lequel la Trif-
fe&tion {e doit faire ; latroifieme vous donne 38. * degrez pourla
grandeur de 1’Angle, qui doit eftre divifé en trois; la quacrié-
me vous donne 2§8. degrez; &la cinquieme 96. & pour I'arc qui
doit eftre divifé en trois. La deuxie¢me table prend fon origine
de la 15.p. 4. ot il nous enfeigne encore d’infcrire un exagonne
regulier dans le cercle,& par confequentle Dodecagone donc l’arc
connu, cft de 30. degrez. Si vous divifez cctarcde 30. degrez
en 8. parties parlag9.p.1. Vous trouverez3.degrez 45. minutes
pour fa huitiéme partie. Cetarc de 3. dcgrez 45. miputes nous
donnera tous ceux de la premiere progreflion. L'ufage eft le

mc¢me que de la premiere.

sk 1)
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ZETTE PREMIERE TABLE CETTE DEUXIE'ME TABL;
onne 60.exemples de la Triffec-  Aonne 48. exemples de Ia Trifec
sion parlecercle & la ligne droite, | tionpar lecercle ¢ la ligne dreite :
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24| 48] 18 312 [ 117 ARl REM AT AL
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30189 far o goaoprie: 333 ﬂ; 255 12921 |1og}
—3'}' 66‘2.4;‘; 294 T10: 37%‘ 75 f"’S”sl 285 10637-;
go| 72 je2y 288 | 108 415(825 | 30 % [277 7 1045
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63 1126/ 47 {1234 8L | (L11130 56l 210|782
66|132/49 ¢ (228 |85 L | |TS5994 59 & (20250755
(7] s e e L A G AT T
|72 1144| 54 216 | 81 8611725164 & (18751704
73 ISOﬂ;Io 78 1 901180167 £ | 180 | 672
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811162(60 :|198 |74¢

24|768) 63 [ 192 773

871174|65 1| 186 | 69 -

901180671 180 |67




de [ Angle. s

©::B-1:k €. T JOMN,

Zes Geometres mobjecteront peut-effre qu'ily s une infinité & Angles
¢ de cordes , qu’on ne peuspasinforire an cercle s & ainfi que cette me-
thode w'eff pas gencrale , & ne peus fervir qu a quelques arés on Angles

particuliers. 7
REPONCE

Ze vévons & ces Meffienrs | quil eff vray gu’ily a ure infinité & An-
gles ¢rdecordes qui ne f¢ pewvent pas §nfcrive. Mats quwil y en aan [ une
infinité qui le puiffent ,comme onlevoit par les deux Tables que j' ay fen-
lement données , qunorque /’m pmﬁ donser une z'nﬁm'té d autres. Mais 11
et fort facile de la rendre univetfelle par la doctrine des Sinus.
Car dans le triangle GT D, tous les Angles nous font connus,
& le diamettre ducercle eft aufli, il ne refte donc plus qu’a trou-
ver la ligne DT, qui eft finus de Angle DGT connu. Cat
tout l'arc donné GAT , eftant 6te de deux droits refte l'arc
DT, dont la moitic mefure 'Angle DGT, la corde GT,
* eft le finus de la moitié¢ de Parc donné G A T, ainfi nous connoi-
trons ces deux lignes inconnués par ces deux Analogies.

ANALO GIE pour DT,

Comme le finus total

Eff au dizmetrre du cercle;

Ainfi le finus de lamoitié de la difference de D arc au demy cerele
Efdlacorde DT, ’

Si l'on infcrit la corde D T, dans le cercle ,& que l'on tire le
diamettre D 4 G, vous aurez le point G, ainfi tirant la corde GT,

[. Fia.

vous aurez I'arc dans lequel la fection fe doit faire : ou bien com-

me DT, eft égalea TA, polez DT ,deT,¢nd, &de
“A,en G, ‘ |

ANALOGIE pour GT..

Comme le finus total

. Eff aw diamettre du cercle;;
Ainfi le finus de lamoirié de tout [ are,
Ef} & touse L corde qui le [odsicat.

.



8 De'la Trifl:Fion
Lacorde GT, eftanc connué, on la peut infcrire au cercle,
Voila pour I'arc qui eft plus petit quele demy cercle, mais pour
P'arc qui eft plus grand , commel'arc GRAT, qui eft de 300
degrez , il faut Oter 300. degrez du cercle. Reftentéo de-
Il Fic grez pourarc GN T, dontla moitié eft [e finus de Fangle GDT,
oppofc a la corde T G, qui folitient tour Parc GR A T > ehe
fon complement au cercle. Ce méme complement eft le finus de

Pangle TG D, oppoféalacorde T D. Nous connoiftrons done
ces deux lignes par ces deux Analogies.

ANALOGIE pour DT,

Comme le [enus total
Ef} au diamettre du cercle ;

Ainfi le finus de la difference de tous Uarc aw cercie
Eff 4 lacorde T D.

&N ALO.G LE pour, TG,

Cmme le fiuns to1al
Ef} an diamertre du cercle s
Ainfi le finns de la moitié de la difference detour I arc au cercle
Eff alacorde GT , qui fohtiens Varéde 300 degrez,

OBIECTION JI
On me dita peut-eftre encore ; quoy que la dotrine des Jenns [6it veri-
table; que les finus dont on e fertdans les Tables ne font pas exailss, (&
ainfi que Lon w'apas b folution dansla rigucwr Geomerrigae, '

‘ REPTONCE

Je repond que cenx qui voudront avoir s folution dans laviguenr Geo-
meirique, n'ont qu's f¢ donnerla peine de chercher les finus exacts parles
regles de la Geomesrie ¢ des srratjenanx , ce qui eff bien facile 3 unwe-
vitable Geometire., Aureffe 940y que La methode que je prapof par les finus
Semble ne vien danner que Lon w'ens? déja, & que méme il paroiffe qw'il
¢ft beauconp plus court en f¢ fervant des finus de chercher 1ous d un coup
lacordedn tievs de Uarc que [on veur divifer. I'ay crit towrefois que Lon
Seroit bien-aife de déconvrir dans les dualogies precedentes des propor-
1305 anfquelles on w'avoit point encore [ongé, quoy qgue je reconnoiffe de
bonne foy , que tout L'avantage de ma noyvelle methode ¢ff de donner
Geometriguement la Triffection d une sufinité dangles ; ge que ancun

Geometre gue je frache, w'avpit fait avant moy. ' |

% Mais



LA DIVISIONZ

DES ANGLES

EN TEL NOMBRE EGAL DE PARTIES IMPAIRES
QUE L'ON VOUDRA JUSQU'A L'INFINI,

PAR LE CERCLE-ETLA LIGNE DROITE

Par 7. B. TARRAGOX,, Profeffeur en Mathematigue.

A PARIS,
» ° L hY * ® :
Chez PAuteur rué Aubri - Boucher , vis a Vis la Fontaine
des Saints Innocens, chez un Limonadier.

4t br LEXXXpIlL
AVEC PERMISSION,
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. Mais pour remplir entierement lattente des Geometr es,
il ne refteroit plus qua donner la Triffeétion de tout angle
indé-rerminémcnt. Ce qui eft impoflible par la ligne droite
8¢ le cetcle fimplement , mais poflible avec le cercle com-~
biné avec q,uclqu’unc.dss {c&ions coniques ; comme ’a don-
né Monfieur Defcartes , 8 comme le donne I'idece que j'avois
de la découverte de ce fameux Probleme, par le cercle & la ligne
droite qui eft elle: Soit donc 'angle BT, donné i diviferen 1V. Fig,
grois parties égales,du centre a , & de telle intervalle que Pon
youdra , foit décrit le cercle T B G. Faites 'atc BR , égal 3
Parc BT, tirez lahgne RT, dupoint R, comme centre & delin-
cervalle R T, décrivez le cercle N T, conftruifez le triangle
retangle NTI, detelle manicre que laligne NG, {oic egale
AAT; ou divifez N I, en A, de telle maniere , que le reCtangle
ANR ; foit égal au quarté AT, uN G, ou que le quarré R A,
foit egal au reGangle TR 0. ‘Langle- A TR, fera le tlers
dé l'angle B4T , ou de fon'égal 1AT. Ou bien conltruifez
le quadnlaterre R ET A, dont les points R & T, font donnez de
pofition & Pangle RET eft donné de grandeur, puis qu'il elk
egal 3 T'angle dormé, &Tangle RAT eft aufli donné de grans
deur,puis qu'il eft le complement duméme angle-donne a dcux
droits, & les denx angles da quadrilaterre font droits. 1l f{emble-
roit que cela (eroit bien facile a conftruire , & neanmoins il eft
fout-a-fait impoilible. Car les points qu'il faudroit pout conftruire.
ou le triangle ou le quadrila;crgc ne (e peuvent LrOUVEr quc par les
coniques.
"~ Jem'enyais donner les Equations, qui vous donnent la (olution
de ce Probleme,, pat les Seétions coniques. e
Soit donc le diamettre du cercle AE, égalazd, &la cordedu
double delangle donné égaled 4, & foit laligne 47, égaleaz.Cela
eftant pofé , vous trouverez que lequarté AT, égale 2 b6—2 63,
& le quarre TE, ¢galea 2 bb+-2 bp. Donc E-[.’_.Lc;l_ui luy cft egal

?Jaudra,au._{ﬁ Vibb2bz & AP P zbr—#zééﬂﬁzb';:.&&cau-
{e des trols continuelles proportiopnelles 4R, RA,AP ligne

——————————

AR ¥ 2bb—br2bbabe,donc R 2o 4-b 7 2bb 20K,
‘Mais le reftangle AE,R T ,egale lereftangle AT, ER ,plus jle
redangle AR, ET, & pour abreger I'operation prenez X X

e it e )

V2bb—0b/ 2 bbw—2bz & vous anrcz cetie E@ation 24b B

e Se— et W‘W‘—"

V86t —2bbxx—% 6‘&:}~:zbaxxﬁlfabbx%¢vgbzxx,



1o De la Triffection

& quarrant chaque membre de I'égalité , vous aurez que 440bf

P86t —2bbxx—8 b’ z42bzxx 2bbxx+—2bzxx quife redujy
2444b6 0 86 —8b'z+— 4bzxx. Le toutérant divifepar g4 4
Vous aurez 44b P 26— 2 !75{+— XX20048b—2b° 4~ 3 ppy

A s — et ey

—XXxz 0. Maisxx Y 26b—0b0 265+ 2 bz fubflituey fa

.._."--——-u-_-.,_w ¢
valeur dans I’ Equation ,vousaurezaab—24° + bz ¥ 20b+-2bz

Y ¢ ¢ pour Oter Vincommenfurabilice faites pafler 446— 2 pide

Fautre cété & quarrez chaque membre , yous aurez 4 b'—jae
6% +—a*bh o 2 bizz 16’ %’ & divifant le tout par b6 vous aurez.
40 —gaabb-at Y 2 ééz,z,aa-zb{‘f Donc =z’ + bas
~—25 +244b— Y o Vous voyez que Iinconnu z monte

autroifiéme & deuxiéme degre. Ce qui fait voir que le Probleme
clt folide de fa nature lorfque I'angle donné eft inconnu:: & par
confequent qu'ileftinfoluble parle cercle,& la ligne droite. Voicy
cncore une autre Equation qur nous fait voir que ce Problemeeft
folide de qu’elle manjere qu’onleprenne; les trois lignesaR,RA;
A P,font continuellement proportionnelles. Donc AP, Y 2 maijs

lemEPA, Y2ORP T, donc 2 xx — = b“?"“"""’”"“’,”

¥x—x" D axbb—0bbxx. Divifant le tout par x, vousaurez

36bx—x'Yabboux'—3bbx+abb Yoe. Vous trouverez.

cncore cette Equation en comparant le =N AR | avecle O AT,
leoNAR, pax+xx&leo AT 4xx— = . Donc ax+

XX 4 xx— = ouax3xx — i divifant letout par #, vous

ureze ' 3x— = & multipliant le rout parbb,vous aurezabb

3 P : 4
3bbx—x’ owx’ =3 bbxsabb Y o' comme nous | avions trouve,

Vous trouverez encore cette méme Equatien , par I'egalite des
rectangles SPE & AP T, ce qui fait voir que ce Probleme ne peus
fe réfoudre que par les Se@ions coniques, Ceux qui voudront
avoir la réfolution de cetre dernjere Equation | peuvent confultes

‘le premier exemple de laconftru@ion des Equations cubiques de

-

M_‘d"e Lahire affez connu pour un des illuftres de I'Acade~
mie Royalle des Sciences, & un des orands Geometres de no-
tre fiecle. Ils trouveronc que ccl.]e-c;)? yeft laméme que celle-la;
qu.’ﬂ donne feulement pour exemple de la reduéion des Equa-
slons cubiques.,; non pas pour la Triffe@ion de Tanole, Jo don~
neray dansla fuite la conftrucion de ce Probleme par le cercle &
les Seions coniques, - ‘

Laconftruction de ce Probleme, donne la duplication du C?b‘-ﬁ"’

cat {1 vous titez Ta julques en M, & que vous tificz AM,
£




de I Angle. 1
qous aurez que les quatre lignes SP PA., AR, Ra,6 fone
contintellement proportionnelles. Ainfi pouravoirla duplication -
du cube, il ne refte plus qua donnerTangle R4 A, quicft totjours
je ¢ du double de I'angle a divifer en trois, & par cesdeux Theo-
remes qui fuivent , vous aurez les deux continuelles.

WO H EEOCREME "BELE .
La corde du double de langle, plusla petite exirémes dequarre conti-
muelles proportionelles effans divifé partrois,donne la plus grande des
moyennes, & \ 7
, T HEOREME LY.
Le quarré de ceste méme fomme_divisé par neuf gaarrex de la pins
grande des extrémes , donne la plus perite des moyennes.
Je ne donne pas.la démonftration de ces deux Theoremes, les
vrais Geomerres latrouverde & elle feroient inutile pour les autres, :
par la cordedn double de Uangle, il fans entendre la corde TR, qui [ois-
tient le double de I'angle adivifer en arois. Toute la queftion prefente~
ment confifte 3 donner la grandeur del'angle dans lequel 1a dupli-
«ation du cube fe doit faire , ce que je promet donner dans la
fuite, non pas feulement pour trouver entre I & 2,deux conti-
nuelles proportionelles : mais pour en trouver entre 2 & 3,entre 5 &
6 &c. Ec a linfiny, il arrivera peut-eftre que je ne poutray pas
_donner la grandeurde I'angle,dans la derniere exaltitude,acaufe V. Fre.
des irrationaux, du moins la donneray-je dans I'exattitude de Lu-
~ dolphe de Cologne *. Voicy l'operation qui convient i la divifion' * Creftunema:
des angles. Car felon quelangleelt divifé, vous trouvez plus ou gz}zgﬁeﬁzli‘:
moins de continuclles proportionelles. Car dans la Triflection il y teur a faic voir
ena 4,dans ladivifion en 41l y ena 5 ,dansla divifionen 5ily ena 2= ladf]“cc‘::if;
6 ; & ainfi des autres. trouvant toiijours une continuelle plus que of Cgus & moits
- langlen’eft divifée. Soitdoncl'angle E AD, divif¢ en trois parties q“’m; : fe“éi};[é
§galcs ,du point B, faites tomber la perpendiculaire BC,& du el davs e g
point C , faites tomber laperpendiculaire C D , & du point D, la & le moins que
perpendiculaire E ), il eft évidant queles quatre lignes AB,AC, z,]j‘;““e“ay .
AD& AE, f{ont continuellement proportionelles, filaligne AE, °
eft 2,8 quelaligne AB [oit 3, les quatr¢ lignes feront 2. /712 /13
& 3.
Ce feroit peu de chofes 3 mon avis fi la découverte que je fais,
fe s’étendoit qu’a laTrifloction de l'angle,& qu’il refticencore aux
Geometres ) chercher la divifion des angles ens,en 7,60 9,& Eflfin«-
fini. Jeprétend pat laméme mechode donner toutes ces divifions
julqu'a V'infini : & pout le fairevoir,, je vais donner la divifion en
§. parties égales, & enfuite je donneray mon Probleme univerfel

julqu’a linfini.




VI. Fic.

f2 De la Divifiondes Angles,
LRLEIFELIRIZERTEETES
DE LA DIVISION D'UNE INFINITE'

d’dﬂ‘ge"é’f, dont ['arc eft connu en tel nombre coalde
- parties tmpaires quelon Vondra jufgu’a Cinfini,

De la divifion en f:inq parties ¢gales,

bk B R EM OE -V f _

S I lontirela corde GT, & quelon divifeLarc G AT, en deusxboss
N,

rlemem en A, ¢ cette nonvelle moitic ey trois partics 7 gales aux point
R, par le troifieme Probleme. Ca e : /
Ticez laligne AG, AT, AR, RT, RG. Ze dis que Langle
A O T,efquintuplede Langle RT A, ol | S0 e
De'MoNsTrRATION. Langle AQ T a pour mefure fa moi-
ti¢c de 'arc' AT, plusla moitic de I'arc GR ymaislarc A T, plus
I'acc GR, égaleles cing fixiémes, de tout 'arc G A T, par con-
firuction , & Langle R T A a pour mefure lamoicié¢ delarc AR,
qui cft le fixieme decout lare. Doncl'angle AOT, diioiR
mefurela mouie de [ et quintuple de l'angle RT A, qui a pout
mefure la moitie d’'un ; &¢, ‘ YT R A D 0

CORGELRIE

La raifon detoutl'arc folicenu parlacorde G T, eft & arc, qui
mefure 'angle, donc on faic la divifion en cinq‘pai'cies'. Comme le
Denominateur 12 eft aux Numétateur g Car I'angle A OTa
pour melure la moiti¢ de & qui eft ;& angle RT A ¢ft aufﬁ%
gout ’'arc, comme un efta douze, puis qu’tl eft mefiiré par la moicié
d’un fquicltundouziéme, Pgtiet ol

PROBLE ME.

Effant donné un arc de 147 - degrex, le divifer en 5. pavees,
Trouvez 'arc dans lequel Ia fection {e doic faire, qui eft de 354
degr. Achevez ladivifion parle Theoreme. Soit encore donne ult
arc de 1§ degrez a divifer en 5. tare dans;lec']_uclla {c&ionfe dois
&aire ferade 36 (!.;‘gl’ez s8&ainfides aucres, * e



jufgea Linfuic
PROBLEME. UNIVERSEL.

On demande la raifon de tout arc fodtens par la corde GT, ¢ Lare
qui mefare Langle AOT, qui doit efire divifé en tel nombre égal de
parties impaires que Von vondra jufqu'e Uinfini. |

CONSTRUETIDN

Faices deux progreflions Arithmetiques, dontle premier ter-
me de la premiere foit 3, ccluy de la feconde foit 4, & que la
difference qui regne dans chaque pr_ogrcﬁion {oir 2 ; continucz
ces deux progreflions jufqu'a Vinfini. Je dis que fi l'on prend les
deux premiets termes, les deux deuxiémes, les deux troifiecmes, &
les deux quatriémes, & ainfi de fuite jufqu'a linfini & quon les
confidere comme des fraftioms 2222 8%, & a linfini vous
aurez les proportions des arcs doubles de la mefure des angles. par
les Theotemes precedents; dont les moitiez €galent les raifons
de tout l'arc 2 larc qui mefure langle, dont on doit faire
la divifion , & ces moiticz font$; 4,2 5 & 3 &C. qui font les
raifons de tout Parc i l'arc qui doit eftre divife. Comme pourla
divifion en 3, la raifoneft de8 3 3. Pourla divifion en 5, laraifon
eltde 123 §;en fept, la raifon eft de 162 7; enncufla raifon eft de
203 9,& ainfi de tousles autres A Iinfini. L’on peut donc par ce Pro-
bleme univerfel divifer un angle connu en tel nombre de partics
impaires que 'on voudra.La premiere progreflion marque en com-
bien Pangle peut eftre divifc , la deuxiéme marque combien larc
foliceny par la corde G T doiteftre divife , & la troifieme-progref-
fion marque tous lesDénominateurs & Numerateurs des raifons qui
doivent fervir comme autantde Theoremes , pour découvrit tous
lesarcs dans lefquels lafe@ion fe doit faire , lorfque celuy a divifer
eft donné , & au contraire. La Démonftratiort de ce Probleme eft
3ffez evidente, tant par clle-méme, que par les Theoremes prece-

cns., .

35 7 9. 11. 13. 1. 17. 19+ 21, &c. Premiereprogreflion.
4. 6. 8. 10.12.14.16. 18, 20.22, &C. Deuxiéme progreflion,

3 57 su u uy 1 ot g Troifiéme progrefion.
LW B v a8 38 aF 4



4 De ls Diviffondes angles jufgn’a linfini,
SO LT

- Oa peur tout d’'un coup trouver la raifon de tout Parc § Page
qui melure l'angle, Caril ne faur que pofer le Dénominategr
d’une uniuce plus que Je Numerateur , & enfuite prendre la moi~
ti¢ de la fraction; comme par exemple, on demande la raifon de
tout Farc qui mefure "angle, d’un angle qui doit eftre divifé en
77. patties egales. Joignez 'unité au Numerateur 77+ YOUS aurez
le Denominateur 7 8. donc la fra&tion eft 7 dont lamoitié égalcfg,
qui marque que tout Jarc eft a Parc, qui doit eftre divilé en 77
parties, comme le Denominateur 1 5 6. clt a fon Numerateur 77,
Vous pouvez changer vo&-re]D‘énominﬁateur,po,ur faciliter voltre
operation; car pour divifer un arc en cing, je prend le Dene:
minateur 16, & yay -, ou qui font v, & je fais mon opetration bien

Pplus facilement que fi j'avois pris &, &c. ,
! 1/] aurore lien de dtt'_e é;au;azgp de é"[/ﬂ ;Uf?‘t'te&ﬁn Satte ?zoa'_v_éﬂg'
decoaverte fi bonwouloit dire tout ce qut fe peut dire 5 mass ne vounlant
donner icy qu'un effay que je [ohimets a la cenfure univerfelle de tous les

rands Geometres, €& particulierement au jugement de Melfients de
' Academie Royale des Sciences e paffe le refte fons Jilence [ufgua
&€ que ! ‘aye s gﬂd [uccés ce peiit effay pourra avorr., _ h

L

A ¥ 1B ReoEods ST SisE oM BN, - Tl

E donneray '5ieﬂ-20ﬂ la fuite du nonvean T raité Toife; ony tron-
/] vera des Tables confPruites [ur les Loix que faydanm@’ L'onpews
mefurer avec ces Tables toute forte de [rperficies, ¢ de corps par une
feule adition. Quant mefmes les coftex feroient donnez_en roife , pied,
pouce., ligne , & point Phyfique limeaire. Eles [eront (wivies dote
Geometrie pratique plus z‘ézte/lzg’z&/e gu aucune qui ait encore :ﬁdﬂ{i‘
je t-ﬂf.‘cbe dans cette Geometrie d lever zoutes les difficultex qui peps €16
ver & un Arpentear, ¢ 4 un Ingemenr dans la mefure de la [olidike asi
Ramparss, & dans le vasdes des Foffez, |




