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NOUVELLE APPROXIMATION
| DT LA OUADERTURE

DO R
PAR M. VERGER.
‘TIrez la ligne indéfinie AD; &.du point B comme

centre pris a difcretion fur cette ligne , décrivez

par fon extremité A le demi-cercle AEC, & du point C
par la méme extrémité A le demi-cercle AFD , & du point
D parla méme extremité A le demi-cercle AK , &c.

Les circonferences de ces demi-cercles étans entre
elles comme leurs diametres : la demie circonférence
AFD , fera double de la demie circonférence AEC,
parce que le diametre AD eft double du diametre AC,

Divifez le demi-cercle AEC en deux également au
point E par la ligne BE; & du point A; on fe touchent
ces demi-cercles, tirez par ce point E la ligne AEF qui
coupera le demi-cercle AFD anffi en deux également au
point F; parce que l'angle CAF eft demi-droit, ce qui
fait que I'arc AF eft double de I'arc AE, & la corde AF
aufli double de la corde AE. -

Tirez du point C parle point E milieu de la corde AF
la ligne CEH, qui coupera 'atc AHF en deux également,
parce que 'angle ACH eft demi-droit, & fa corde AF i
angles droits, parce que angle AEC dans le demi-cer-
cle eft droit.
. Cette ligne CEH retranchera par confequent de ces
demi-cercles des arcs AE, AH , qui feront egaux, puif-

que 'arc AH eft moiti¢ delarc AF, & que ce quart de
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cercle AF eft double du quare de cercle AE. A

En continuant a l'infini la progreflion de ces demi.
cercles AEC, AFD, AK, &c. lc dernier de ces demj-
cercles fera termine par la touchante AL | élevée du point
A, ou fc touchent ces demi-cercles , perpendiculaire-
ment 2 leurs diamétres.

Retranchez de chacun de ces demi-cercles un arc égal
au quart de cercle AE, entirant des lignes comme CEH,
DHK, &c. car puifque laligne CEH donne fur les deux

‘demi-cercles AEC, AFD, les deux atcs égaux AE, AH,

par la méme raifon la ligne DHK, donnera fur les demi-
cercles AED , AK, les arcs €gaux AH, AK, parce que

Jarc AK eft moitie d’un arc double de ’arc AH,

Tirez du point A 3 Pextrémité de chacun de ces arcs
égaux les cordes AE, AH , AK, &c.

~ Lacorde AH du fecond arc coupera le premier are
AE en deux egalement au point X , parce que ’arc AH
eft double de Parc AX, comme I'arc AF eft double de
ParcoAE. ' | .

De méme latroifieme corde AK coupera I'arc AH en
deux egalement au point Y , parce que 'arc AK eft pa-
reillement doublede ’arc AY , & aintfi enfuite.
~“La corde AH dufecond arc divife en deux également
Pangle EAM comptis pat la premiere corde AE, & pat
la: corde du dernier de ces arcs ¢gaux , terminée par la
touchante AM, a caufe des deux arcs égaux AX ,EX; &
par confequent le premier finus verfe EH , comprisentre
les deux premiers arcs ¢gaux AE, AH , donne au point

A, un angle égal a cclui que donnent enfemble au mé-

me point A, tous les finus verfes fuivans , compris entre
ce'fecond arc. AH, & le dernier de tous ces arcs egaux
terminé par la touchante AM. |

La corde du troifieme arc AK divife de méme en deux

- egalement I'angle HAM , compris par la corde AH ,& paf

la “dernicre corde deces arcs cgaux , termince par la tou-
chante' AM, acaufe des deux arcs égaux AY , HY s & pa¥

confequent le fecond finus verfe HK compris entrele fe-



cond & letroifiéme arc , donneau point A , unafigle égal
% celuy que donnent enfemble au méme point A tous
les finus verfes fuivans, compris entre ce troifieme are
AK, & le dernier de tous ces arcs égaux, termine par
cette touchante AM, & ainfi enfuire.

Dot il fuit que I'angle EAH, compris entre la pre-
micre corde AE, & lafeconde AH, ou parle premier fi-
nus verfe EH , eft double deI’angle qui eft compris entre
cette feconde corde AH , & la troifieme AK, ou par le
fecond finus verfe HK compris entre ces deux cordes.

Ft encore ,que Pangle HAK , compris entre la feconde
corde AH , & la troifiéme AK , ou par le fecond finus verfe
HK , cft double de P'angle compris entre la troifieme
corde AK, & la quatriéme, ou par le troifieme finus
verfe compris entre ces deux cordes, & ainfi enfuite.

Abaiffez de Pextrémité de chacun de ces arcs egaux
fur AB les perpendiculaires EB, HS, KT, &c. '

Tirez dupoint E au pointS la ligne ES qui diviferaen
deux également V'angle AEB, compris entre la premiere
perpendiculaire EB, & la premiere corde AE; parce que
ES cft parallele 3 AH, a caufe que le triangle ACH eft
ifofcéle, & que AS, HE, font les finus verfes de I'arc
AH , & par confequent égales entr'elles, ce qui fait que
comme AH divife 'angle EAM en deux ¢galement, de
méme ES divifera en deux également Pangle AEB égal &
fon alterne EAM. | ke,

On connoitra de la méme maniere , que fi on joint la
~ droite HT qu'clle divifera Yangle AHS en deux égale-
ment , & ainfi enfuite.

Doy il fuit quau moien de la feule corde AE , on
trouvera la longueur des cordes des autres arcs €gaux
fans avoir befoin de leurs centres. Sgavoir, €n divifant
angle AEB en deux ¢galement par la droite ES, & en
elevant du point S fur AB la perpendiculaire SH egale "
AE; ces deux lignes ¢éranr egales , puifqu’elles font cha-
cune le finus droit de P'arc AH: le pointH fera Textre-
mité de Ja corde AH du fecond are. e

.



Pareillement en divifant ?’angle AHS en deux égales
ment par la droiee HT , & en élevant du point Tla pet-
pendiculaire TK de la grandeur de AH | le point K fera
Pextréemité de la corde AK du troifiéme arc, puifque
AK & KT font égales, étans chacune le finus droit de
Parc AK. ‘ |

Continuant ainfi 3 trouver extrémité des arcs égaux
ou de leurs cordes par les perpendiculaires BE, HS | KT,
&c. la derniere de ces perpendiculaires fera terminse par
la touchante AM | fur laquelle on auraen un point com-
me M Pextremité du dernier de ces arcs ¢gaux aufli ter-
miné par cette touchante. chat
- Du point B de la premiere perpendiculaire EB, tirez 3
Pexcremité de chaoun des arcs ¢gaux de cette progreflion
les lignes BE , BH, BK, &cc. & fuppofant que le point M
de la touchante AM eft Pextrémicé du dernier de ces arcs
¢gaux, terminé par cette touchante : du méme point B
Par ce point M tirez aufli la ligne BM.

Quoy que la figure montre que Pangle EBH eft egal
a langle HBM , il Y a neanmoins quelques minutes & re~
dire, autrement la véritable quadrature feroit trouvée;
car il n’y auroit qu'a faire Pangle HBM égal a I'angle
HBE pour avoir la ligne AM. précifément égale au quart
de eercle AE. A ' -

Divifez en deux ¢galement chacun des finus ver{es EH ;
HK , &c. qui font compris entre le premier arc AE, &
la touchante AM , comme dernier de tous ces arcs ¢gaux,
par des perpendiculaires GO , IO, &c. quirencontreront
cette touchante AM chacune en un point que nous ap-
pellerons O. ‘

La premiere perpendiculaire GO eft parallele a la corde
AE du premier de ces arcs égaux , parce que chacuneeft
perpendiculaire & la méme ligne CH. :

Pareillement la feconde perpendiculaire 1O eft paral-
lele a la corde AH du fecond de ces arcs ¢gaux:, parce
que:chacune eft perpendiculaire } Ja méme ligne DK ; &
ainfi enfujce, ¥ bin ‘ =
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- Cette premiere perpendiculaire GO touchera le pre-
mier arc AE en fon point de milieu X, par ou pafle
1a feconde corde AH , parce que le Sinus verfe EH eft
double du finus verfe VX, 2 caufe qu’ils font entr’eux
comme les demi-cercles AEC, AFD, & qu’ils font cha-
cun le finus verfe de 45 degrez , & le point H erant dans
le milicu du quart de cercle AF, de méme le point X
fera dans le milieu du quare de cercle AE , & par confe-
quent la perpendiculaire GO touchera I'arc AE en fon
point de milieu X.

De méme la feconde perpendiculaire 10 touchera le
fecond arc AH en fon point de milieu Y, & ainfi des
autres., |

Certte premiere perpendiculaire GO renconttera la tou-
chante AL en un point comme O, en forte que AO fera
tangente du quart de l'arc AE, que cette premiere pef-
pendiculaire touche , parce que GO touchant 'arc AE
en fon point de milieu X, 8 AO, XO erant égales , el
les feront chacune tangente de la moitie de larc AX,
ou du quart de I'arc AE.

De méme AO terminée part la rencontre de la feconde
perpendiculaire IO fera tangente du quart de Farc AH,
que cette feconde perpendiculaire touche, parce que IO
touchant Parc AH en fon point de milieu Y , & AO, 10,
étant égales , elles feront chacune tangente de la moi-
tié de 'arc AY, ou du quart de Varc AH, & ainfi des
@uttes; ¢

Du point O, que donne fur la touchante AL la pre-
micre perpendiculaire GO , décrivez par Pextrémité des
arcs egaux AE, AH une citconference de cercle EHM ,
qui coupe cette touchante AL en un point comme M.
de m¢me du point O que donne fur la méme touchante

. la feconde perpendiculaire 10 ;5 decrivez par Pextrémite
des arcs égaux AH , AK une circonference de cercle
HKM , qui coupe pareillement la touchante AL en un
point, que nous appellerons aufli M. Faites ainfi paffet
par Pextrémité des arcs égaux fuivans , des citconferens

: A iij
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ees qui couperont cettetouchante chacune enun point M,

On connoitra facilement que la premiere circonferens
¢e EHM, qui paffe par Pextrémite des arcs égaux AEj-
AH , coupe cette touchante AL en M plus grande que
ces mémes atcs 3 de méme la feconde circonference
HKM, qui pafle par Vextrémite desarcs égaux AH, AK
coupe cette touchante AL en un autre point M plus
grande que ces meémes arcs , & au deflous du point M
de la premiere circonférence EHM , & ainfi enfuite.

La démonftration de cela fera facile quand on con-
fiderera que la premierc tangente AO eft plus grande
que la feconde AO, la feconde plus grande que Ia troi-
fieme, &c. & la feconde circonference HKM ayant pat -
confequent fon centre en un point O au deflous de celuy
de la premiere circonference EHM, ces circonferences
fe croiferont en H de forte que la feconde coupera la
touchante AL en un point M au deflous de la premiere
circonference qui la coupe aufli en un point M ; de
méme la troifiéme circonference KM qui paffe par Pex-
tremité de Parc AK ayant fon centre en un point O
au deflous de celuy de la feconde circonference HKM,
ces circonferences fe croiferont en K de forte que la
troifieme coupera cette touchante au deflous de la fe-
conde, & ainfi enfuite, - |

Continuant donci faire paffer par lextrémité de tous
les arcs égaux fuivans, des circonferences qui coupent
ceete rouchante chacune en un point M, celle au deffous
de laquelle on n’en pourra concevoir d’autres, coupera
cctee touchante AL en un point M égale & chacun de
€es arcs ; puifque le point le plus proche du point M
de cette touchante peut étre congti comme Iextrémité
du dernier de ces ares égaux : MO comme la perpendi-
culaire qui touche cet arc » & AO comme la tangente
du quart du méme arc , par extrémité duquel, & du
point O comme centre, faifant pafler une circonference
de cercle, elle donnera fur la touchante AL la partie
AM ¢gale 2 chacun de ces arcs égaux ; & comme



7

cela ne fe peut qua linfiny , neantmoins on trouvera
par le calcul que la circonference qui pafle par l'extre-
mité du cinquiéme & du fixiéme de ces arcs ¢gaux,
donne fur cette touchante AL, la partic AM qui differe
fi peu de la veritable quadrature, quon s’en pourra fer-
vir urilement; fi on veur Iavoir plus précife, on pourra
poufler le calcul plus loin, _

On trouvera unec ligne droite égale 3 quelque partic
donnée que ce foir du demi-cercle AEC, de la méme
* maniere quon a trouvé AM égaleau quartde cercle AE.
mais ce n'ct pas icy le lieu d'en dire davantage.

A Nantes ce 15. May 1691

PERMISSION

PEfmis d’imrfim°¥: Eait ce 5, ]IJillCt 1692.. :
L ~ " DE LA REYNIE
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